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G V L I E LM V S SOHIERVS 
GALLOBELG A. 

Tatuerat author * quem proripuit 
Fatum, hunc vobis librum com- 
mendare, hoc eft,fplendoris Ve- 
llri acceffione,fummopere orna- 
re. Iam incumbit mihi hoc onus. 

Non enim praecipuum amici mu- 
nus , profequi defundhim ignauo queftu , fed 
quae voluerit, meminifse, quae mandaucrit,exe- 
qui. Vos igitur fubmilse rogo , hunc pofthu- 
mum veftri alumni foetum , &fi per ignotum, 
ad vos accedat, benigne fufeipere , atque veftra 
tutela dignari . Hoc decet lummam veftrarru 
humanitatem ,* cuius ego laudes praeterire, quam 
ingenij culpa deterere, malo. Valete: 


EPIG. 


fSssSr 






EPIG. AD LECTOREM 

CVM CATASTR. _ 

Ad defundti AV TORIS manes. 


C Ondit ubi njultus Vafli luttrator , <*vi 
Praful 3 rviEtorem nox fugat atra fuum: 
Protenus adp arent tenebrarum fldera alumnj 
Et rutila aurati fornicis antra replent . 
V^on aliter SOVERVS ubi fua fubtrahit ora , 
Fufca polum ^velant texta Mathematicum i 
Jdyeis comites ,le£lor genij nova lumina , mundo 
Decreta ante obitum , poflhuma fcripta , njidcs. 
Rara tamen : nec cunEla fimuf confcendere nofiras 
Ne reliquis defint , ftdera jujfa , plagas . 

Coetera tempus habet yfperatis condita luflris 
Omnia in apricum flante trahenda die . 

O^unc fruere e multis multo, fed pondere, mole 
Charta tumens fam# prarmia nulla capit. 

Sed Tu , qvi dextram trutina fuffultus , in omne 
e Qyantum agis tngenij ^viribus imperium 
Dic mihi , [i poft lufta licet , SOV ERE , njicifne 
uEquis ufque animis intuear e novas , 

Mortua Te <~vivo dum cernunt <-viva fepultum 
Et flbi detraffum dant Tibi prompta diem 
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Suggeris i an fallor > compofita ^vita y modefli 
Mores , ac liqvido cor adamante madens , 
Noluit eludi njana, prurigine mentem. 

Sic docuj ; afl juvit Jic didicijfe fimul: 

Quod fit ea annorum vi a,& hsec antiqua fepulchri 
Lex,* Variare nova tempore freta vice. . 
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S ic maris ac terra ruaflas emenfus abyffos 

Ad Superos dura lege S 0 VE R VS abit I 
Sic liquit terras humanis grandior aujts , v 
Mortales rufus jam fuperajfe rui as ? 

Fallor 3 an exaSie Curvis quod Re Si a quadraffet , > 
Naturam ^voluit Parca leuare metu . 

Invida quid lucem y famam quid Fata negatis I 
' Pojlhuma S 0 HI E R 0 njindice fama r uenit . 
Hadriaci faveaut modo Numina magna Lycei y 
Viuet Opus } genio <vivet V ter que fuo . 

* 

Vivo auod debebat 
pof! fata defideratife. 

L. S. 

Ioaa . Rhodius 3 Danus • 
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THEOREMA I. PROPOS. £ \ 

I duabus quantitatibus inaequalibus 
aequales quantitates addantur, aut 
minor maiori; maior erit ratio ma- 
ioris ad minorem , quam maioris 
cum addito, ad minorem cum ad- 
-• dito. 

SINT dure quantitates inaequales AB. maior, CD. 
minor , quibus addantur v , * 

quantitates aequales BE. ^ B ^ £ 



DF. Dico maiorem eflfej 
rationem AB; ad CD. 


C * 


n 

-h- 


qtiartiAE.ad CF. Cum enim maior fit AB. quam CD. ma- 8. f. 
ior erit ratio AB: ad BE. quam CD.ad DF; &cOmponendo 
ac pcrmutando,maior erit ratio totius A E. ad totam CFt 
quam parti sBE.ad partem DF. Quare & reliqui AB. ad re* ^ ^ 
Jiquum CD. maior erit ratio quam totius AE. ad totam CE* 
Quod demoftrare oportuit . 

Eandem demon ftrationem fieri certum eft* fi BE. ftatua* 
tur minor quam DF. \ 


THEO- 


r. il 


I 


i Curui ac re<& proportio promora . 

• . - .* 

THEOREMA II. PROPOS. II. 

. v 

S I CX duabus quantitatibus inxqualibusa^qua- . 
Ic5 quantitates demantur, aut minor ex maio-» 
ri } minor erit ratio maioris ad minorem^ > 
quam refidui primae quantitatis ad reiiduum fe- 
cunda . 

Statuatur AE.prima quantitas maior,& CF.lecunda mi- 
nor ,& ex AE. auferatur 

BE.a?qualis ablat? DF.cx ?, — , E 

CF. Dico minarem effo g P t y 

rationem AE. ad CF, 

quam AB. ad CD. Cum enim maior lit AE. quam CF. ma- 
y ior erit ratio AE. ad BE. quam CF. ad DF. & permutando 
maior ratio totius AE. ad totum CF. quam partis BE. ad 
33-s- partimD.F. Qua re reliqui AB. ad reliquum CD. maior 
erit ratio quam totius AE. ad totum CF. ideoque minor 
ratio maioris AE. ad minorem CF. quam refidui AB. ad ' 
refiduum CD. Quod erat demonftrandum . 

Idem fequetur fi BE. fit minor quam DF. 

1 ' COROLLARIVM. . 

H inc fequitur , fi Jint quatitor magnitudines , quarUnu» 
f>nma maior Jit quam fecunda & tertia , & fecunda 
maior quam quarta > fuperetque prima fecundam eodem aut 
nunon exceffu , quo tertia quartam ; prima ad fecundam mi- 
nor erit ratio > quam tertia ad quartam . Si enim primae 
quantitas fatuatur AE. fecunda AB. tertiaCF. quarta CD. 
fit que differentia prima , & fecunda BE . aqualis differentia 
tertia , & quarta DF . aut etiam minor > erit ex demontt ra- 
tis minor ratio AE. ad CF. quam AB. ad CD. & permu- 
tando minor ratio AE. prima , ad AB. fecundam , quam CF. 
urtia, ad CD . quartam . THEO- 


Digitized b/Google 


LIBER I. 


THEOREMA III. PROPOS. III. 




»> 


S I prima quantitas ad fecundam maiorem ra- 
tionem nabucrit > quam tertia ad quartana > 
ac inter primam & fecundam, itemq uc inter 
tertiam & quartam medie proportionales fint 
quinta , & {exta ; erit prima; ad quintani maior ra- 
tio, quam terti* ad fextam-. 


K 


AEB CFD 


SIT prim« quantitatis A, ad fecundam B. maior ra- 
tio quam tertia? C. ad quartam D. & inter A- B. ftatuatur 
inedia proportionalis E. & inter C. 

D. media item proportionalis F. Di- 
co maiorem c/Ie rationem A. ad E. 

S uam, C. ad F.Si enim non eft maior, 
t vel «qualis, vel minor ; Ac fit pri- 
mum arqualis, ita vt /it A. ad E. ncut 
C. ad F. eft autem vt A. ad E. ita E. 
adB. crgovtE. ad B. itaC. ad F. 
fcdvtG. adF. ita ponitur F. adD. 
vt igitur E, adB. ita F. adD. cum 
igitur ponatur A. ad E. /icut C.adF.atquehincfequatur 
cfle E. ad B. vt F,ad D. erit ex «qualitate vt A. ad B. ita 
C.ad>D. Quod eft abfurdum , ponitur enim ratio A.adB. 
maior quam C. adD, Sed dicatur ratio A. ad E. minor 

? uara ratio C. ad R Quoniam minor eft ratio A. ad E.quam 
). ad F. & vt A* ad E. mediam proportionalem, ita E. ad B. 
erit minor ratio E. ad B. quam C. ad F. Sed vt C. ad F.me- 
diam proportionalem,ita F.ad D* igitur minor erit ratio E. 
adB. quamF. ad D. Cum igitur minor ponatur.ratio A.ad 

E.quam C.ad R & fequatur minor proportio E. ad B. quam 

F. ad D. erit ex «qualitate minor ratio A. ad B. quam C. ad 
D# Quod cft abfurdum, polita enim eft maior - . Igitur cum 
J - A 2 C 6- 
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4 Curui ac redi proportio promota. 

ratio di&a neque fit a:qualis,neque minor,erit maior* Quod 
demoftrare oportebat 

$1 riiaioisrS' ^ L A R I. V M* j f r% 


i * t ir\ 


E tydcm^prorfus modo demo^flfldbitur * fi prima ad jwtffr 
d>vn minorem rationem' habuerit quam tertia ad quar- 
ta7n ac inter primam ac fecundam fumatur media proportio- 
nalis quinta inter tertiam , & quartam fexta , erit prima 
ad quintam minor ratio , quam tertia ad fextam. Si enim fla- 
tuantur C. prima D» fecunda A. tertia B. quarta F. quinta E * 
fextaeodem prorfusmodo fequetur maiorem effe rationem A. ad 
£ . quam C . ad F. ideo que minorem C.adF. quam A. ad E* 

m ! f *t , • . . f • 

THEOREMA IV. PROPOS. IV. 

S I prima quantitas ad fecundam habuerit mi- 
norem rationem, quam tertia ad quartariL», 
fueritque prima maior quam tertia, & pri~ 
mx ac tertixeadem quantitas addatur, vel primx 
minor quam tertix ; minor erit ratio primx cum* 
addita ad fecundam, quam tertiap cum addita ad 
quartam- ' , , 

*: HABEAT prima quantitas AB. ad fecundaniGv nup- 
tiorem rationem qiiam_, . . i . : { rv- n> 

tertia DE. ad quartam A»- i » .■■■ « G > >:p 

F.fitq;AB. maior quam » c - r » ■ — h uv ^ i>r 

DE. &ad primarii AB. it iin 

ac tertiam DE- addan- F \ -n n . nu. i* 

* . 4 • _ 

tur xquaJes BG. EH. Dico minorem effe rationem AG* 
adC. quamDH. ad F. Cum enim maior fit AB. quam- 
g. s . DE. maioreritratioAB. adBG. quam DE. ad EH. & 
l8 coraponeiido , maior eri t ratio AG- ad BG* quam DH.id 

, ) i EH. . 
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EH. &per conuerfioncm rationis , minor ratio AG. ad 
AB. quam DH. ad DE. fed minor etiam ponitur ratio 
AB. adC. quam DE. adF. ergo ex squalitate minor eft 
AGi raa Q qgaiqDH.ad F. Quod erat probandum 

rimum additum BG. pona- 
. multo minorem effe ratio- 
d F. • 

i t . r ' c fi i » ’• i ' ! ' 'K t 

. i THEOREMA V. PROPOS. V. ; 

r !•■ 1 'j - • ' . 1 t ■ : • •' uV 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam ma- 
iorem rationeinquam tertia ad quartam , fity- 
que prima minor tertia , ac prima: , & tertix 
eadem quantitas addatur, vel prima: maior quam 
•tertix erit ratio primx cum addita ad fecundam 
maior, quam tertix cum addita ad quartam. 

SIT primx quantitatis AB.ad fecundam. C. maior ra- 
tio quam tertix DE. ad quartam F. fitque AB. minor quam 
DE. & primx ac tertix 

addantur xquales BG. a . B Q 

EH. Dico maiorem effe c -■ ■ - 

rationem AG.ad.C.qua: d» — — E— *H 

DH.ad F. cum .n. AB. fit E — < 

ininorquam DE. minor 

erit ratio AB. ad BG. quam DE. adEH. & componendo, 
& pe* conuerfionem rationis, rnaaS* erit ratio AG. ad AB. 
quam DH. ad DE^ fed ^tiam ponitUr miior ratio AB. ad 
C. quam DE.ad K igitur e£ Squalitate maior eft ratio AG. ■ 
ad C. quarti DHj ad F. Quod erat demoftrandum . 

Idemapettefequitiirfi primmh additum Bfe. fit maius 
quam fecundum . EH.< n*. • .!< i .. i " m 


Eodem modo probatur , fi p 
tur minus quam fecundum EH 
nemAG.ad.C. quamDH. a 


n I!. 


n 


i • 


iQcttlT 


THEO- 
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THEOREMA VI. PREPOS. VI. ■ / 

i , * \ * * i ^ . lil ^vP } 1] * .(j Ak 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam mii 
norem rationem quam tertia ad quartam^fit- 
que prima minor tertia 3 ac ex p rima, & tejrtia 
eadem quantitas dematur , aut ex prima maior 
quam ex tertia i minor erit ratio refidui primae 
quantitatis ad fecundam , quam refidui tertia: ad 
quartam . 

HABEAT prima quantitas AG. ad fecundam. C. mi- 
norem rationem quam tertia DH.ad quartam F. fitque AG. 
minor quam DH. &expri- _^. T B ^ 

ma ac tertia demantur , 

quales BG. EH. Dico mi- p , — f iH 

norem eile rationem refi- F. ■« 

dui AB. ad fecundam. C. 

quam refidui DE. ad quartam F. Quoniam minor eft 
AG. quam DH. & a?quale$ BG. EH. erit AG. ad BG. 
minor ratio quam DH. ad EH. & permutando minor 
ratio totius AG. ad totam DH. quam partis BG. ad par- 
tem f EH. quare & reliqui AB. ad reliquum DE. minor 
erit ratio quam totius AG. ad totum DH. & permutan- 
do minor erit ratio AB. ad AG. quam DE. ad DH. fed 
etiam minor eft pofita ratio AG. ad. C. quam DH. ad F. 
igitur ex arqualitate 3 minor erit ratio primi refidui AB. ad 
fecundam quantitatem. C quaip fecundi refidui. DE. ad 
quartam. F. Quod demonftrare pportebat. , 

Eadem demonftratipnis ratione fequitur,m inorem efto 
rationem AB. ad C. quam DE. ad F.fi detra&apars BG. 
ponatur maior 3 quam detrada EH. : > 


THEO- 


THEOREMA VII. PRQPOS.i VII. :* 


S I: habuerit prima quantitas atf fecundam nu-- 
iorem rationem quam tertia adquartam,fic- 
que prima maior tertia , atque ex prima * & 
tertia «qualis quantitas dematur , aut ex prima^ 
minor, quam ex tertia; maior erit ratio refidui pri- 
ma: quantitatis ad fecundam > quam refidui tertia: 
ad quartam . 


PRIMA quantitas AG. ad fecundam. C. maiorenu, 
habeat rationem quam tertia DH. ad quartam F. fitquo 
AG. maior quam DH.& 

ex prima, & tertia aufe- A»- ,g 

rantur aequales BG. EH. C»- ■ . £ 

Dico maiorem dfe ratio- P» — ■■ i — i i H 

nem refidui AB.ad fecun- E — - - ■ 

dam. C. quam refidui DE. ad quartam F. Quoniam ma- 
ior eft AG. quam DH. & «quales fiint BG. EH. ha- 8 f 
bebjtAG. adBG. maiorem rationem quam DH. ad EH. 

permutando , maior erit ratio totius AG. ad totum DH. *m. 
quam partis BG. ad partem EH. quare, & reliqui AB. ad 
reliquum DE. maior eft ratio quam totiqs AG. ad totum 
DH. & permutando maior eft ratio AB. adAG.quamDE. 

“ P H - etiam maior eft pofita ratio AG. ad. C quam 
DH.adF.igiturcx^qualitatemaiorerit ratio primi refidui 
AB. ad fecundam quantitatem. C. quam fecundi refidui 
DE. ad quartam F. Quodoftcndere oportebat. 

Eodem modo maior fiet ratio refidui AB. ad refiduum. 

• quam refidui DE. ad refiduum F. fi BG. ftatuatur minor 
quam EH. 


'M 'jY 


V 


s >. -i V- 


is •' i ','i \ ' v 


THEO- 


8 Curui ac re&i proportio promota. 


THEOREMA VIIL PROPOS. VIII. 


S I fuerit vt prima quantitas: ad fecundari: 

rerria ad quartam >Iirqueprima maior tertia, 
ac primx ac tertia: eadem quantitas addatur, 
aut primx minor quam tertix s minor erit ratio 
primx cum addita ad fecundam , quam tertix cum 
addita ad quartam. • ; ■ •’ 


< M r 


HABEAT prima quantitas AB. ad fecundam.Cean- 
dem rationem quam tertia DE.ad quartam F.fitque AB. ma 
iorquam DE.&primfac 

A S « £ • 

C 


D 

F *■ 


JUL 


• M 


24f. 


S.f. 

1 3 . 5 - 


tertia? addantur aequales 
BI. EG. Dico minorem 
efle rationem Al.ad C. 
quam DG. ad F. fiat 
enim vt AB. ad DE.ita 

BI. ad EH. cum AB. fit maior quam DE. erit BI. id eft 
EG. maior quam EH. Quare cum fit vt AB. ad DE.ita BI. 
adEH. erit permutando 3 componendo >Sc per conuerfio- 
nem rationis vt IA. ad AB. ita HD. ad DE. fedvt AB. ad. 
C. ita eft DE. ad F. ex hypothefi eft ergo 3 ex «qualitate vt 
Al.ad C. ita DH. ad F. minor autem eft ratio DH. adF. 
quam DG. adF. minor igiturctiam eft ratio AI. ad.C. 
quam DG. ad F. Quod erat oftendendum . 

Idem etiam aperte fequitur fi BI. ponatur minor quam 
EG. v t ex modo demonftrandi conftat . > * ’ > • • ' ' ’ r • a ' * 


■■C 




COROLLARIVM. 




(ume 


l.l) .Ov 


ik. 




E Odem modo offenditur >Ji Jit vt prima quantitas ad fecun- 
dam, it a tertia ad quartam > Jit que prima minor tertia , 
ac prima & tertia eadem quantitas addatur , aut prima ma~ 
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ior^maior erit ratio frima cum addita ad fecundam , quam tertia 
cum addit a ad quartam . Nam fi DE*Hatuatur prima , F. fecun~ 
da> AB. tertia . C. quarta , & addantur BI.EG. aut aquales , aut 
EG. maior jfequetur eodem modo minorem ejje rationem AI . ad C . 
quam DG. ad F. tdeoque maiorem ejfe rationem DG.ad F. quam 
AI. ad C . 


THEOREMA IX. PROPOS. IX. 


'VVt\y> 

' ‘MS 


I 


S I foerit-vt. prima quantitas ad fecundam , ita ter- 
tia ad quartam, fitque prima maior tertia, atque 
ex prima & tertia eadem quantitas dematur , aut 
ex prima minor, quam cx tertia ; maior erit ratio pri- 
mi refidui ad fecundam quantitatem, quam fecundi 
ad quartam. » 

HABEAT prima quantitas AI. ad fecundam C.candcm 
rationem, quam tertia DG. ad quartam F. fitque AI. maior 
quam DG. & ex prima ac 

tertia demantur aequales BI. A • — — - — — ^ — — * I 
EH. Dico maiorem efferatio- C 
nem primi refidui AB. ad fc- D 
eundam quantitatem C.quam F 
fecundi refidui DE. ad quartani quantitatem. F. Fiat enim 
vt AI.* ad DG. ita BI. ad HG. erit HG. minorquam BI. id M,?# 
eftquam EG. Quoniam igitur eft,vt totum AI. ad totum., 

DG. ita pars BI. ad partem HG. erit reliquum AB. adre- 
liquum DH. vt totum AI. ad totum DG. & permutando, vt 
AB.ad Al.ita DH.ad DG. fed vt AI. ad C. ita DG. ad F. ergo 
cx aequalitate , vt AB. ad C. ita DH. ad F. fed DH. ad F. ma- 
iorem habet rationem quam DE. ad F. Igitur primum refi- 
diium AB. adC. maiorem habet rationcm,quam fecundum 
DE. ad F. Quod &c. Idem prorfus concluditur fi BI. pona- 
tur minor quam EG, , w.. ; ......... 

: - 4 B CON- 



B 






E H _ 



1 1 * Cl 
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CONSECTARI VM. 


',?»* •• t • 


E Odem prorfus modo demonfiratur , fi Jit prima quantitas ad 
fec undam /vt tertia ad quartani ifitque prima minor tertia , 
ac ex prima & tertia eadem quantitas auferatur , aut ex prima 
minor > minor erit ratio primi refidui ad fecundam quantitatem 3 
quam fecundi ad quartam . Nam fi DG . Statuatur prt?nd. F.fe- 
c unda. A I . tcrtta, & C. quarta,& auferantur ex BI. EG. au t aqua - 
les,aut BI .minor ; fequetur eodem modo maiorem efie rationem AB • 
ad C. quam DE •ad JF. idcoque minorem rationem DE. ad E. quam 
dB.ad C. : 


THEOREMA X. PROPOS. X. * 

i • 

S I fit vt prima quantitas ad fecundam, ita tertia* 
ad quartam , quibus fingulx quantirates addan- 
tur, ita vt additae ad primam & tertiam , itetiu 
additae ad fecundam & quartam fintxquales,fitquo> 
prima quantitas maior quam fecunda,& tertia , atque 
additum primum maius fecundo j minor erit ratio 
primxcum addita, ad fecundam cum addita, quanu 
tertixeum addita, ad quartam cum addita . 

SIT vt prima quantitas AB. ad fecundam CD. ita tertia.. 
EP. ad quartam GH. quibus ordine addantur IB. KD. LF. 
JMH. fintque IB. LF. item KD. MH. inter fe arquales > 
AB. autem maior quam GD. aut EF. & BI. maius quam 
DK. Dico minorem efle rationem • AI. ad CK. quam EL. 
ad GM. Fiat vt CD. ad AB. ira DK. ad BN. Item vt 
GH. ad EF. ideft CD. ad AB. (minor ad maiorem) ita HM. 
34-s. ad FO.eritBN.minor quam BI.&FO.minor quam FL. Igitur 
^ 5 *' erit vtDK.ad BN.ita HM.id cft DK.ad FO.xquales ergo funt 
FO. BN. quae ii demantur ex aequali bus FL. BI. remanent 

■ t aequa- . 


« 


MtJj 


i 
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aequales OL.NI. Cum igitur fit vt AB. ad CD. 
ita BN. ad DK.erit vt AB. ad CD. ita AN. ad 
CK.&quiaeft exconftru&ione vtEF.ad GH. 
ita FO. ad MH. erit vt EO. ad GM. ita EF. ad 
GH. id cft 3 A B. ad CD.eri t ergo vt AN. ad CK. 
ita EO. ad GM. Quare cum prima» AN. & ter- 
ti* EO. addita? fint aquales. NI. OL. fitque 
prima maior quam tertia , erit per o&auam pro- 
politionem huius 3 minor ratio Al.ad CK. quam 
EL. ad GM. Quod erat demonftrandum. 

COROLLARIVM._ 



ii.r. 

iz.f. 
II. f. 

S.hu- 


4is. 


ACEG 


E Odem mode oltendetur , fi fit vt prima quantitas ad fetu tu 
dam,ita tertia ad quartam 5 quibus fnguU quantitates ad- 
dantur , ita vt addita ad primam <& tertiam, item addita ad fe- 
cundam & quartam fint aquales , & Jit prima quantitas maior 
quam fecunda,fed minor quam tertia ,& primum additum ma- 
ius fecundo , maior erit ratio prima cum addita ad fecundam cum 
addita , quam tertia cum addita , ad quartam cum addita . Jn fu- 
periori figura statuatur EF. prima, GH fecunda, AB . tertia, CD . 
quarta f reliqua omnia fiant D vt in fuperioriiuJfumefl,muenie - 
mus minorem efie rationem AI. ad CK: quam EL . ad GM. ideoque 
maiorem ejfe rationem EL. prima cum addita , ad GM. fecundam • j 

cum addit a quam AI. tertia cum addita ,adCK. quartam cuyrus 
additis . 

THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S I fit vt prima quantitas ad fecundam * ita tertia 
ad quartam, ex quibus finguls quantitates de- 
mantur, ira vt fubtradts ex prima & tertia^ , 
item ex fecunda & quarta fint squales ,• & fit prima 
quantitas maior quam fecunda ac tertia , primumqqc 

B 2 de- 
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deriadum maius fecundo ; maior erit ratio primi rc— 
fidui ad fecundum quam tertij ad quartum - 

SIT vt prima quantitas AI. ad fecundam CK. ita tertia 
EL.ad quartam GM.ex quibus ordine demantur IB. KD. LF. 
MH. fintque IB. LF. a?qualcsdtemKD.MH.interfca:quales > 
ALautcm maior quam CK.aut EL.& IB. quam 
KD. Dico maiorem efle rationem AB. ad CD. 
quam EF.adGH. Fiat vtCK. ad AI.itaDK.ad K 
IN. Item vt GM.ad EL.id eft,CK.ad AI. ( mi- 
nor nempe ad maiorem) itaH. M. ad OL-crit M 

IN. minor quam BI. & OL. minor quam FL. 

Igitur erit vt DK. ad IN. ita.,HM. id eft DK. ad r 4 h - 

OL,a:quales ergo funt OL.IN.qua? ii demantur 
cxa:qualibusFL. BI. remanent etiam aequales 


OF.BN. Cum igitur fit vt AI. ad CK.ita NI. 


AC EG 


ad KD.erit&rdiduum AN.adreiiduumCD. 
vt totum Al.ad totum CK.Et quia eft etiam vt 
EL. ad GM. ita OL. ad MH. erit refidui EO.ad refiduum GH. 
vt totum EL.ad totum GM.id eft,vt AI. ad CK. Igitur erit vt. 
AN. ad CD.ita EO. ad GH. Rurfusex AN. prima & EL. ter- 
hu _ tia demptis aqualibus BN. .FO. erit, per nonam huius, maior 
jus. ratio AB.ad CD.quaro EF.ad GH. Quod fuerat dcmonftran- 
dum. 


ji.j. 


"v * 
y,\ u><v 


COROLLARIVM. 




N On aliter ofien detur ,fi fit pf prima quantitas ad fecundam 
ita tertia ad quartam , ex quibus JinguU quantitates de- 
mantur , ita vt fubtratt* ex prima & tertia , item ex fi eunda & 
quarta fint aquales , & fit prima quantitas maior quam fi eunda, 
fid minor quam tertia i ac primum detractum maius fic undo ; mi- 
nor erit ratio primi re {idui ad fecundum , quam tertij ad quartum . 
Hoc probabimus ratione fimili qua vfi fumus in fuperioribus co- 
rolla rqs ,fi EL.ftatuatur prima quantitas, GM* fecunda A I . ter- 
UU&K* quarta . Nam fi reliqua Jiant, vt in propofitione ditt unu* 
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f [i ,'tnueniemus maiorem tfic rationem AB. ad CD. quamEF. ad 
GH. ideo que minorem ejje proportionem EE. ad <*H. quam AB* 
ad CD* 

THEOREMA XII. PROPOS. XII. 

S I fuerint quatuor magnitudines, & alias ipfis as- 
quales numero, quas fefe eodem ordine fupe— 
rent, fitque primas ad fecundam in primis ma- 
gnitudinibus maior ratio, quam primas ad lecundam 
in fecundis , & tertia ad quartam minorem habeat ra- 
tionem in primis , quam in fecundis , fitque tertia ma- 
gnitudo differentia , aut aggregatum primas & fecun- 
das,- minor erit ratio fecundas ad quartam in primis, 
quam in fecundis magnitudinibus . 

SINT quatuor magnitudines priores BA. AG. BG. GE. 
& quatuor pofteriores DC. CH. DH. HF. quje fefe eodem or- 
dine fuperent, fitque maior ratio BA* ad AG. quamDC. ad 


Ai 

G 

E 

,n 

C*— 

H 

r 

iD 

_Ai - 

E 

Gr 

.n 

r* . 

F 

H 

r T> 


A 

E 

iH 

« 

Vf, 

C 

F 

,71 

v 1 

A 

c 


JlI» - 
T » 

C 

H 


C \ 

E 

A 

iH 

r • 

VT. 

F 

C 

‘U 

u • 

Ei— 

G 

1 ■ 

A 

— 1 

— 1£ 

I ll 

F*— 

H 

C 

■1 Lj 

— 'TJ 


CH. minor autem BG. ad GE. quam DH. ad HF. fitque GB. 
differentia ipfarum BA. AG. ( vtin prima, fecunda & quarta.* 
feric) aut earundem aggregatum, vt in reliquis. Dico mino- 
rem efie rationem AG. ad GE. quam CH. ad HF. Cum enim 
fit maior ratio BA, ad AG. quam DC. ad CH. erit in prima, 
fecunda & quarta ferie, diuidendo,& conuertcndo,in reli- 
quis componendo, &conuertendo, minor ratio AG. ad GB. 

quam 
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quam CH.ad HD. fed GB. ad GE. etiam minor ratio pofiuu 
eft 3 quam HD, ad HF. igitur ex aequalitate , minor erit ratio 
AG. ad GE. quam CH. ad HF. Quod erat oftendendum . 

THEOREMA XIH. PROPOS. XIJL 

S I fint tres magnitudines , & aliae ipfis aequales 
numero 3 quae fefe eodem ordine fuperent > fit- 
que primae priorum ad fecundam maior ratio , 
quam primae poftcriorum ad fecundam ; primx au- 
tem priorum ad tertiam minor ratio * quam primx 
poftcriorum ad tertiam , fitque prima maior quam 
lecunda 3 & tertia $ maior erit ratio differentiae primae, 

& fecundae * ad diffetentiam primx , & tertix in prio- 
ribus magnitudinibus * quam in pofterioribus . 

SINT tres .magnitudines AB. BE. BG. priores > & tres 
CD. DF. DH. pofteriores 5 litque tam prima priorum AB.ma- 
ior ipfis BE. BG. quam CD. prima pofteriorum maior ipfis 
DF. DH. fitquo 

maior ratio AB. ad A.** E B C H F D 
BE. quam CD. ad ' ‘ ' 1 1 h 1 

DF. minor autem ratio AB. ad BG. quam CD. ad DH. Dico 
maiorem effe rationem AE. differentia? primx 3 & fecundx^ad 
AG. differentiam prima? 5 & tertia? in primis magnitudinibus > 
quam fit ratio CF. differentixprimx > & fecunda?, ad CH. dif- 
ferentiam primx 3 & tertia? in fecundis magnitudinibus. Quo- 
niam maior eft ratio AB. ad BE. quam CD. ad DF.& permu- 
tando maior ratio totius AB. ad totum CD. quam partis EB. 
ad partem FD. maior etiam erit ratio refidui AE.ad refiduum 
CF. quam totius AB. ad totum CD. & permutando maior ra- 
tio AE. ad AB. quam CF. ad CD. Eodem modo cum minor 
fit ratio AB. ad BG. quam CD. ad DH. & permutando minor 
ratio totius AB. ad totum CD. quam partis GD. adpartaru 

HD. 

x •» ■ 
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HD. erit&refidui AG. adrefiduum CH. minor ratio quam- 
totius AB. ad totum CD. & permutando ac conuertendo ma- 
ior ratio AB. ad AG. quam CD. ad DH. Cum igitur maior fit 
ratio AE. ad AB. quam CF. ad CD.& maior ratio AB.ad AG. 
quam CD. ad DH. erit ex aequalitate maior ratio AE. ad AG# 
quam CF. ad CH. Quod erat probandum . 

COROLLARIVM I. 

«... 

H inc etiam aperte oftendttur 3 minorem effe rationem diffe~ 
rentia prima fecunda magnitudinis , ad differentiam 

fecunda , & tertia in primis magnitudinibus * quam in fecundis: # 
videlicet minorem efferationem AE. ad EG. quam CF. ad FH.cum 
enimoftenfum fit maiorem effe rationem AE. ad AG. quam CF. ad 
CH. erit per conuerfionem rationis minor ratio AE. adEG. quam 
CF. adFH . 

COROLLARIVM II. 

• V * . 

P Raterea fequitur minorem efie Rationem fecunda magnitudi- 
nis > ad differentiam fecunda tertia in primis magnitu- 
dinibus > quamw fecundis '.videlicet minorem effe rationem EB. 
adEG. quam FD. ad FH . Nam cum pofita fit ratio AB. ad BE. 
maior quam CD.ad DF.erit per conuerfionem rationi s>& diuiden - 
dominor ratio BE. ad E A. quam F D . adCF . fied AE. ad EG. ( ex 
prae edenti Corollario) minorem habet rationem quam CF. ad FH. . 
Igitur ex aquali > BE. ad EG. minorem habet rationem > quam DF . 
ad FH. 

«i. . ; f* j. :\' * •* ' . '•*;>> y «,< j ? 

COROLLARIVM III. 

C Onftat etiam maiorem effe rationem * AB. prima quantitatis* 
ad G E. differentiam fecunda > dr tertia * quam GD. ad HF. 
*um enim in fuperiori Corollario oHenfum fit minorem effe ratio- 
nem BE. ad GE* quam DF. ad FH. erit componendo > minor ratio 

BG. 
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BG. ad GE . quam DH. ad HF. Et rurfus cum Jit minor ratio AB* 
ad BG. qubn CD. ad DH.erit eu aquali minor ratio AB* ad GE, 


Vod ft prcpofito prima ad fecundam fuerit minor in primo ordi - 


ne quam in fecundo , & prima ad tertiam maior , in primo quam 
in fecundo, hinc etiam in cenclufionibus feu demonffrationibus , ver faj 
maiori proportione in minorem , omnia eo modo fcquentur , quo in pro- 
pofttione :vt fi minor fuerit ratio jlB. ad BE. quam CD. ad DF. ma- 
ior autem UB. adBQ. quam CD. ad'DH. fequetur , vtin propofitione 9 
minorem efferationem JLE. ad jtG. quam CF. ad CH. in primo (oro da- 
rio , minorem rationem jtE. adECj. quamCF. ad FH. In fecundo , ma- 
iorem efferationem BE. ad EG. quam DF. ad FH. in tertio denique maio- 
rem rationem u IB.ad GE. quam CD.ad HF. 


THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

S I ex prima quantitate, qua: aequalis fit fecunda: 
aut minor , auferantur tertia & quarta, & ex fe- 
cunda , quinta & fexta,fitque tertia maior quam 
quarta & quinta , & quinta quam fexta, & differentia^ 
territe & quarta: aut maior aut aqualis differenda: 
quinta: &fcxt<v; maior erit rado complementi quar- 
ta: ad complementum tertia:, quam complementi fex- 
tx y ad complementum quinta: 

SINT dua?quantiatcsa?qualcs,prima AB. fecunda CD. 
cxprimaauferanrur A E. tertia, &AF. quarta ; Item ex CD. 
fecunda demantur CG. quinta & CH.iexta,iitqueAE. ipfa 

CG. maior j & differenda^ A F E B 

FE. maior, aurrrcjualis dif- q 

• ferentia. HG. Dico maio- c ' ’ ' D 

rem dTe rationem FR. complementi ipfius AF. ad EB. 

com- 


quamCD . ad HF. 


S C H O L I V M 


i i* f 
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complementum ipfius AE. quam HD. complementi ipfius 
CH. ad GD. complementum ipfius CG. Quoniam enim 
cx «qualibus quantitatibus, AB. CD. inaequales dempta? 
funtAE. maior CG. minor, fupereft EB. minor, GD. ma-faxi©. 
ior. Igitur minor eft ratio BE. ad EF. quam BE. adGH. 6^ 

BE. ad GH. minor quam DG. ad GH. Igitur minor cft ratio H.\ t 
BE. ad EF.quam DG. ad GH. & componendo , ac per con- 
uerfionemrationis,maioreft ratio FB. ad BE.quam HD. ad 
DG. ♦ 

Idem etiam fcquetur ,fiFE.& HG. ponantur «quales, aut 
AB.minorquam CD.Quodeuidentiuseftquam vt probatio- 
ne indigeat. 

' 5 • LEMMA. 

M • ? 4 1 * ; . / 

S I finttres magnitudines continue proportiona- 
les ; habebunt differentia: eandem rationem* 
quam magnitudines. 

SINT 4 trcs magnitu- 
dines AB. AC. AD. in con- a ® C _ 

A » — 1 ■ - 1 ■ — il\ 

tinua proportione , qua— 

rum differentia' fint BC. CD. DicoeffevtAC. ad AD. ita^ 

BC. ad CD. Nam quoniam cft vt AB. ad AC. ita A C. ad A Di 
a-it diuidendo , & permutando vt BC. ad CD.ita AC.ad AD. 
ideft AB. ad AC. quod erat demonftrandum • 

a . 1 ^ r r , 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. ' K 

# ■ : A 'J •: . , ... . . > 

4 - 

S I fint tres magnitudines in continua proportione* 
maiori, fintque priores pofterioribus maiores: 
maior erit ratio differentiae magnicud, 1 iis pri- 
mae & fecundae* ad differentiam iecundae &. tertia:, 

C quam 


1 8 Curui ac redi proportio promota. 

quam magnitudinis prima: ad fecundam , aut fecun- 
dx ad tertiam. 

SINT tres magnitudines AB. AC. AD. in continua pro- 
portione maiori , iitque BC. differentia primx & fecundx 
magnitudinis 3 & CD. dif- 
ferentia fecundx & tertia?, ^ E 1> C w 

fitque AB. maior quanu, " 1 1 1 

AC. & AC. quam AD. Dico maiorem eflfc rationem BC. 
adCD. quam AB. ad AC. aut AC. ad AD. FiatvtBA. ad 
IO,y * CA. ita CA. ad AE. erit AE. minor quam AD* cadetque pun- 
<ftum E. inter D.& A. Quare cum fit vt AB. ad AC. ita AC. ad 
jema AE. erit vtBC. differentia prima? & fecundx magnitudinis* 
£ C ns C "ad CE. differentiam fecundx &tertix,ita AB. ad AC. fcd 
s -5' maior eft ratio BC. ad CD. quam BC. ad CE. igitur maior cft 
ratio BC. ad CD. quam AB. ad AC:fed etiam AB.ad AC.ma- 
ior eft quam AC. ad AD. Igitur maior eft ratio BC. adCD. 
quam AC. ad AD. Quod erat demonftrandum. 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

» i • 

• • . • 

, ’ • / # ^ * / 

S I fint tres magnitudines in continua proportio- 
ne minori * fintque priores pofterioribus ma- 
ipres : minor erit ratio differentia: primx bC* 
fecunda magnitudinis * ad differentiam lecundx & 
tertix,quam magnitudinis prijpx ad fecundam, & 
fecundx ad tertiam. 

SIT minor ratio AB.ad AC quam AC. ad AD. fintque^ 
priores pofterioribus maiores , & differenti* fint BC. CD.Di- 
co minorem effe rationem BC. ad CD. quam AB. ad AC. aut 
AC. ad AD. Fiat vt AB. ad AC. ita CA. ad AE. erit AE. ma* 
lema ior quam AD. & cadet inter D. &C. Erit igitur, per lemma 
iiu. nu P r *c e dcns a eadein ratio BC. ad CE. qux AB. ad AC. fed. 

tio 
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tio BC. ad CD. minor eft quam ratio BC. ad CE. igitur minor ».*. 

cft quam ratio AB. ad AC. 

ideoquc etiam quam AC. A D E c 

ad AD.qua? ratione AB.ad - ^ *' 1 • 

AC. minor pofita cit . Quod erat oftendendum . 

THEOREMA XVII. PREPOS. XVII. 

S I fuerint tres magnitudines in continua propor- 
tione maiori, fintque priores poftcriorioqs mi- 
nores ; minor erit J-atio differentia: prima: ma- 
gnitudinis & fecunda:, ad differentiam fecunda: 
tertia:, quam magnitudinis prima: ad fecundam, aut 
fecunda: ad tertiam. 

SIT maior ratio AB. ad AC. quam AC. ad AD. fint- 
que priores polterioribus minores, & differentia? fint BC. 

CD. Dico minorem efle rationem BC. ad CD. quam AB. 
ad AC. & AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. 
ad AC. minor erit AE. quam AB.cadetquepun&um E. intr io.y. 
A. &B. Igitur cum fit vtAE. ad AC. ita AC. ad AD.crit,pcr . 
lemma procedens , vt AC. ad AD. ita EC. ad CD. fcd BC.ad [ JJJ 
CD.m inorem habet ratio- ius 

nem quam EC. ad CD. . E B C s * *• 

Igitur minorem habet ra- * 1 1 " 

tionem quam AC. ad CD. fed AC. ad AD. minorem habet 
quam AB. ad AC. igitur BC. ad CD. etiam minorem habet 
quam AE. ad EC. Quod erat , &c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

S I fuerint tres magnitudines in continua propor- 
tione minori, & ordine minores ; maior erit ra- 
tio dirierentiarum quam magnitudinum . 

C : C 2 SIT 


io Cu rui acredi proportio promota. 

SIT minor ratio AB. ad AC. quam AC. ad AD. minorque 
fit AB. quam AC. & AC. quam AD. & differentia? , vt prius 
BC. CD. Dico maiorem effe rationem BC. ad CD.quain AB. 
ad AC. aut AC. ad AD. Fiat vt AC. ad AD. ita AE. ad AC. 
10 5# erit AE. maior quam AB. cadetque inter pu&aBC. cum igitur 
fit vt AE.ad AC.ita AC. 

ad AD. erit per lemma., A B E C / ^ 

15.huiusvtAc.3d ad. ' — ; — 1 ‘ 

ita EC. ad CD. fed BC. ad CD. maiorem habet rationem-.* 
quam EC. ad CD. igitur etiam maiorem habet rationem-* 
quam AC. ad AD. fed etiam AC. ad AD. maiorem habet ra-j 
• , tibnem quam AB. ad AC. ergo BC. ad CD. maiorem habet 

rationem quam AB. ad AC. Quod fuit demonihandura . 

» . . 

THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 

* 1 ^ W » W *. I 

- > . . ‘ l > I ^ *■ * . . ' * ' L C 

S I fuerint tres quantitates in continua ratione 
maiori, & ordine maiores > dux differentiae cun> 
tertia quantitate erunt in continua ratione» 
maiori. 

SINT tres quantitates AB. AC. AD.AB. maior qua AC. & 
AC.quam AD. rnaiorquo I> 

fit ratio AB. ad AC. Ai — 1 — — »— »B 

AC. ad AD. Dico maio- 
rem effe rationem BC. ad CD. quam CD. ad DA. Quoniam.*, 
enim tres quantitates AB. AC. A D. funt in continua propor- 
1 r : tione maiori , maior erit ratio differentix BC. ad differentiam 
huius C£) quam CA. fecunda' magnitudinis,ad DA. tertiam fed 
CA.ad A D. maiorem habet rationem quam CD. ad AD. ergo 
mulco maiorem habet BC.ad CD. quam CD.ad DA. 

* ■ , c , • * : i W 1 . * V 

'• **•* n [/hi ir-j5 i . .* n jpr J 

. >*.* .ii ,* /. : *** 

1 THEO- 
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THEOREMA XX. PROPOS. XX. - • 

, *• | ... * ‘ • » • ^ •«, * V I » 4 ■ ' . , ' * 

S I fuerint quotcumque quantitates in continua-» 
proportione maiori, Scordine maiores 5 maior 
erit ratio primae differentiae ad fecundam cjiffej. 
rcnciam,quam vltimx differenda: ad vltimam nia- 
gnitudincou . ... • c •• : ' ! v < f.OHH r 

,S I N T quatuor quantitates AB. CB. DB, EB. fitque ma- 
ior ratio AB. ad CB. quam CB. ad DB. & DB. ad EB. & AB. 


C 


D E 
■■ » 


-iB 


maior quam CB. & CB. 
qiiani DB. £c ; DB. quam A* 

EB. Dico maiorem efTo 
rationem AC. ad CD. quam DE. ad EB. Quoniam maior 
cft ratio AC. ad CD. quam AB. ad CB. id cft quam CB. 
ad t)B. & DB^ad EB. at vero DB..ad EB.maior eft quam DE. 
ad EB. maior ergo erit ratio AC. ad CD. quam DE. ad EB. 
Quod fuit dcmonftrandum. 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. 

S I habuerit prima quantitas ad fecundam maio- 
rem rationem, quam tertia ad quartam, fueritq * 
prima maior quam fecunda, au ttertiaretiam dif- 
ferentia prima: & fecunda: erit maior , quam differen- 
tia tertia: & quarta: . 

HABEAT prima quantitas AB.ad fecundam EB. maio- 
rem rationem quam tertia CD. ad quartam FD. fitque AB^ 
maior quam AE. aut CD. q e 

Dico maiorem effe AE. dif- A ? * — 1 1 »B 

ferendam prima? & fecun- Ci 5 »D 

da?, quam CF. differentiam tertia? & quarta?. Cum eniraJ 
maior fit rado AB. ad BE. quam CD. ad DF. erit eadem 

■ ir : ad 

v^roma<* 


ir. 

huius 

8.5. 


10. fi 
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ad maiorem aliquam BG. fit igitur vtAB. adBG. ita CD. 
ad DF. erit per connerfioncm ra tionis vt AB. ad AG. ita CD. 
adCF. & permutando vtAB. adCD. itaAG. adCF. Sed 
maior eft AB. quamCD. exhypothefi, igitur maior eftAG. 
quam CF. & adhuc maior AE. quam CF. Quod erat demon- 
Arandum* 

f ** i * i ' | * j jv»# ■ ^ 

r m w ■ * t ’ * * • • » li . m 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

I duo arcus circuli inarquales fint fuis comple- 
mentas ad idem pundum minores , fin^uli lin- 
gulis \ maiorem habebunt rationem quam com- 

• plcmenta , fi maiores cum minoribus comparentur. 

SIT circulus CEA. in quo arcus duo inarquales CD. mi- 
ftor,CJL maior, quorum complementa ad idem pun&um A.finc 
arcusDA. minoris, EA. maioris, 
ille maior quam CD.hicquamCE. 

Dico maiorem elTe rationem CE. 
ad CD.quam AD.ad AE.Cum.n. 
maior fit arcus A E. arcu EC. ideo- 
quearcu CD. fi duobus AE. CD. 

, ; hu ” addatur communis DE.maior erit 
ratio AE.adCD. qua AD. ad CE. 

Et permutando maior AE.ad AD. 

Corol.quam CD. ad CE. ideoque maior 
1 6 * m CE.ad CD.quam AD. ad AE. Quod fuit oftendendum .* 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

# • # , . > r * - §4 • • / * ^ 

. tj, - . 0 i j. % '■*•* *, •+ * \ j « ».* i . &• t < j i 

S I fint duo triangula vnum angulum vni angulo 
aequalem habentia , reliquos duos in?qualcs , 
quorum neuter fitobtufus j minor erit ratio la- 
teris adiacentis angulo maiori, ad latus oppofitumj 

angu-. 

• . * 

* ,r / 
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angulo ?quali in vno trianguIo,quam lateris adiacen- 
tis angulo minori , ad latus oppoficum angulo squa- 
li , in altero triangulo . 

SINT duo triangula ABC.DEF. quorum anguli ad A.D. 
finr aequales, angulus vero ABC. maior quam DEF. ideoquo ^ i 




ACB. minor quam DFE. nullus autem angulorum ad B. C. E. 

F. fit obtufus . Dico minorem efie rationem AB. lateris adja- 
centis angulo maiori ABC. ad latus BC. oppofitum angulo 
aequali A. quam lateris DE. adiacentis angulo minori DEF. 
adlarus EF.oppofitum angulo aequali D. Fiat angulus ABG. 
aequalisangulo DFE. erit triangulum ABG. aequiangulum^ $*.i. 
triangulo AEF. Igitur angulus AGB. aequalis angulo DFE. 
cum vero angulus DFE.iddl AGB.non fit obtufus, erit vel re- 
dus vel acutus, fi re&us erit eius complementum BGC. etiam ij.i. 
re&ussfi acutus erit angulus BGC. obtulus, ergo angulus ja.i. 
BCG.acutussmaius igitur latus BC. quam BE. Cum igitur in ***• 
triangulis aquiangulis DEF. ABG. fit vt DE.ad EF iraAB.ad 4.6. 
BG. habeat autem AB. ad BG. maiorem rationem quam AB. 8.*. 
adBC. etiam DE. ad EF. maiorem habebit rationem quam ,, 
AB.ad BC.atque adeo minor eft ratio lateris AB. ad latus BC. 
quam lateris DE.ad latus DF. 

Eodem modo demonftrabimus minorem effe rationem DF. 
ad FE. quam AC. ad CB. fi fiat angulus EFH. aequalis angulo 
BCA. idem enim prorfus efficitur . 



ca 
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COROLLARIVM I. 

H inc (equitur • fi fint duo triangula vnum angulum vni an- 
gulo aqualem habentia , reliquos duos inaquales , quorum 
neuter fit obtufus , minor erit ratio lateris oppofiti angulo mino- 
ri , ad latus oppofitum angulo aquali in vno triangulo , quam la- 
teris oppofiti angulo maiori y ad latus oppofitum angulo aquali in 
alio triangulo . Sint enim fitperius duo triangula ABC . DBF* 
quorum anguli ad A. D. aquales , & angulus DFB. maior quam 
AC B.& angulus DBF. minor quam ABC. quorum nullus fit ob- 
tufus . Confiat ex fiuperius demonflratis minorem efie proportio- 
nem DF. ad FE. quam AC. ad CB. fed DF. opponitur angui* 
DBF. qui minor oftenfus e fi quam ABC. Igitur minor efi ratio 
latens DF. oppofiti minor tangulo E •ad latus EF. oppofitum vni 
aqualium D . quam lateris AC. oppofiti maiori angulo B. ad la- 
tus BC. oppofiti angulo aquali A. ; . ni \ n '• *:/•••' • 

, ' 1(3 ■ . ^ :L*:un*ii 

/S V * COROLLARIVM 1 IL * < • 

* * ^ K '-"mi hvs .s i\* otcia;. uUijpfc 

R Vrfus pofitis qua fiuperius , maior erit ratio lateris oppofiti 
angulo aquali „ ad latus oppofitum angulo minori in vno 
• . triangulo > quam lateris oppofiti alteri aqualium angulorum, ad la- 
v tus. oppo / itum maiori angulo . OHenfum enim e SI minorem ejfe ra- 
tionem AB. ad BC. quam DE. ad DF. Igitur, conuer tendo maior 
erit ratio CB. oppofiti vni angulorum aqualium A. ad latus AB • 

. ; oppo fi tum minoriangulo C. quam lateris F£ U oppofiti alteri aqtia* 
Itum angulorum ad latus ED. oppofitum maiori angulo DFB • ci »>.* 

9 1 I % M • 4 i. j * . k * 1| r T ( ♦ Vi ^ . I ) ( V 1 1 ' ( f » . a 1 0 ■> — ii • ^ 

> V.. N >• • 

, r THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. '* 

• il i. •• * ’ * / 

, « r f ^ *• ^ 'i f , a , . >.>4 i. 

» » k i . •*!.»• V • l 4 * * 1 ^ 

S I lintduotriangulaquae vnumanguJum vnian- 
gulo xqualem habeant, habeat autem alterum 

iplorum angulum quolibet angulo reliqui 
* trian- - 
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trianguli maiorem : maior erit ratio lateris oppofiti 
angulo aequali , ad alterum latus adiacens angulo ma- 
ximo,quam lateris oppofiti angulo aequali, ad latus 
quodlibet reliquum in altero triangulo . 

SINT duo triangula ABC. DEF* quorum illud habeat 
angulum ACB. maiorem quolibet angulorum DEF. DFE. 
fintque anguli ad D.A.«qualc$. Dico maiorem efferationem 
lateris BC.oppofiti vni angu 
lorum aequalium A. in trian- 
gulo ACB. ad latus CA. ad* 
iacensanguloACB. quam* F 
lateris FE.oppofiti alteri an- 


gulorum «qualium D. ad 
quodlibet laterum DE. DF. 

Sint enim primum anguli F. 

E.non obtuli , & fiat angulus 
ACH. «qualis angulo DEF. 
cadet CH. intra triangu- 
lum , quod maior fit angulus 
ACB. angulo DEF. cumque 
«quales fint anguli D. A. 

«quiangula erunt triangula Si.ri 

ACH. DEF: & anguli AHC. DFE. «quales, angulus autem 
DI E. ex hypothefi vel redus eft,vcl acutus. Igitur etiam an- 
guIusAHC. vel rcduscft vel acutus ac proinde ciuscomple- T * ,r * 
mentum CHB. vel redus vel obtufus, acutus igitur eft CBA. $*•«• 
idcoq; maior cft reda CB.quam reda CH. Igitur etiam maior 19. r. 
eft ratio BC.adCA.quam HC. ad CA. id cft quam FE.adED. 8 * 5 * 
(cumfimilia fint triangula FED. HCA.) in altero triangulo. * ** 
R urfus fiat angulus A CG. «qualisangulo EFD. eodem- 
proifus modo oftendemus «quiangula efTc triangula DEF. 
AGC. & angulum AGC. angulo FED. effe «qualem, qui cum ' 
fit redus aut acutus, erit CGB. redus aut obtufus, fed B. 
oftcnfus elt acutus i maius igitur latus CB. quam CG. Quaro 
• D maior 
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maior ratio BC. ad C.A. quam CG. adCA. ideftquamEF* 
ad FD. Quod eratoftendendum. Iam vero iit DEF.cbtufusj 
ex hypothefi minor quam BCA. ac proinde DFE. acutus, f at- 
que angulus ACH. a:qualis angulo DEF. erit angulus ad H. 
aqualis angulo ad F.ex paulo ante demonftrati$,ideoque acu- 
tus , quare commodo quo prius probabitur maiorem efle ratio- 
nem BC. ad CA. quam FE. ad E D. Sed angulo FED. obtufo 
fiat aequalis CGA.cum aquales lint anguli CGA.GAC.angu- 
lis FED. EDF. arquiangula funt triangula FED. CG A . quare 
& fimilia. Rurfus maior eft reda BC. quam reda CG. vt mox 
oftendemus. Quare cum fitvtEF.ad FD.itaGC.ad CA. ma- 
ior autem fit ratio BC.ad CA.quumGC.ad CA. maior etiam-» 
erit ratio BC. ad CA. quam EF. ad FD. Quod vero CG.fit 
minor quam CB. ita dcmonftramus. Sumatur CI.a?qualis ipfi 
CB.vel igitur pundum. G.cadit in pundum. I.vel vitra. I. ver- 
fus A. vel inter 1.& B. Cadat primum in pundum. I. fi fieri po- 
teft, erunt anguli CIB. CB1. squales cum igitur tam anguli 
trianguli ARC.BCA.CAB.quam duo CIA. C1B. aequales fint 
duobus redis , ablatis aequalibus CBI. C1B. remanebunt duo 
BCA.CAB. aequales angulo CIA. ergo angulus CIA. maior 
eft angulo ACB. fed angulo CIA. ponitur aqualis FED. ergo 
angulo ACB. maior eft angulus FED. quod cft contra hypo- 
thefim , qua ponebatur minor . Quod fi dicatur cadere in 
pundum K. inter L 3? A. adhuc maior erit angulus ille, cuni 
maior fit angulus externus AKC. interno & oppofito A 1C. Si 
vero cadat inter I. & B. vt in L.tunc CL. fubtendens angulum 
acutum CIL. mi nor eft reda CI. lubtendentc angulum obtu- 
fuin CLI.atquc etiam ei aquali CB.atque hoc modo in quod- 
cumque pundum cadat ipfum G. oftendetur reda G( . minor 
quam CB* Quare fequetur quod demonftrandum erat . 

SCHOLIVM, 

E X ditiis colligitur fi duo qualibet triangula comparentur * 
qua vnum angulum vni angulo aqualem habeaqf j maiori 

ejfe 


LIBER I. 


»7 


efie rationem lateris oppofiti angulo aquali > ad latus adi ac ens an- 
gulo maior i in vno triangulo > quam lateris oppofiti angulo aquali 
ad latus adiacens angulo minori in altero triangulo ; & conuertcn 
do , minorem efie rationem Uteris adiacentts angulo maior i^ad la- 
tus oppofitum angulo aquali j quam adf acentis angule minori , ad 
oppo fit um angulo aquali j hoc enim duabus pracedentibus demon - 
hratum eft. Exclufimus.a.in Cor oli. i huius, ex angulis inaqua - 
libus , obtufum > non fine ratione . Potefi enim cont ingere fi alte- 
rum triangulorum fit amblygonium 3 vt non fit minor ratio lateris 
oppofiti angulo minori > ad latus oppo fit um angulo aquali in vno 
triangulo > quam ratio lateris oppofiti angulo maiori tn altero 3 fici 
aliquando aqualis > aut maior . Sit triangulum ABC . obt u fi angu- 
lum ad B,& oxygonium DBF. cuiqUC angulus BDF. aqualis angulo 
BAC. f at que an- 
gulus AB H. aqua- E 
lis angulo DBF. 
erunt triangulae 
DEF. ABH . a- 
quiangula , ac fi- 
m ilt te* Ducatur 
HG . ipfi BC. pa- 
rallela 'y Suod fi 
fuerit GH. minor jy 
quamHB. aut an- 
gulus HGB. maior quam HBG. maior erit ratio AH. ad HG. id * 
e fi AC. lateris oppofiti angulo maiori ABC. ad CB. latus op- 
pofitum angulo aquali A. quam AH .ad HB. id est DF. latus oppo fi - 
tum angulo minori E . ad F E • latus oppo fi tum ang ulo aquali D . Si 
vero HG. fuerit ipfi HB. aqualis & angulus HGB. angulo HBG. 
aqualis ,eritvt AH .ad HG. id estvtAC.adCB.itaAH.adHB.fii~ 
licet DF. ad FE. Stn autemGH. fuerit maior angulus HGB. 
minor angulo HBG. minor erit ratio AH. ad HG.id eft AC. ad CB. 
quam AH. ad HBfiuDF. ad FE. 



5.J. 
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THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. / % 

S I duo triangula vnum angulum vni angulo x- 
qualem habuerint , reliquos ina:qualcs : latus 
oppofitum minori angulo vnius trianguli* ad 
latus oppofitum maiori minorem habet rationem.» * 
quam latus oppofitum maiori angulo in alio triangu- 
lo , ad latus oppofitum minori . 

SINT duo triangula ABC. DEF. in quibus anguli ABC. 
DEF.a:quales*rcliquorum BAG. fit maior quam EDF. atquo 
ideoDFE. maior quam ACB. Dico rationem lateris AB. 
oppofiti angulo BCA. minori quamDFE. ad BC. latus 
oppofitum angulo BAC. maiori quam EDF. cfle mino- 


C 



rem ratione Jateris DE. oppofiti angulo maiori F. ad latus 
FE. oppofitum angulo minori D. Fiat angulus BAG. a?- 
qualis minori EDF. Cum aequalis pofitus fit angulus B.angulo 
E.& fk&us angulus BAG.aequalis angulo D.fquiangula erunt 
4.6. triangula ABG. DEF.eft ergo vt DE.ad EF.ita AB.ad BG. fcd 
AB.ad BG.maioreft ratio quam AB.ad BC. Igitur etiam DE. 
adEF. maior eft ratio quam AB.ad BC. atque adeo minor ell 
ratio Afi.ad BC.quam DE. ad EF. 
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E O dem modo oftenditur , latus oppofitum maiori angulo vnius 
trianguli , ad latus oppofitum minori maiorem habere ra- 
tionem , quam latus oppofitum minori angulo in alio triangulo , 
ad latus oppofitum maiori 5 oftcnfium enim eft j maiorem ejje ratio- 
nem DE» ad EF » quam AB» ad BC . 

1 "'.-A j j, . , 2 \ * > I ‘ ^ j . t . f 'Wt 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVI. 

A Rcuum inf qualium inQuadrantc, tangens ma- 
ioris ad tangentem minoris maiorem habet 
rationem , quam arcus maior ad minorem . ■' 

IN circulo AED. cuiuscentrumG. diameter GA. fecans 
circulum in A. fit arcus maior AD, minor AE. & ex pundo A. 
ducatur ipfi GA. perpendicu- 
laris AC. tangens circulum in 
A. quam produdam quan- 
tumlibet feccnt reda: ex G. 
centro perpunda E.D.duda:, 
in pundis B. C. erit AC. tan- 
gens maioris arcus,& AB. mi- 
noris, ex definitione tangen- 
tium. Dico maiorem efie ra- 
tionem CA. ad AB. quam arcus DA. ad arcum AE. Ducatur 
ex E. termino minoris arcus ad AG. perpendicularis EF. qu* 
produda fccet redam GC. in pundo I. Quoniam minor eft 
proportio trianguli FGE. ad triangulum EGI. quam fcdoris 8 ‘ y ‘ 

AGE. ad idem triangulum EGI. & rurfusminor eft proportio Q 
fcdoris AGE. ad triangulum EGI. quamciufdein fedoris * 

AGE.ad fedorem EGD.minor erit proportio trianguli FGE., h . 
ad t±i angulum EGI. quam fedoris AGE. ad fedorem EGD. ,m*. 

Sed vc triangulum FGE. ad triangulum EGI. ita reda^ , 6 

FE. ad redam EI. & Vt fedor AGE. ad fedorem EGD. ita ar- * * 

33.0. 

cus 

~ jr 
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cus AE. ad arcum ED. minor igitur erit ratio FE. ad EI. quam 
arcus AE. ad arcum AD. Quare conuertcndo,& componen- 
do , maior erit proportio FI. ad FE. id eft. CA. ad AB. quam., 
arcus AE. ad arcum AB. Quod erat dcmonftrandum • 

t & * . . V ' k . l . 

ip i .** . »v*!f 

S C H O L I V M. 

I T^fequentibus propofitiomhus fiepe nominibus chordarum , [imam p 
tangentium , fccantium vtemur quorum licet pUraque vetulioribus 
mathematicis incognita fuerint , arecentioribus tamen paffim vfurpantur % 
in triangulorum prafertim calculis , qua nos etiam ad geometricas demon - 
flrationes traducemus , vt breuitati , ad quam mirum momentum habent , 
confutamus : multa enim , qua longis ambagibus defcribenda effent , vnico 
verbo compleremur . Horum definitiones qui ignorat , reperiet apud Io • 
* 2 {egiomontanum lib. i. de triangulis definit 12. & 13» CbriRophorum 
Clanium trattatu de finubus ; TilaginumyTitifcumyLandsbergium, & alios 
quotquot de triangulis reCiilineis ac fpharicis fer ip ferunt • 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

D ifferentia tangentium remotior a punto con- 
ta&us ad vicinorcm maiorem habet ratione * 
quam arcus illi refpondens ad arcum . 

I N Quadrante ABI. ducatur tangens BM. 3 & fumantur 
quotlibet arcus BL. LF. FK. KN. quorum primi propiores fint 
pundo conradus B. & per 
pun&a L. F.K. N. ducantur 
fccantes AC. AD.AE.AM. 
erunt DC. ED. ME. diffe- 
rentia? tangentiunr^quarum. 
prima? viciniores funt pun- 
<fto conta&us B. Dico maio- 
rem effe rationem ED. ad 
DC. quam arcus KF. ad ar- 
cum FL. & maiorem ipfius 
ME. ad DC. quam arcus 
NK.ad arcum FL. Vel enim 
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differentia' iilar coniund? funt,vel feparatarrFnt primo con- 
iunda: , ac per punitum F. in quo AD. circulum fccat ducatur 
HG. ipfi MB. parallela fecans AE. AC. in pundis H. G. Quo- ?>5 . 
niam minor eft ratio trianguli GAF. ad triangulum FAH. 
quam fedoris LAF. ad idem triangulum FAH. & adhuc minor 
dt ratio fedoris LAF. ad triangulum FAH. quam eiufdem fe- 
oris LAF. ad fcdorcm FAK. minor erit ratio trianguli GAF. 15 
ad triangulum FAH. quam fedoris LAF. ad fetorem FAK. 
ideoque maior erit ratio fedoris LAF. ad fetorem FAK. id eft 3} m6m 
arcus LF. ad arcum FK. quam trianguli GAF. ad triangulum- 
FAH. id eft quam GF. ad FH. ergo maior ratio HF. ad FG. id 
eft reda* ED. ad redam DC. quam arcus KF. ad arcum FL. cor. 
quod prius dcmonftrare oportebat. i*-** 

Sint fecundo differenti* illa?, vt ME. DC. feparatar inter- 
media ED. cum maior fit ratio ME. ad ED. cx paulo ante de- 
monftratis , quam NK. ad KF. & ratio ED. ad DC. etiam pro- 
bata fit maior quam KF. ad FL.erit cx «qualitate maior ratio 
ME. ad DC. quam NK. ad FL. Quod fecundo erat demota 
ftrandum. Igitur differentia tangentium &c. 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

S I cxpunClovbi diameter circulum fccat duo ar- 
cus inaequales fumantur * ex quorum extremis 
ad diametrum dux inter fe parallela: ducantur, 
maior erit ratio maioris arcus ad minorem , quamu 
lineae du£te ab extremo maioris arcus ^ ad eam qux 
ab extremo minoris du&a eft. 

E X pundo B. vbi diameter AB. circulum BCD. fecat , fu- 
mantur duo arcus inarqualesBC. minor BD.maior,ex quorum 
extremis C. D. ducantur parallelx CF. DG. fccantes dia- 
metrum in pundis F. G. Dico maiorem efTe rationem arcus 
BD. ad arcum BC. quam reda? DG. ad redam CF.Coijncdan- 

tur 
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turpun<ftaCD.rc<fta DCE. qua? vel concurret 'cum diametro 
produ<fta,vt in prioribus figuris 3 vel erit parallela vt in pofte- 




V 


riori . Concurrat primo ex parte arcuum fumptorum in E. 
ducantur AC. AD. Quoniam minor eft ratio fe&oris BCA. ad 
fe&orem ACD. quam trianguli ECA. ad eundem fc<ftorcnu 
ACD.& adhuc minor trianguli ECA.ad fe&orem ACD.quam 
trianguli ECA. ad triangulum CDA.multo minor erit ratio fe- 
l3 '*' dtoris BCA. ad fe&orem ACD. id eft,arcusBC. ad arcum GD. 
33 ’ 6, quam trianguli ECA. ad triangulum CDA. id eft re<fta? EC. ad 
re&am CD. & conucrtendo , ac componendo, maior ratio ar- 
cus DB. ad arcum BC. quam DE. adEC. id eft, quam DG. 

4 adCF. 

Concurrat fecundo DC. 
non ex parte arcuum fumpto- 
rum , vt in tertia figura fed in-, 
parte oppofita , fitque FC.ma- 
iorquamGD. Conftat maio- 
rem effe rationem arcus DB. 
ad arcum BC. cum fit maioris 
inaequalitatis , quam GD. ad 
FC.qux proportio minoris in- 
aequalitatis eft. 
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Si vero DC.fit parallela jpfi AB. 
cum parallela etiam fint FC. GD. 
aquales erunt FC. GD. cum ergo 
maior fit arcus DB. quam BC.ma- 
ior erit ratio arcus DB. ad arcuio*. 
CD. maioris ina?qualitatis,quam 
ratio GD. ad FC. qu# arqualitatis 
eft . Quod erat demonftrandum. 
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H inc patet > quod arcus maior ad minorem matorem habet 
rationem , quam ftnus r citus arcus maioris , ad fi num re- 
tium minoris . Si enim tam C F.quam G Z>. ftnt ad diametrum per- 
pendiculares , manifcftum eft ex definitione finus , reftamCF. e ffe 
ftnum r ellum arcus BC . & rectam DG. ftnum r eft um arcus BD. 
oltenfum autem eft maiorem ejfe rationem arcus BD.ad arcum BC. 
quam relta DG . ad re 61 am CF . 

1 

COROLLARIVM II. i 

H tnc etiam deducitur maiorem e ffe rationem arcus ad ar- 
cum > quam fubtenfx fu chorda maioris arcus ad chor- 
dam mitioris . Sint enim duo- arcus DBI . CBH . ille maior , 
hic minor , quorum chorda DI . CH. qui di ui dant ur bi far iam , 3-3. 
Cr ad r citos a diametro BA . in punctis G .F . Eodem modo oft cude- 
mus maiorem cjfe rationem DB. ad BC. quam DG. ad CF. cr ter - 1 y * *' 
minorum proportionis duplicatione , maiorem ejfe rationem arcus 
DBI. ad arcumCBII . quam chorda DI .ad chordam CH. 

COROLLARIVM III. ' 

P Rxterea fcquitur ex demonliratiAnuioremeJfe rationem ar- 
cus maioris ad minorem > quam fe cantis complementi mino- 
ris arcus, ad fecantem complementi maioris . Eft entm,vtmo- 

E do 
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do dc monfiratum e fi > maior ratio arcus maioris ad minorem quam 
finus redi maioris ad fi 'num rectum minoris j vt autem finus redus 
Ck' arcus maioris ad /Inum rettum minoris > ita fiecans complementi 
2i.de Arcus minoris aci [e cantem complementi maioris . Igitur mator 
fccju- est ratio arcus maioris ad minorem , quam fec antis complementi 
tibuv mlnorts ac i p cantem complementi maioris • 

COR OLLA RIVM IV. . 

D Enique conti at fi ex putido quolibet diametri produda du- 
catur reda circulum ficans j maiorem ejfi rationem partis 
illius reda extra circulum ad eam qua Circuit arcum fui tendit > 
quam arcus diametro & fi eant e comprahenfius ad arcum que pars 
fec antis fubtcndit : osten fium enim est maiorem ejfie rationem EC+ 
adCD. quam arcus BC, ad arcum CD . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 

D Tfferentia tam (inuum re&orum quam ver- - 
iorum vicinior cenrro circuli ad remotio- 
rem maiorem habet rationem , quam ar- 
cus cui differentia fubtenditur, ad arcum. 

IN Quadrante ABI. cuius centrum B. latera BA. BI. fu^ 
manturquotlibetarcus IN. IK. IF. IL. IA. <S c ducantur finus . 
redi NM. KE.FD. LC. AB. paral- 
leli diametro AB.crunt MI. EI. DI 
CI. finus ver/i didoruii) arcuum. 

Rurfus arcuum AL. AF.AK. AN. 

A I. finus redi erunt reda: BC.BD. 

BE.BM.BI. & ME.ED.DC diffe- 
rentia: tam finuum redorum qua 
verforum. Dico maiorenf effe ra- 
tionem CD. qua? vicinior eft cen- 
tro B. ad DE. quas remotior eft, B C J J EMT 

quam 
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quam arcus LF. ad arcum FK. Item maiorem cflfe rationem^ 

DC. ad ME. quam arcus FL. ad NK Ducantur chorda: KF. 

FL. KL. Item ex F. & K. perpendiculares ad AB. redit FG. 

KH. fecantes CL. in pundis P.Q. Quoniam in triangulis re- 
danguIisKPL. FQL. maior cft angulus QLF. angulo PLK. 
minor erit reliquus QFL. reliquo PKL. Igitur minor cft ratio 3 
PK. ad KL.quam QF. ad FL. & permutando minor ratio KP. 
ad FQJdeft EC. ad DC. quam KL. ad LF. fcd KL. chorda^, 54.«. 
arcusKL.adFL.chordamarcusFL.minorcmhabctrationcra Cor i z9 
quam arcus KL. ad arcum FL. Igitur reda EC. ad re* huius 
dam CD. minorfem habet rationem, quam arcus KL. ad ar- 1 
cum FL. & diuidendo , & conuertendo, maiorem habet ratio* 
nem DC. ad DE. quam arcus FL. ad arcum FA'. Atque eo- 
dem prorfus modo demonftrabisur maiorem effe rationem 
DE. ad EM. quam arcus FAT. ad arcum A'N. &EM. ad MI. 
quam A'N. ad NI. Sed non fint differentia? coniund«, vt DC. 
ac ME. Rurfuscum maiorem habeat rationem DC. ad DE. 
quam arcus FL.ad arcum Ftf.Item etiam maiorem habeat DE 
ad EM. qua arcus Fa\ ad arcu A'N. habebit ex «qualitate DC. 
ad ME. maiorem rationem quam arcus FL. ad arcum A'N. * 

Denique fint didar differenti* in diuerfis Quadrantibus, vt 
differentia DC. in Quadrante BA I. & differentia EF. in Qua- 
drante BAQJlla vicinior, harc remotior a centro : fumantur 
reda* BG.BH. «quales ipfis BC. 


BD. erunt DC. GH. «quales & 

EF. remotior a centro quam GH. 
quare maior erit ratio GH. ad 
EF. quam arcus MN. refpon- 
dentis ipfi GH. ad arcum OP. re- 
fpondentem ditferenti« EFj vt 
probatum eft prima parte huius, 
fcd diiferenti« GH. «qualis eft 
differentia DC. & arcui MN. ar- 
cus A'L. Igitur maior eft ratio DC. ad EF.quam arcus A'L. ad 
arcum OP. Q^iod erat dcmonftrandum . 
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THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 


ittf* 

r 


S I fint duo arcus ina:quaIes*minor vterque,Qua^ 
drante,aut alter maior alter minor,* maiorad 
minorem minorem habet rationem , quam fi- 
lius verius maioris ad linum verlun,! mfnoris . 

IN circulo FEL.fumanturprimunuiuoarcusin Quadrante 
FL. ( cuius cctrum A.dua? diametri perpendiculares AF.AL.) 
fcilicet DF. maior & EF. minor. Expunctis E. D. in diame- 
trum AF. ducantur finus redii DB. EC. erit BF. finus verfus 
maiorisiircus DF. & CF. finus ver- Tr 
fus minoris EF. Dico maiorem effe 
rationem BF. ad FC. quam arcus 
. DF. ad arcum FE. fili enim FC. dif- 
ferentia FA. finus redii Quadrantis 
FEL. & finus redii CA. arcus EL. 

ItcmCB. eft differentia finus redii 
CA. arcus EL. & finus redii AB. ar- 
hnius cus DL- Igitur maior eft ratio differentia? BC. vicinioris cen- 
n tro , ad differentiam CF. remotiorem,quam arcus DE. ad ar- 
cum EF. & componendo , maior eft ratio BF. ad FC. quam-. 
DF. ad FE. 

Sit fecundo arcuum alter maior Quadrante, alter minor: 
vt , arcus FE. fit minor Quadrante FL. & arcus FD. maior eo- 
dem Quadrante . Dudtis finibus rc- 
dlis EK. LA. DB.erit KF.finus ver- 
fus arcus FE. & BF. finus verfus ar- 
cus FD. Item AF. finus redlus Qua- 
drantisFL. & AB. finus redlus arcus 
LD.Dico maiorem elfe rationem BF. 
ad KF.quam arcus DF.ad arcum EF 
Quoniam maior eft arcus FL. arcu 
Co [; LL>.maior erit ratio arcus FL. adar- 

huius 
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cum LD. quamFA. finus redi arcus FL. ad AB. finum rc— 
dum arcus LD. Igitur maior ratio AB. ad AF. quam arcus f 6 °j 
LD. adarcumFL. & componendo maior ratio BF. adFA. 
quam DF. ad FE. fed FA. ad FK. maiorem habet rationcnu. 
quam LF.adFEjvr prima parte huius propofitionis demon- 
ftratumeft 3 crgocx sequali maior cft ratio BF.ad FK. quam 
finus DF. ad FE. ideoque minor ratio arcus DF. ad arcum FE. 
finus quam verfi BF. ad finum verfum KF.Quod fecundo loco 
eratoftendendum. 

. v 1 H •- i- • 'F \ a—J ■ j ■ .. >. 1 ' r- * • • f 

PROBLEMA I. PROPOS. XXXI. 


Irculum ira (ecarc,vt finus verfi arcuum Qua- 
drante maiorum maiorem habeant rationem, 
quam arcus ; fi maiores cum minoribus com- 
parentur. 

r CENTRO L. deferibatur circulus ABC. cuius diame- 
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ter AC. & cx L. duda perpendicularis LB. fecet circulum inJ 
duos Quadrantes AB. BC. & fumatur arcus BD. qui fit tertia 
pars Quadrantis . Item cx D. reda DM. perpendicularis dia- 
metro AC. Expundis autem D. &B. ducantur dux redae 
DH. BI. tangentes circulum in pundis D.B.& occurrentes re- 
dis LB. M D. produdis in H. I. ac fecantes fe in pundo F. Per 
pundum F. ex pundo C. ducatur CFK. reda fecans MD.pro- 
dudam in K. & circulum in O. & LB. in G.&ex O. ducatur ad 
diametrum perpendicularis ON. erunt MC. NC. finus verfi 
arcuum DC. OC. quadrante maiorum . Dico maiorem effo 
rationem MC. adNC. quam arcus DBC. ad arcum OBC. 
Connedatur LF. fecans circulum in E. Quoniam triangula^ 
LDF. LBF. redum angulum LDF. redoLBF. aqualem ha- 
bent , eftque vt DL. ad LF. ita BL. ad LF.& quilibet reliquo- 
3z t rum angulorum DFL.BFL. minor redo, aequales erunt anguli 
7.6. DLE. BLE. ideoqueaxjualcsarcusDE.BE. accumDB. fit 
26 3 ‘ pars tertia Quadrantis erit DE. fexta pars eiufdem ,ac pro- 
inde in triangulo redangulo LDH. erit angulus DLH. tertia 
pars redi, & DHL. diur tertia? ;ideoque in triangulo etiam- 
* redangulo FBH. erit tam angulus HFB. quam ad verticem- 
IFD. tertia pars, id eft quinque decima? quinta? vnius redi. 
Rurfus in triangulo redangulo GCL. angulum GCL. id eft 
OCA. metitur medietas arcus AO. quare cum arcus AD. fit 
dua* tertia* quadrantis, & DE. fexta pars quadrantis, erit co- 
/ • rum medietas vna tertia, & vna duodecima Quadrantis,id 

elt quinque duodecima? ipfius Quadrantis j maior autem eft 
**.i. arcus A O. quam A E. IgiturangulusOCA.id eft GCL. id eft 
ij.*. GFB. id cft IFK. maior cft quinque duodecimis vnius redi. 
Eft autem dcmonftratum angulum 1 FD. continere tantrm- 
quinque decimas quintas vnius redi. Igitur maior eft angu- 
lus IFK. angulo IFD. Quare pofito eodem finu toto FI. maior 
cft fecans KF. maiorisanguli,fecantc FD. minoris ; quibus fi 
communis addatur FO. maior erit KO. quam dua? DF. FO. at 
Archi- vcro ^ U£e rc ^ tT maiores funt arcu DO. ( vt mox pro- v 

niedcs.babimus)maiorigitureftrcdaKO.arcu DO. minor autem- 
HL u eft 


# 
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eft chorda OC. arcu OBC. Igitur maior cft ratio reda? KO.ad s ' : ’ 
reda OC.quam ciufdem KO.ad arcum OBC.& KO.ad arcum 
OBC. maior quam arcus DO. (qui minor cft recta KO.)ad lM ’ 
arcum OBC. Igitur maior cft ratio KO. ad OC. quam arcus 
DO. ad arcum OBC.fed vt KO.ad OC. ita MN. ad NC. Igi- 
tur maior eft ratio M N. ad NC. quam arcus DO. ad arcum 
OBC. & componendo maior ratio MC. ad NC. quam arcus 
DC. ad arcum OC. Quod erat demonftrandum . 

Quod vero maiores fint DF. FO. quam arcus DO. ita pro- 
batur . Connedatur LO. & ducatur reda OP. tangens circu- 
lum in O. & fecans LE. in P. lupra pundum E. Cum in trian- 
gulo rcdangulo LOP. angulus LOP. fit rcdus 3 crit LPO.acu- jx.i. 
tus 5 ergo in triangulo OPF.angulus OPF. obtufus s maius igi- 
tureft latus FO. latere PO. At vero maior cft tangens DF.^ C £ 
arcu DE. & tangens OP. arcu EO. Igitur duae tangentes DF. i.de 
PO. funt maiores arcu DO. Sed duabus tangentibus DF. f Pj|?^ 
PO. maiores funt probatae DF. FO. &ipfisDF.FO. joftcnfajindio 
eft maior KO. Igitur maior cft KO. quam arcus DO. 

S C H O L I V M. 

P Otefi etiam demonfirari , fi punfium aliquod fumatur inter e£r 
L.vt pnnfium ducatur pnus refius jQ/^ maiorem cffc ratio- 

nem finus verft MC. ad finym verfum QC. quam arcus 7XBC. ad ar- 
cum 7^2? C. fi enim non fit maior ratio "MC. ad CQ^ quam DBC . ad HBC. 
fit minor aut aqualis y ac ponatur primum minor . Cum maior fit ratio 3 1 . 
MC. ad C7y\ quam arcus DC . ad arcum CO. minor autem ratio MC. ad * ulJUS 
CQ.quam OC. ad CT{^ Igitur , W 1 3 . huius , maior erit ratio 7tf7v(. ad 
kJttJ Q^jquam arcus DO. ad arcum 'Of{. & conucrtendo , minor ratio Qjil. 
adM^i. quamB^K ad DO. & diuidendo , minor ratio adT^M. X9 . 

quam I\0. ad OD . quod e fi abfurdum , ofienfim enim e fi propofitione 29. huius 
huius } maiorem ejje rationem Wtf • qaam \0. ad OD. 

Sed dicatur ratio MC.ad CQ^eadem effc rationi DC. ad CK* 
niam e fi vt MC. ad CQ. itaDC . ad CI{. erit per conuerfionem rationis , 

& conuertendo , vt MQ. adMC. ita Dl C ad DC. J ferum Mf. ad CT^. 
maiorem habet rationem quam DC. adCO. vt in propofitione ofienfum 
tfi , erit per conuerfionem rationis , minor ratio MC. ad M%{. quam D C. 

. % ad 


JT 
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ad DO, Quare cum fit latlAQjid MC.ita ad DC, ^•'Mf.adTUT^ 

^ c * 10 ' minorem habeat rationem quam DC. ad DO. ex squalitate, minor erit 

* ‘ratio TilQjid M7{, quam DJ{, adDO,& diuidendo minor ratio QJ{. ad 

1 9 . quam HP» ud 0 D. Quod efl abfurdum , cum ex 2 p. huius , maior 

huiuifit ratio a ^ quam I{0. ad OD. 

In hoc problemate ajfumpfimus principium Archimedis ^chordam ef- 
fe arcu minorem , tangentem eodem maiorem , quod fi ideo minus Geome- 
tricum videtur , faltem idem momentum habeat , quod mulca Archi- 
medis propofitiones ex illo fonte deriuata , quibus cum fidem haftenus ne- 
mo nifii aysoty-t ipnrof abrogarit , neque nofiram ijfdem natalibus ortam 9 
tanquam fpuriam quifquam reijciet . 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXII. 

* - * • 

T Angentis maioris arcus , ad tangentem mi- * 
noris , maior efl: ratio, quam fecantis maio- 
ris arcus ad iecantem minoris. i 

I N Quadrante ABC.cuius centrum A.diamcter AB.maio- 
ris arcus BF. fit tangens EB. fecans AE. & minoris arcus BG. 
fit tangens DB.& fecans AD. 

Dico maiorem effc rationem- 
EB. ad DB. quam AE. ad AD. 
i6.u Cum enim in triangulis re&an 
gulis A BD. ABE. maior fit an- 
gulus ADB. externus interno 
huius AEB. minor erit ratio BD. ad 
DA. quam BE. ad EA. & per- 
mutando , acconuertcndo , maior erit ratio EB. ad BD. quam 
AE, ad AD. Quod oftendendum erat . 

PROBLEMA II. PROPOS. XXXIII. 

gi * «i . _ i ' i! % vi j . . . ij 

Q Vadrantem ita fecare in duos arcus, vt finus 
ver/i aqualem , minorem > maioremue ra- 
do- 
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tionem habeant, quam aut fecantes eorumdem ar- 
cuum, aut finus redii complementorum, minorem* 
vero quam tangentes eorumdem arcuum , fi maiores 
cum minoribus comparentur. 

SIT Quadrans ABC. cuius centrum A. diametri inuiccra 
perpendiculares, AB. AC. Sumatur primum reda AH. ae- 
qualis reda? IC. & ducantur perpendiculares ad AC. redar 
HD. IE. fecantes peripheriam Quadrantis in D. F. erit AH. 
finus redus arcus.B D.& AI. finus redus „ 

«i 

arcus. BE. at vero IC. erit finus verfus ^ 
arcus EC. & HC. finus verfus arcus 
DC. qui duo pofteriores arcus priorum 
funt complementa . Dico eandem dTe 
rationem finus verfi HC. ad finum ver- 
fum IC. quaeeft finus complementi IA. 
ad finum complementi HA. Cumcriim £ 
aequales fint AH. IC. addita communi 
AH. aequales erunt HC. I A. vt igitur finus verfus HC. ad 
finum verfum IC. ita finus redus IA. ad finum reduin HA. 
vt vero IA. ad HA. ita fecans arcus DC. ad fecantcm arcus 
EC. vt a Clauio demonftratum eft. prop. 22. de fccantibus. 
Igitur vt finus verfus H,C. arcus DC. ad finum verfum IC. ar- 
cus EC. ita fecans arcus DC .ad fccantem arcus EC. 

Sit fecundo finus verfus CI. maior finu redo HA.addatur 
communis IH. Quoniam duabus lineis inaequalibus maiori 
CI. minori HA. eadem quantitas IH. addita eft, habebit per 
primam huius HC. ad CI. minorem rationem quam IA. ad 
HA. & quam fecans arcus DC. ad fecantcm arcus EC* 
quam oftendimus modo eandem habere rationem quam IA. 
- ad HA. 

Sit tertio finus verfus IC. minor finu redo HA.addita coitk 
muni HI. eodem modb,ex prima huius , demonftratur > maio- 
rem cire rationem HC. ad IC. quam IA. ad HA. aut quam fe- 
cantis arcus DC.ad fccantem arcus EC. 


a.Pron- 


Chufusp. 
z r.dc tan- 
gentibus. 


1. huius. 


1. huius. 
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i j. huius. 
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33 huius. 
Cau. p. ix. 
de locanti- 
bus. 

3 o. huius, 
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Deniq; cum maiorem habeat rationem tangens arcus DC- 
ad tangentem arcus EC. quam fccans eiufdein arcus DC. ad 
fecantem arcus EC. fccantcs autem dictorum araium in duo- 
bus prioribus cafibus aut maiorcm,aut aqualem rationem ha- 
beant , quam finus verfi eorumdem arcuum , habebit tangens 
arcus DC. ad tangentem arcus EC. maiorem rationem, quam 
HC. finus verfus arcus DC. ad IC.finumvcrfum arcus EC. 
Igitur quadrantem ita fccauimus vt &c. 

PROBLEMA III. PROPOS. XXXIV. 

Q Vadranrem ita lecare in doos arcus, vt tam lc- 
cans maioris ad fecantem minons,quain fi- 
mis redus complementi minoris, ad iinuro 
* redum complementi maioris , maiorem ha- 
beant rationem , quam arcus maior ad minorem . 

Fiant omnia qua- in duobus pritnis cafibus procedentis pro- 
pofitionis . Dico maiorem effc rationem iA.ad HA. item fe- 
cantis arcus DC. ad fecantem arcus EC.quam arcus DC. ad 
arcum EC. Cum enim , in primo cafu , fit vt IA. ad AH. id eft 
vtfccans arcus DC. ad fecantem arcus EC. ita HC. Imus ver- 
fus arcus DC.ad IC.finu verfuro arcus EC.maior autem fit ra- 
tio HC. ad IC.quam DC. ad EC. etiam IA. ad HA.& fecans 
arcus DC. ad fecantem arcus EC. maiorem Habebunt ratio- 
nem, quam arcus DC. ad arcum EC. 

Eadem,ac validiori ratione^n fecundo cafu :cum maior fit 
ratio IA. avfHA. item fecantis arcus DC. ad fecantem arcus 
EC.quam HC.ad IC.& HC. ad 1C. maior quam arcus DC. 
ad arcum EC. maior erit ratio IA. ad HA. & fecantis arcus 
DC. ad fecantem arcus EC. quam ipfius arcus DC. ad arcum 
EC. Quare Quadrantem ita fccauimus &c. 


THEO. 
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THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXV. 


S inus rcSti duorum arcuum, quorum aut vtcrque 
minor cft tertia parte Quadrantis, aut ai ter ter- 
tia: parti Quadrantis «qualis, alter minor } ma- 
iorem habent rationem, quam arcus complemento- 
rum, fi maiores cum minoribus comparentur . r. 


D 


H 



Sit Quadrans ABC. cuius latera AB. AC. centrum A. in eo 
fumantur duo arcus inaequales BD.minor DE.maior,fitq;BD. 
minor tertia parte Quadrantis , & BE. aut «qualis tertia? parti 
Quadrantis aut minor : & ducantur ad 
©ppofitum latus Quadrantis perpendi- B 
culares DH.EI. erit AH. finus re&us ar- 
cus BD. & AI. finus re&us arcus BE. ' 

Item erit arcus DC. complementum ar- 
cus minoris BD. & EC. complementum 
arcus maioris BE. arcuumque DE. EC. 
finus verfi HC. IC. Dico maiorem cfie ^ 
rationem IA. ad AH. quam arcus DC. 
ad arcum EC. Nam fi BE.fit tertia pars Quadrantis > erit AI. 
«qualis ipfi IC. Si vero BE.fit minor tertia parte Quadrantis 
erit AI. minor quam IC. ac proinde AH. pars ipfius AI. ejif 
multo minor quam IC. Quoniam igitur IC. maior cft,quira 
AH.& addita cft Yrriquc quantitas a?qualis,imocadcm HI. 
maior cft ratio Cl.ad AH. quam CH. ad AI. & permutando 
inaior ratio Cl.ad CH.quam AH.ad Al.ideoque maior Al.ad 
AH.quam CH.ad Cl.at CH. finus verfusarcus DC. ad IC.fi- 
numverfum arcus EC. maiorem habet rationem quam arcus 
DC. ad arcum CE. Igitur AI. ad AH. maiorem habet ratio- 
nem quam arcus DC. ad arcum CE. Qiipd erat dcmonftrah- 
dum. 
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i. huius. 


3 o. huius. 
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• 

THEOREMA XXXIII. PRO P OS. XXXVI. 

S Ecantes duorum arcuum inaequalium , quorurru 
aut vterque fit maior duabus tertijsQuadrantis, 
aut alter maior, alter-aequalis \ maiorem habent 
rationem, quam arcus ad arcum : fi maiores cum 
minoribus conferantur „ 

In figura fuperioris propofitionis fint finguli arcus EC. 
DC. maiores duabus tertijs Quadrantis, erunt tam EB. quam 
DB.minores vna teitia. Vel fit. E C.dua? tertia? erit CD. maior 
vna tertia, ac EB.vna tertia, BD. minor vna tertia . Dico ma* 
iorem efie rationem fecantis DC. adfecantem EC. quam ar- 
cus DC. ad arcum EC. Nam fuperiori propofitione oftcnfum 
J u eft maiorem cfle rationem IA. ad AH. quam DC. ad EC. fed 
de fetanti- vt IA. ad AH. ita fccans arcus DC. ad fccantem arcus EC. 
. feus - Igitur maior eft ratio fecantis arcus DC. ad fccantem arcus 
EC. quam arcus DC. ad arcum EC. Quod fuit probandum. . 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXVII. - 

Vorum arcuum inaequalium, quorum* vrer~ . 
que fit minor Quadrante, aut alter minori 
differentia Quadrantem excedar, quam alter 
ab eodem deficit ; finus verius maioris,ad linum ver-, 
fum minoris maiorem habet rationem , quam tan-- 
gens dimidij maioris ad tangentem dimidij mino- 
ris s & chorda maioris, ad chordam minoris maio-: 

* rem habet rationem , quam (ccans dimidij maioris 
ad fecantem dimidij minoris. Quodfidefe&usfuer 
rit aqualis, «qualis erit proportio, fi exceffus defe- 
... . &um 





Digitized by Google 


LIBER» I. 


/ • 


45 


&um fiipcrct, aut vterquc arcus fuerit maior Qua- 
drante , minor erit proportio eorumdemfinuum ven- 
forum inter fe,quam tangentium 3 & chordarum^ 
quam fccantium . 


IN circulo ABG. cuius centrum E. diameter AE. 'fecans 
circuluminA. fit arcus maior AC. minor AB. illius choida^ 
AC. huius AB. illius finus redus CH. huius BD. fecantes dia- 
metrum AE. in pundis HD. erit HA. finus verfus maioris ar- 
cus AC. & DA. finus verfusarcusminoris AB. fitque primum 
vteruis arcus minor quadrante . Dico maiorem cfle rationem 
HA. ad A D. quam tangentis dimidi j arcus CA.ad tangentem 
dimidij AB. & maiorem AC. chorda? ad AB chordam, quam 
fecantis dimidij arcus AC.ari fecantcm dimidij arcus AB.Pro- 
ducaturDB. quantum liber, & accipiatur DF. squalis finiti 
HC.quicumfitmaiorquam DB. cadet pundum F. vitra B. 
extra circulum, & connedatur AF.critanguIus ACH. dimi- 
dius anguli AEC. id eft arcus AC.(produdis enim redis BD. 
C:H. in circumfercnti^punda K J. angulus ACI. in fiftit arcui 
AI. qui arcui AC. eft arqualis , & Angulus ABD. arcui AK. a> 
quali ipfi AB. ) & angulus ABD. dimidius anguli AFB.fcu ar- 
cus AB; atque in triangulis rcd.mgulis C HA. FDA. pofito 
finutotoCH. aut FD. illi squali , erit HA. tangcnsanguli 
HCA. id cft, medietatis arcus AC. & cius fccans CA. Item- 
DA. tangens anguli DFA. & F A. cius fecans. lam vcio , quae 
proportio HA. finus verfi arcus AC. ad DA. linum vuium ar- 
cus AB. eadem eft HA. tangentis 
anguli HCA. ad DA. tangentem- 
anguli DFA. nam vtrobique cft 
proportio squalitatis : fed angulus 
AFD. minor eft angulo ABD. minor 
cft igitur tangens anguli AFD. tan- 
gente anguli ABD. Igitur maior eft 
proportio HA. tagentis anguli HCA. 
ad DA. tangentem anguli DFA. 





* quam 
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quam ad tangentem anguli DBA. fed vtHA. tangens angu- 
li HCA. id eft dimidij arcus AC. ad DA. tangentem anguli 
DFA. itaoftenfuseft HA. finus verfus arcus AC. ad DA. li- 
num verfum arcus AB. Igitur maior eft proportio HA. finus 
verfi arcus AC. ad DA. unum verfum arcus AB. quam HC. 
tangentis anguli HCA. feu medi j arcus AC ad tangentem 
anguli DBA. feu medij arcus AB. 

Sed fit arcus AC.maior quadrante, & du&a EG. perpendi- 
culari ad diametrum AE. minor fit arcus CG. quo quadran- 
tem fuperat i quam arcus BG. quo arcus AB. differta Qua- 
drante. Rurfus cum finus HC.fit maior qua DB.cadet punclu 
F, vitra pun&um B. extra circulum ; eodem prorfus modo quo 
prima parte huius , oftendemus HA. finum verfum Arcus AC. 
ad AD. finum verfum arcus AB. maiorem habere rationem^ , 
quam HA. tangentem medij arcus AC. ad tangentem me- 
dij arcus AB. 

Sit fecundo arcus GC. arcui GB. 
aqualis, idcoque reda? DB. HC.ar- 
quales,cadatquepun<5him F. in ip- 
funiC. Dico camdcm effe rationem 
HA. finus verli arcus AC. ad DA. fi- 
num verfum arcus DA. qua? tangen- 
tis anguli HCA. id eft medij arcus 
AC. ad tangentem anguli DBA. feu medij arcus AB. Nsul- 
cum in triangulis re&angulis aquales fint finus toti HC. DB. 
erit HA. tangens anguli HCA feu a 

dimidij arcus AC. & CA. eiufdcnu, 
fecans: item DA. erit tangensangu- 
li DBA. feu medij arcus AB. & AB. 
eiufdem fecans. Vt igitur HA. finus 
verfus arcus AC. ad DA. finum ver- 
fum arcus AB. ita HA. tangens di- 
midij,ad DA. tangentem dimidij. 

In fuper fit arcus GC* quo ma- - 
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ior arcus quadrantem faperat , maior arcu GB. quo minor 
a Quadrande fuperatur :erit HC. magis diftans a diametro , 
minor quam DB. qua? minus diftat . 

Igitur liimpta DF. a?quali ip/I HC. 
cadet pundum F. inter D. &B. erit 
rurfus HA. tangens anguli HCA.& 

DA. tangens anguli DFA. quicunu. 
fit maior , quam angulus DBA. mi- 
nor erit ratio tangentis HA. anguli 
HCA. ad tangentem anguli DFA. 
quam ad tangentem anguli DBA.fcd 
vt HA. tangens Anguli HCA. ad tangentem anguli DFA. ira 
HA. finus verfus arcus AC. ad DA. finum verfura arcus AB. 
Igitur HA.tangcns anguli HCA. id eft dimidij arcus AC. ad 
tangentem anguli DBA. feu medij arcus AB. maiorem habet 
rationem, quam didus finus verfus HA.ad linum verfum DA. 

Denique fint arcus AB. AC. vterque maior Quadrante : 
AB.minor & AC.maior : erit reda DB. vicinior diametro ma- 
ior quam HC.fumpta igitur DF. a:- 
quali ipfi HC. quar cadat inter pun- 
da D.B eodem rurfus modo quo pro- 
xima parte , oftendemus maiorem cf- 
fc proportionem tangentis dimidij 
arcus maioris, ad tangentem dimidij 
minoris, quam finus verfi arcus ma- 
ioris ad linum verfum minoris . 

Iam vero , quoniam in primo cafu 
maior eft angulus ABD. angulo AFD.maior erit fecans angu- 
li ABD. reda AF. fecante anguli AFD. Rurfus , cum acutus 
fit angulus ABD. quia ADB.redus jobtufus erit ABF,ideo- 
que AF. maior quam AB. maiorem igitur rationem habebit 
chorda CA. arcus AC. ad chordam BA. arcus AB. quam fe- 
cans AC. anguli ACH. id eft dimidij arcus AC. ad lecantem 
anguli ABD. feu dimidij arcus AB. 

In % 
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Cu rui ac re<SH proportio promota. 

In fecundo vero cafu cum CA. fit & fecans anguli ACH. & 
chorda arcus AC. item BA fecans anguli ABD. & chorda ar- 
cus AB. Eandem habebit rationem CA. fecans Anguli ACHJ 
id eft dimidij arcus AC. ad BA. fecantcm Anguli ABD. feu 
dimidij arcus AB. quam CA. chorda arcus AC. ad BA. chor- 
v dam arcus AB. 

In vltimiscafibus Qtjoniam maior eft angulus AFD. angu- 
lo ABD. minor erit fecansanguli ABD. id eft dimidij arcus 

AB. quam AF. fecans anguli AFD; & quia angulus AFD.a ? 
cutuscft^erit AFB. obtufus,ideoque maior AB. quam AF. 
Igitur minor eft ratio CA. chorda? arcus AC.* ad B A. chordam 
arctis AB. quam CA. fecantis anguli ACH. feu dimidij arcus 

AC. ad fecantcm anguli ABD. feu dimidij arcus AB. Igitur 
duorum arcuum inaequalium &c. Quod erat demonftrandum. 

• - • * * t 

COROLLARIVM- 

* 4 ' P 

E X probatis colligitur , fi finus rctius cum fc cante eiu filem 
Arcus comparetur , quoad maiorem vel minorem proportio- 
nem • idem de eo dicendum , quod de chorda dupli arcus > ac in 
priori cafu maiorem e fi rAtionem finus retti arcus maioris ad fi- 
num retium mineris , quam fi e antis maioris Ad fi eant em minoris : 
in fecundo aqualem .* in tertio minorem ; Nam y vt chorda arcus 
maioris i ad chordam minoris > ita finus rctius dimidij maioris > 
ad finuu rettum dimidij minoris. Cum medietas chorda nihil aliud 
fit , quam finus dimidij arcus : fid in priori cafu , chorda 'arcus 
maioris > ad chordam minoris , maiorem habet rationem 3 quam fe- 
cans dimidij maioris ad fecantcm dimidij minoris : Igitur finus 
dimidij arcus maioris ad finum dimidij minoris 3 maiorem habet 
rationeni\ quam fecans dimidij maioris > id eft etufdem arcus > ad 
fiesentetn dimidij minoris . In fi eundo vero cafu > ostenditur efifi 
vt finum maioris arcus dd finum minoris 3 ita fi cantem maioris 
ad fc eant em minoris * In tertio minorem ejfe rationem finus ar- 
cus maioris > ad finum minoris 3 quam fecantis maioris 3 ad fiecAfr- 
! tem minoris . 

\ THEO- 
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THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXVIII. 

D Vorum arcuum inxqualium , quorum veerq; 
fit minor femiquadrantc * auc alter atquali > 
vel minori differentia fcmiquadrantem ex- 
cedat,quam alter a femiquadrante deficit; fecans ma- ( 
ioris ad fecantcm minoris minorem habet rationem , 
quam arcus maior ad minorem . 

^ ^ 

I N propofitione 37. huius, tribus primis figuris , fit arcus 
AC. maior arc*i AB. ita vt vterq; fit minor quadrante , aut 
AC. maior AB.minor, ita vtexceffus AC. fupra quadrantem 
fit aut minor,aut aequalis defe&ui arcus AB.a quadrante. Dico 
fecantem dimidij arcus AC. ad fecatcm dimidi j arcus AB.mi- 
norem habere rationem,quam arcum AC.ad arcumAB.Nam 
ex propofitione 37.huius confiat , minorem, aut xqualcmeffe 
rationem fecantis dimidij arcus AC.ad fecantcm dimidij ar- 
cus AB. quam chordae AC. ad chordam AB. fcd chorda AC. 
ad chordam AB. minorem habet rationem quam arcus AC. Cor. x.u, 
ad arcum AB. id cft quam dimidius AC. ad dimidium AB. 
ergo fecans dimidij arcus AC. ad fecantem dimidij arcus 
AB. minorem habet rationem, quam medius arcus AC. ad 
medium arcum AB. qui arcus fecantibus refpondent . Igitur 
duorum arcuum &c. quod erat &c. 

\ j COROLLA RIVM. i " 

• V-. '■ . * * r -*r ' \ I .. \ '1 

O Vodfi vterq\ arcus fit min or fimi quadrante* fecans maioris 
ad 'minorem* non tantum minorem habebit rationem. , quam 
arcus maior ad minorem * fed etiam quam complemen tum arcus mi - 
nor is * ad c omplementum maioris . Nam in quadrante ABC . fu- 
mantur duo areus BE . BD% vtcrq$ minor femiquadrante , quo- 
rumfec antes AG. AF, in tangentem GJt, incurrant ,tn puhttts 

G GF. 
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j o Curui ac redi proportio promota. 

GF. erit DC. complementum minoris arcus DB. dr EC. cotn- 
plemen tum maioris BE. Dico minorem ejje rattonem AG, ad AF . 
quam arcus DC. ad arcum» EC. Da- F Gt 

cantur duo finus complementi DH • EI. 

CoroJ.1.16. «mw* erit ratio DH. ad EI. quam-* 


huius. 


\ 

|v 



Arcus DC. ad arcum EC. vt au terrui 
DH. ad EI. ita AG. ad AF. (hoc 
enim d Clauio demoflratum eft propof. 
22.de fec antibus 3 & deducitur ex 3 7. 
huius) igitur minor e Ii proportio AG . ad 
AF. quam arcus DC. ad arcum EC. 


THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXIX. 

» — w %• 

, * « * i % 

S inus re&us maioris arcus, ad finum re&um mi- 
noris, minorem habet rationem , quam chorda 
maioris , ad chordam minoris ,• & chorda ad 
chordam minorem rationem , quam finus verius ma- 
ioris, ad linum verlum minoris . 

1 ' . « - ' w i l . 

ii'* 


ili.) • • * 


IN circulo ABC. fit arcus ma- 
f ior quilibet AC. minor AB. quo- 
Jr rum chorda CA. BA. finus rc< 5 bi 
CH. BD. finus verti HA. DA. Di- 
co minorem cfTe rationem CH. ad 
BD. quam CA. ad BA. & minorem 
CA. ad BA. quam HA. ad DA. 

Nam in triangulis re&agulis AHC. 

ADB. cum maior fit totus angulus 
BAD. fui parte CAH. erit reliquus angulus ABD. minor 
23’ huius . aD gulo ACH. Confiat igitur ex 23. huius, minorem efle ra- 
tionem HC. ad CA. quam DB. ad BA. & permutando, . 
minorem rationem efle HC. ad DB. quam CA. ad BA. 
Rurfus per eandem propofitionem,cu maior fit angulus DAB. 

angulo 
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angulo HAC. minor erit ratio DA. ad AB. quam HA. 
ad AC. &permutando,&conuertendo 5 maior ratio HA. ad 
DA. quam CA. ad BA. ideoq, minor CA*. ad BA. quam 
HA. ad DA. Igitur finus re&us maioris arcus &c. quod erat 
probandum. 


COROLLARI VM. 


H inc conflat Jinum retium dimidij arcus maioris * ad finum^s 
retium dimidij minoris * minorem habere rationem , quam 
Jinum verfum arcus maioris * ad pnum verfum minoris . Nam fi- 
nus reti us dimidij arcus AC . eft medietas chorda AC . & Jinus 
retlus dimidij arcus AB. esi medietas chorda AB. vt conflat ex 
de finitione Jinus retli : cum igitur vt tota chorda AC. ad totanu) 
AB. ita illius medietas* ad medietatem huius fitq\ proportio chor- 
da AC. ad chordam AB. minor quam Jinus verfi H A. ad Jinum • 
verfum DA. etiam finus retlus dimidij arcus AC. ad Jinum re - 
tlum dimidij AB. minor erit ratio* quam HA. ad DA. 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XL. 

S I trianguli redtanguli redhim angulum perpen- 
dicularis in bafim dcmiflafecet, & ex pundlis, 
vbi latera bafi iunguntur* lateribus ipfis a-qua- 
les partes ex ba(i abicindantur \ redte ex trianguli an- 
gulo recto ad pundialedtionis dudtr diuidunt angu- 
los a perpendiculari cum lateribus fadlosjbifariam . 

SIT triangulum GAD. re&angulum ad A. &cxpundo 
A.demifla AE. perpendicularis in bafim DG.fecet angulum 
rectum in angulos DAE. GAE. & ex pundo G. cx bafi ab- 
fcindatur GI. aequalis lateri AI. & ex A. ducatur AI. Dico 
redam AI. diu id ere angulum DAE. bifariam Diuidatur an- 
gulus AGD. bifariam duda GL. qua^fccet. AE. in N. <3^ 

' G a AI. in 
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rj £ Carui ac redi proportio promota .* 

s ' r ‘ AI. in M. Quoniam arqualia funt latera GA. GI. in triangu- 
lo GAI.cx deferiptione , a?quales erunt anguli GAI. GIA. 
n . T . fed& ex deferiptione, aquales funt AGM. IGM. aquales 
io. Pron. jgitur funt & reliqui . AMG. IMG. atq; ideo re<5li • 

25.1. 


9.6. 




w 


Rurfus cum in triangulis GEN. ANM. Anguli ad verti- 
cem N. aquales lint , & GEN. AMN. rc<51i > aquales erunt 
& reliqui EGN. NAM. id cft EAI. cumautem aquales etiair* 
lint EGA. EAD. ablatis aqualibus EAI. EGN. rema- 
nent aquales NGA. A 

IAD. Igitur cum an- ^ 
gulus EAI. fit aqua- 
lisanguIoEGN. 6^ 

Angulus IAD. aqua- 
lis angulo NGA.fint 3 

autem ex hypothefi, . 

anguli EGN. NGA. squales, erunt & anguli EAI. IAD. 
aquales . Atq; idem etiam oftenditur, fi ipfi DA. aqualis fu- 
matur DH. eodem .n. prorfus modo probabitur, a reda AH. 
angulum EAG. bifariam diuidi. Igitur fi trianguli re&an- 
guli angulum re&um &c. Quod eratdcmonftrandum. 

THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XLI. t 



D 


Tfferentiafecantismaioris arcus cumfina to- 
to, ad differentiam fccantis minoris , mafo- 
rem habet rationem , quam tangens maioris 
arcus ad tangentem minoris . 

IN circulo AGF. cuius centrum. I diameter IA. fuman- 
tur duo arcus inaequales maior AF. minor AG. quorum tan- 
gentes. AH. AD. fecanteslH. ID. & differentia? fecan- 
tium cum finu toto HF. DG. Dico maiorem elfe ratiouem-* 
AF. ad DG. quam AH. ad AD. diuifa AI. bifariam in E. 
centro. E. deferibatur circulus ABCI. fecans fecantes ixu 
ptrn&is B. C. & ducantur redte AG. AF. AB. AC. Quo- 
- * ~ niam 


Oigitized by Google 


LIBER I. 


S3 


iC.j, 

i?, huius. 


17 .6. 


31.3. 


niam in triangulis IAH. IAD. reduseft angulus ad A. ma- 
iorq; angulus ADI. externus , interno DAI. minor erit ratio 
AD. ad DI. quam AH. ad HI. & conucrtendo maior ratio 
ID. ad DA. quam IH. ad HA. fedvt ID. ad DA. ita DA. $.*. 
ad DB. &vt IH. ad HA. ita HA. adHC. (nam cum redan- s*- 3 
gulum IDB. fit aquale quadrato DA. &redangulum IHC. 
Quadrato . HA. erit vt ID. ad DA. ita DA. ad DB. & vt 
IhT ad HA. ita HA. ad HC.) Igitur maior eft ratio AD. ad 
DB. quam AH. ad HC. & permutando, & conuertendo, mi- 
nor ratio AH. ad AD. quam HC. ad DB. Rurfus cum in-, 
triangulo redangulo IAD. demifla fit ad bafimID. perpen- 
dicularis AB. & lateri IA. fit fumpta in bafi aequalis IG. di- 
uidet,ex praecedenti , reda AG. angulum DAB. bifariam.., 37 . huius*, 
atq; eodem modo in triangulo redangulo IAD. reda AF. di- 
uidet angulum HAC. bifariam. Quare cum in triangulis re- 
dangulis ABD. ACH. angulus CAH.fit maior angulo BAD. xi ' hujus * 
maior erit ratio BA. ad AD. quam CA. ad AH. fedvt £A. 
ad AD. itaBG. ad GD. &vt CA. ad AH. ita CF. ad FH. 

(nam angulos BAD. CAH. reda? AG. AF.bifariam diuidunt) 
igitur maior ratio BG. ad GD. quam CF.ad F. H. & com- 
ponendo, & permutando maior ratio BD. ad CH. quam DG. 
ad FH. & conuer- ^ <11 
tendo, minor ratio 
HC.ad DB. quam 
FH. ad DG. Cum 
igitur minor fit ra- 
tio AH. ad AD. 
quam HC. ad DB. 
vt paulo ante often 
fum eft , item mi- j 
nor ratio HC. ad 

DB.quam FH.adDG. erit etiam ex squalitate, minor ratio 
AH. ad AD. quam FH, ad pG. Quod erat demonftrandum . 
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COROLLARIVM. 

E r dittis colligitur > etUm differ enti a fec Antis mdioris Arcas 
in fcmicirculo, Ad differentiAm fec Antis minoris > muiorem^j 
effe rAtiontmj quam t Angentis > Arcus mdioris > ud t Angentem mi- 
nor is y oftenfum enim efimAior em effer Atio nem CH.ad BD. quam 
HA. Ad DA. 

THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLII. 

D ifferentia fccantis maioris arcus , cum finu to- 
to , ad differentiam fecantis minoris , maio- 
rem habet rationem , quam finus verfus ma- 
ioris arcus, ad finum verfum minoris . 

* • « - • , ™ j . 

I N fuperiori figura , fint rurfus fecantes AE. AD. illa ma- 
ioris arcus BF. ifta minoris BG. earum differentia? EF. DG. & 
du&is finibus redis GH.FI. quorum 
ille fecet AD. in L. fint eorundenu 
arcuum finus verfi 1B.HB. Dico ma- 
iorem effe rationem FE. ad GD.qua 
IB. ad HB. Ducatur enim KF. para- 
lella ipfi DA. Erit angulus FKE. a?- 
qualis angulo ADE. angulus autem 
ADE.cft obtufus (cum enim in tri- 
angulo re&angulo angulus ABD. fit rc&us, erit ADB. acutus, 
ac proinde eius complementum ADE. obtufus) igitur ctiani-. 
angulus FKE. obtufus eft; maius igitur eft latus EF. latere-/ 
FK.in triangulo FKE. Rurfus cum parallela? fint lateri BD. 
rcdteIL.HG.in triangulo ABD. erit vtHI. ad HA. ita GL. 
ad GA. & vt HA.ad HB. ita GA.ad GD. ergo ex a?quali vt 
HI. ad HB. ita GL. ad GD. & componendo vt IB. ad BH. ita_. 
LD. id cft FK. illi aroualis ( cll: enim KDLF. parallelogram- 
mum ex deferiptionej ad GD. Sed maior oflenfa eff FE.quara 







I B E R I. 




FK. igitur maior ratio eft FE. ad DG. quam FK. id eft,LD. ad 8 *- 
DG. & IB. ad HB. Quod demonftrandum erat . ' 

<r THEOREMA XL. PROPOS. XLIII. ' ^ 


A Rcuurn continuorum in circulo fefe ?quali ex- 
cciruluperantium,chordx inter fe, finus item 
retftij funt in continua proportione minori } 

(ccantes vero in continua proportione maiori . 

I N circulo ABCD. cuius 
centrum H. & diameter HA. 
fint tres arcus aequaliter dif- 
fcrentes,ac continui AB. AC. 

AD.quorum chord^ AB. AC. 

AD.&fecantes HE.HF.HG. 

Dico primo minorem effe ra- 
tionem chorda? AD. ad chor- 
dam AC. quam chorda? AC. ad chordam AB. In triangulis e- 
nimBAC. CAD. aequales funt anguli BAC. CAD. aequali- % 7 . 3 . 
bus arcubusBC. CD. infiftentes: Angulus vero CDA.ma- 
iori arcui CA. infiftcns erit maior angulo BCA. minori arcui 
BA.infiftente. minor igitur eft angulus DCA.angulo CEA. pcril,1 ‘ 
Ergo minor eft ratio BA. ad AC. quam CA.ad AD. vt con- xy. huius. * 
ftatex 2 5.huius. 

Rurfus quoniam finus redi dimidij funt chordarum , fint 
autem chorda in continua proportione minori 5 erunt etianu» 1 * 
finus redi in continua proportione minori . 

Denique dico maiorem effe rationem fecantis HA.ad fecan 
tem HE. quam fecantis HE. ad fecantem HF. nam cum in tri- 
angulisA HE. EHF. aequales fint anguli AHE. EHF. maior 
aurem fit angulus AEH.cxtemusJntemo HFE. maior erit ra- coroll. %i. 
tio AH. ad HE. quam HE. ad HF. Atq; eodem modo often- huius ' 
detur maiorem effe rationem HE.ad HE.quamHF.adHG. 

Quod erat oftendendum ‘ ‘ ‘ - 

THEO- 



) 6 Curui ac redi proportio promota . 

THEOREMA XU. PROPOS. LXIV. . 

T Angentium differentia: quibus arquales arcua/ 
continui refpondcnc, funt in continua pro- 
portione maiori . 

I N figura fuperioris propofitionis, fint tres, aut plures ar?- 
cus AB. BC. CD. aequales , ac continui 5 & tangentium diffe- 
rentiae illis refpondentes AE. EF. FG. Dico maiorem effera, 
tionem AE.ad EF.quamEF.ad FG. Nam quoniam angulus 
AHF. diuifus eft bifariam reda HE. ob arcus AB. BC. aequa- 
les, erit vt AH. ad HF. ita A E. ad EF. Atq ; eodem modo cum 
diuifus fit angulus EHG. bifariam reda HF.ob aequales ar- 
cus qui affumpti funt BC. CD. erit vt EH. ad HG. ita EF. ad 
FG. Rurfus quia in triangulis AHF. EHG. quorum anguli 
AHF. EHG. funt aequales, cx hypothefi,& angulus HFA. 

• minor angulo HGE. maior erit ratio AH. ad HF.quamEH. 
ad HG. fed vt AH. ad HF. ita oftenfum eft AE. ad EF. & vt 
EH. ad HG.ita EF. ad FG. Igitur maior eft ratio AE. ad EF. 
quam EF. ad FG. Quod erat dcmonftrandum . 

THEOREMA XLII. PROPOS. XLV. — I 

-V ''.'Tv : * ; l t f. •.>.#! - 

S inuum verforum, ac re&orum differentiae aequa- 
libus arcubus continuis fubtenfx, funt in conti- 
nua proportione minori . / 

I N circulo ABC. cuius centrum E. duae diametri fefe per- 
pendiculariter fecent in E. qua: fint AO. TR. & fumantur 
quotlibet arcus aequales ac continui AB. BC. CD.fintquc ar- 
cuum AB. AC. AD. finus redi BI. CK. DL. & finus comple- 
mentorum BF. CG. DH. produdi in pcrjpheria: punda O. P. 
QjS. & qui fecent finus in M N.& connedantur OB.PC.QD. 
erunt EF.FG.GH. finiium yerforum differentiae . Dico mino- 
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rem cflc rationem EF. ad FG. quam FG.ad GH. Quoniam*# 
in triangulis re&angulis ad OIB. PMC. QND. a?qualesfunt 
etiam anguli IOB. MPC. NQD. aqualibus arcubus AB. BC. 

CD. infiftentcs Jtquiangula funt 
triangula dicta inter fe , erit ergo 
vtOB.ad Bl.ita PC.ad CM.& 

QD. ad DN. & permutando , vt 
OB. ad PC. ita IB. ad MC. id eft 
EF. ad FG. &vt PC.ad QD. ita 
MC.adND.' id eft FG. ad GH. ’ 

Quoniam vero arcus BRO.CRP. 

DRQ^fcfc aquali exccftii fupe- 
rant, aquales enim fumpti funt 
arcus AB. BC. CD. tum inter fe,* J . , 
tum arcubus OP. PQ^.QS. minor erit ratio chorda? OB. ad AS ' iuuus * 
chordam PQ. quam chorda? PC. ad-chordam QD. Igitur & 
reda: EF. FG. GH. qua? eandem rationem cum dieftis chordis 
obtinent , ita fc habebunt , Vt minor fit ratio EF.ad FG.quam 
FG.adGH. Quod fuit probandum. 

* {,i nubhiti i •*. r 

PROBLEMA IIU. PROPOS. XXXXVI. 

4 # - • • . ! • f l J> Vj l j i - - * T , * 

i / J J • 

' • y • *. , . • » I I 

Vadrantem itafccnre, vt finus verfusmaioris 
arcus, ad finum verfum minoris, maiorem • 
habeat rationem., quam tangens maioris,ad ♦ •* 

^ tangentem minoris. 

SIT Quadrans ABC. cuius centrum L. latera perpendi- * 
culaiia LA. LD. quorum vnum LA. ita fecetur, vt pars LE. V 
fit aut aqualis, aut maior quam EA. & ducatur EC. perpen- 
dicUlaf is ad LA. & arcus CA.quem EC. abfeindit ex qua- 
drante, diuidatur bifariam m B.ducaturque arcus BA. finus 
retfus BR. & conne&atur chorda AC. fccans BR. in Iv ItcmJ 
femidiameter L. B. fecans CE. in K. & CA. in S. denique per 
I. ipii AL. agatur parallela IM. fecans CE. in H. & LB. in M. 

H & 
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&DL.inN. Conftat EA. effe finum verfum arcus CA. 

R A. finum verfum arcus BA. Item CE. effe tangentem angu- 
li CLE. ideft arcus CA. &KE. tangentem anguli KLE. Tei* 
arcus B A. Pofito nimirum finu toto LE. Dico maiorem effe 
rationem EA. ad AR. quam CE. ad E K. Nam aequalium ar- 
cuum CB. BA. aequales funt finus verfi BS. AR. Igitur trian- 
gula BS I. AR I. re dangula ad pun- ^ 
da S. & R. & habentia angulos ad 
verticem. I. aequales, aequiangula 
funt , & quia praeterea latera AR. 

BS. aequalia funt , aequalia etiam- 
eruntSI. IR. atipfilR. aequalis cft 
NL.Igitur,cu rurfus in duobus tria- 
gulis redangulis ad S. N. etiam an- 
guli ad verticem M.fint aequales, & 
aequalia latera NL. SI. eodem modo, quo paulo ante oiren- 
demus in didis triangulis latus SM. lateri MN. & bafim IM. 
bafiML.cffc aequalem, maior autem ML. quamMN. Igitur 
maior eft IM. quam MN. ac proinde NM. minor quam dimi- 
dia ipfius NI. atLE. aut dimidia eft, aut maior quam dimi- 
dia ipfius LA. qua? multo maior eft quam NI. Igitur maior 
eft LE. id eft HN. quam MN. cadet igitur pundum M. inter 
punda H. N.ac LM. produda fecabit CE. in K. inter punda- 
C.H. > maior igitur cft EK.qiiam EH.Rurfum cum in triai* 
gulo CEA. reda 1H. fit parallella lateri AE. & IR. ipfi HE.ex 
deferiptioneerit vtCE. adEH. ‘ideftCA. ad IA. itaE,A. fi- 
nus verfus arcus CA. ad R A. finum verfum arcusBA.fed CE. 
tangens anguli CLE. ad KE. tangentem anguli KLE. mino- 
rem habet rationem quam CE. adEH. Igitur CE. tangens 
anguli CLE. feu arcus CA. ad KE. tangentem anguli KLE. 
feu arcus BA. minorem habet rationem , quam EA. finus ver- 
ius arcus CA. ad RA. finum verfum arcus BA. Quod 
trat^&c. 
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PROBLEMA V. PROPOS> XXXXVII. 




D Ato arcu in Quadrante, alium inucnirc, ita 
vt tangens maioris ad tangentem mino- 
ris , maiorem habeat rationem , quam finus 
. verfus maioris , ad finum verfum minoris. 

S I N V M DB. arcus AB. vteunque acceptum fecet chor- 
da quadrantis A O. in P. ex quo pun&o P.ipfi AL. parallela^ 
PK. du&a fecet femidiametrum-. 

LB.in punfto K; & ad AL. duca- 
tur perpendicularis EKC. Dico 
maiorem eflfe rationem tangen- 
tis arcus AC. ad tangentem ar- 
cus AB. quam finus ver/i eiuf- 
dem arcus AC. ad finum verfum 
arcus AB. Ducatur AC. fecans 
DB. in 1^ &ex I. ipfi PK. fcu 
AE. parallela agatur 1H. fecans 
EC. in H. quod quidem pun&um I. cadet inter P.& B. 
cum pun&um C. cadat fupra O. ideoquerc&a AC. fupra 
AO, & pun&um H. cadet inter pun&a K. & C. erit E A. finus 
verfus arcus AC. & DA. finus verfus arcus AB. &CE. tan- 
gens anguli ELC. id eft arcus AC. & EK. tangensanguli 
ELK. id eft, arcus AB. Cum igitur parallela? fint IH. AE. 
Item etiam DI. & EH. erit vt CE. ad EH. id eft CA. ad AI. 
ita EA. ad AD. fedCE. adEH. minorem habet rationem., 
quam CE. ad EK. Igitur EA. finus verfus arcus AC. ad DA. 
finum verfum arcus AB.minorem habet rationem, quam CE. 
tangens anguli ELC. fcu arcus AC. ad EK. tangentem angu- 
li ELK.fcu arcus AB. Quod fuit probandum . 
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PROBLEMA VI. PROPOS. XXXXVIII. 

• ’ f * 1 ^ ‘> 4 * 

Q Vadrantem ita fecarc,vt fccaris arcus maio^ 
ris , ad fecantem minoris * maiorem habeat 
rationem , quam arcus maior , ad arcunu 
*** minorem. l,. r 

QVADRANS ABI. diuidatur bifariam in G. & arcus 
G. B.rurfus bifariam in F,& ducatur tangens infinita BE. ac 
per pun<5ta GF. fecantes AC. B 
AD.fiatqjvtBC. adBD. ita 
fecans AD. ad aliam quaim. 
piam, qua? transferatur cx A* 
in E. ita vt AE. fecans arcus 
BH. quarta? proportionali fit 
aqualis. Dico maiorem efle _ 
rationem fecantisAE. ad fc- -A 
cantem AD, quam arcus HB. ad arcum BG- maiorem autem? 
die A Ei quam AD. & ideo arcum HB.quam GB. conflat quia 
BD. maior cft quam BC. quare cum maior fit ratio tangentis 
DB. ad tangentem BC. quam arcus GB. ad arcum BF. maior 
etiam erit ratio fecantis A E. ad fecantem AD, quam arcus 
GB. adarcumBF. fed vt arcus GB. ad BF. arcum, ita arcus 
IB. ad arcum GB. vtrobique enim maior minoris duplus eft, 
& IB.ad BG. maiorctn habet rationem quam HB. ad BG.er- 
go fccans AE. ad fecantem AD. maiorem habet rationem-* 
quam arcus HB. ad arcum BG. Igitur Quadrantem ita feca- 
uimus,vt fecans arcusmaioris^&c. Quod erat faciendum • 



THEOREMA XLIII. PROPOS. XLIX. 
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1 ex pun£lo diametri produdhe extra circulum 
r c&x ducantur «qux in conuexam* & cauam 

1 P cri -, 
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peripheriam incidentes femicirculum fecent,tam fe- 
cantis maioris ad minorem, quam incidentium itu 
conuexam peripheriam maioris ad minorem , minor 
eft ratio , quam maioris arcus exijs quos abicindunr^ 
ac fubtenduni ad minorem. 

t *>*•'! ■ : • * t f 

, ( ♦ * ’ *" 'W ' I ^ ‘ 4*f) rV 

SIT circulus CDE. in cuius diametro extra circulum pro- 
duda , fumatur pundum A. aquo in femicirculum CB. du- 
■ canturquotlibct reda? AD. AE. qua? • 
coucxam peripheriam fecent in pudis 
F. G. concauam in D. E. Dico mino- ■ 
rem effe rationem AD. ad AE. itenu 
AG. ad AF. quam arcus DEF. ad ar- 
cum EG. Nam quoniam redangulum 
DAF.aeqoale eft rcdangulo EAG.eric 
vt DA. ad EA. ita AG. ad AF. Rurfus 
quoniam chorda minori EG. additur 
reda GA. & maiori DF. additur reda 
FA. minor quam GA. minor erit pro- 
portio DA. ad EA. quam chorda? DF. 
ad chordam EG. fed chorda DF. ad chordam EG. minorem coroU.zs. 
habet rationem quam arcus DEF. ad arcum EG. Igitur DA. Jmius - 
ad EA. minorem habet rationem, quam arcus DEF. ad ar- 
cum EG. Igitur DA. ad EA. minorem habet rationem quam 
arcus DEF. ad arcum EG. fed vt DA. ad EA. ita oftcnfum eft 
«fleAG.adAF. Igitur minor eft ratio AG. ad AF. quam ar- ij. y. 
cus DEF. ad arcum EG. Igitur fi ex pundo , &c. Q^od erat , j 

©ftendendum • 

r 

THEOREMA XXXXIV. PROPOS. L. 

S I a centro , atque ab extremitate diametri cir- 
culi , dux re£tx ducantur ad idem circumferen- 

tix 



Cz Curui ac redi proportio promota . 

txx pundum , qua: chordam , & arcum > cui fubten- 
ditur , in partes inarauales diuidant : arcus maior,ad 
minorem maiorem habet rationem , quam Tegmen- 
tum chorda: maius, ad minus. 

SIT circulus ABC. cuiuscentrumE. diameter FC. ab 
E. & F. ducantur dua? reto FB. EB. ad idem circumferentia: 
pun&um B. qua? chordam quam piam AD. fccent in partes in- 
aequales re&a quidem FB. in H. & £B. in I. Item arcum DA* 
in maiorem DB. minorem-, 

BA. Dico minorem effera- 
tionem DH. ad HA. item- 
que minorem rationem DI. 
ad IA. quam arcus DB. ad 
arcum BA. Ex A. & D. du- 
. cantur perpendiculares ad 
EB. reto DL. AK. erunt . 
hxretofinus arcuum BD. 

BA. Item ex E. ad AD. per- 
fcho!. 17.5. pcndicularis EG. fecansta 
&i ’ chordam AD. quam arcum 

ACD. & AFD. bifariam in G. C. & F. manifeftum eft em- 
arcus DB. maiorfit quam arcus BA. ideoque maior dimidio 
totius DA. quod pun&un B. cadet inter A. & C.ideoque pun- 
to I. & H. inter punto G. & A. Quare fegmentum DI. ma- 
ius cftfegmentoIA.&DH.maius quam HA. Quoniam a?qui- 
ij. 1. angulalunt triangula re&angula DLI. AKI. ob «rqualcsan- 
4. 6 . gulos ad verticem I. erit vt DI. ad IA. ita DL. finus rc&us ar- 
idus. 2 * cus BD. ad AK. linum rc&um arcus AB. fed DL.ad AK. mi- 
norem habet rationem quam arcus DB. ad arcum BA. Igitur 
fegmentum DI. ad fegmentum IA. minorem habet rationem 
, 7 quam arcus DB. ad arcum BA. Rurfus cum duo anguli ABH. 
1. DBF.infiftant arcubus aqualibus AF.DF.ideoque finta:qua- 

huSs^ 1 lS ' les , erit vtDH. ad HA. itachordaDB. adchordamBA. at 
chorda DB. ad chordam BA. minorem habet rationem, quam 

arcus 
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arcusDB.adarcumBA.IgiturDH.ad HE. minorem habet 
lationem , quam arcus DB. ad arcum BA. Quod erat , &c. 

; w v.r 

COROLLARIVM I. 

jt ' Xy * 9* • T * 

H inc patet fi angulus quemdua fubtenfit efficiunt , refla ab 
exter ni tat e diametri duci a diuidatur , bifariam etiam di- 
ut di^ nam probatum ell angulum ABD • bifariam fi cari , i rc* 
Pia FB, - 

t **, r pi « * ’ i J ^ * ■ ... '• V* 

COROLLARIVM II. 1 

C Onflat etiam , fi in chordam refla ex centro ducatur, qua 
chordam arcum fubtenfum diuidat ‘ habere figmenta 

chorda proportionem eandem, quam finus arcuum \Namdemon- 
ft ratum eft , ejfi , vt DI, ad 1A$ ita DL . finum arcus DB • ad 
AK, finum arcus AB . 

THEOREMA XLV. PROPOS. LI. 

S I a pundto in quo diameter circulum fecat , ex 
ipfa diametro dematur duplum finus redii ar~ 
cus Quadrante minoris * & ex termino linex 
abfciflx alius finus redius ducatur : arcuum inter fi- 
nus , & extremam diametrum interceptorum maior 
eft ratio, quam dupli finus adfinum; minor autem 
quam dupli finus redii , ad finum verium arcus mi**, 
noris » 

IN femicirculo ABC. fumatur arcus AB. apun&o A. in 

S uo diameter AC« circulum fecat. Quadrante* minor, & dkt- 
:o finu redto BE. ipfius BE. a pun&o A. fuma tur dupla AF. Sc * 
cx pundfco F. ducatur FD. finus redfcus arcus DA. Dico maior 
remefle rationemarcus DA. ad arcum BA. quam rcdbe FA.ad 

finum 


c 4 Curui ac redi proportiopromota. 

finum BE. minorem autem 
quam FA. finum verfum ar- 
cus DA. ad AE. finum ver— 
fum arcus AB. conn edantur 
• AB. CD. BC. & in chorda 
BC. fumatur BH. aqualis 
ipfi BA. & A E. aqualis EG. 

&cxH. ducatur ad diame- 
,x ’ s ' trura AC. perpendicularis 

HK. & connedantur HA. HG. HF. BD. Quoniam angulus 
ABH. in femicirculoredus eft , & redus etiam HKA. ex hy- 
coroll.ii. 5- pothefi 3 erunt punda A. B. H. K. in circulo . Igitur anguli 
ll ’ BHA. BKA. in eodem fegmento exiftentes «quales funt i fed 
BHA.eft femircdus(nam fumptasfunt duo latera BA. BH. 
s*i« «qualia igitur equales anguli B AH. BHA. & femiredi cum-* 

3 z j ABC. in femicirculo fit redus. ) Igitu-r- BKA.eft femiredus, ac 

6 x proinde cum redus fit angulus KEB. femiredns eft KBE. «- 
, qualia igitur funt latera EK. EB. cum igitur AF. fit dupla ip- 
fius BE. ex hypothefi 5 id eft 5 ipfius EK. erit reliquum AE. KF. 
«quale ipfi EK. Si igitur «qualia demantur AE. EG. rema- 
nebunt GK.KF. «quales. Cum igitur duo triangula HKG. 
HKF. habeant duo latera HKG. HKF. circa angulos redos 
* T ‘ «qualia 5 habebunt & angulos HGK. HFK. «quales jideo- 
17.3. que complementa HGA.HFC. «qualia. Item quia CAE.re- 
dangulum «quale eft Quadrato AB. (eft enim vtCA.ad BA; 
itaBA.ad AE.ideoque proportionales funt CA. BA. AE.), 
s. j&AG. eft dupla ipfius AE. ex hypothefi erit re&angtrium-»' 
47. j . CAG. dupjum Quad rati AB. fed AH. eft duplum Quadrati 
AB. cum fi t «quale Quadratis redarum AB. BH. qu« ponun- 
6 6 tur «quales s igitur redangulum CAG. «quale eft Quadrato 
17 . 6 . AH.QuarevtCA. ad AH. itaAH.ad AG. «quiangula igitur 
funt triangula CAH. HAG. Igitur angulus AHG. angulo 
HCA. eft «qualis. Cum vero oftenfi fint «quales anguli 
H] [* HFC. HGA erunt reliqui anguli HAG. CHF. «quales 3 «qui- 
angulum igitur eft triangulum HFC. triangulo HAG. fed 
... ^ ' /' trian- 
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triangulo HAG. oftcnfum eft triangulum CAH. efle «qui- 
angulum 3 «quiangula igitur funt triangula ACH. HCF. 4 6 
Igitur vt AC. adCH. ita CH. ad CF. «quale igitur a&u 17.5. 
Quadratum HC. redangulo ACF. fed etiam rc&angulum 8.& 1 7. 6 . 
ACF. «quale eft Quadrato CD. «qualia igitur funt Qua- 
drata HC. DC. «quales igitur funt red«HC. DC. Quare 
cum reda BH. fit fumpta «qualis ipfi BA. & HC. oftenfa fit 
«aualisipfi CD. erit tota BC. «qualis duabus fimul DC. 
BA.fedCD.DB.maioresfuntquamCB. Igitur funt etiam i0 . u 
maiores quam CD.B .dempt« igitur communi CD.rema- 
nebit DB. maior quam BA. Igitur arcus DA. maior eft 
quam vt fit duplex arcus BA. dupla antem eft FA. ipfius 
EB. maior igitur ratio eft arcus DA. ad arcum AB. quam 
red« FA.. ad redam EB. Rurfus quoniam arcus BA. eft 
Quadrante minor maior erit ratio FA. finus verfi arcus 
DA. ad AF. finum verfum arcus BA.quam DA. ad BA. 

FINIS LIBRI I. ? ' ‘ 
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THEOREMA I. PROPOS. I. 


'U 



N omni* triangulo angulorum in- 
.aequalium 3 maior eft ratio anguli 
maioris ad minorem, quam lateris 
oppofiri maiori angulo * ad latus 
oppofitum minori . 

IN triangulo ABC fit angulus B. maior angulo C. 
Dico angulum Bpad angulum 
eia tiusp.i. C.maiorcm habere rationem, 
de trungulisquam latus AC. ad latus AB. 

Nam ea eft proportio lateris 
AC. adlatusAB. qua?eftfi- 
nus re<fti anguli B.ad finum., 
coroll.i.iu. xe&um anguli C. At finus rc&us anguli B.ad finum re<ftum 
1 .huius. anguli C. minorem habet rationem, quam angulus B. ad 

angulum C. Igitur latus AC. ad latus AB. minorem habet 
rationem quam angulus B. ad angulum C. ideoque maior 
eft ratio anguli B. ad angulum Cquam AC ad AB. Quod 
oftendere oportebat • 

I : A /J i f ' THEO- 
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THEOREMA II. PROPOS. II. 

‘ . / ' ij V 

S I ex trianguli angulo , in bafim perpendicula- 
ris demittatur , ex angulis quos cum lateribus 
facit , maior ad minorem > minorem habet ra- 
tionem , quam , aut maius fegmentum bafis ad mi- 
nus , aut compofita ex bafi , & aflumpta inter per- 
pendicularem , & bafim j ad ipfam aflumptam. 

SIT triangulum quodcumque ABC. ex cuius angulo 
B.in bafim AC. perpendicularis demittatur A D. qua? cadat 
primo intra triangulum , faciatque cum lateribus angulus 
ABD.CBD. fitqjABD. ma- 
ior,DBC. minor. Dicoma- B s 

iorem efferationem AD. ad 
DC. quam anguli ABD. ad 
angulum DBC.Vtenim AD. " 
ad DC. ita tangens anguli 
ABD. ad tangentem anguli DBC. at tangens anguli maio- 
ris ABD. ad tangentem minoris DBC. maiorem habet ra- 
tionem,quam angulus maior ad minorem > Igitur AD. ad 
DC. maiorem habet rationem , quam angulus AB D.ad an- 
gulum DBC. 

Sit fecundo triangulum ABC. obtufangulum ad C. 
ftatuatur AC.bafis , in quam produ&am cadat perpendicu- 
laris BD. Dico maiorem effe rationem AD. ad DC. quam 
anguli DBA. ad angulum- * 

CBD. Sumatur enim ipfi 
DC. aequalis DE. &conne- 
datur DE. Quoniam duo 
triangula circa angulos re- ^ 
dtosad D.habent latera BD. 

DC.aequalia lateribus BD.DE. aequiangula erunt, &angu- 
gulus EBD. erit aequa lis angulo DBC. Cum igitur AD. fit 
. I 2 tan- 
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6 8 Curui ac redi proportio promota • 

tangens anguli DBA. &DE. tangens anguli DBE. maior 
erit proportio AD.ad DE.ideft DC. quam anguli ABD. ad 
angulum EBD. ideft CBD. Quod lecundo oftendendum 
erat. . 

- * ' ' ' ' * ^ J 

THEOREMA III. PROPOS. III. 

S I ex trianguli angulo , in bafim perpendicula- 
ris demiratur, reliquorum angulorum maior 
ad minorem minorem habet rationem,quam 
maius Tegmentum ad minus . 

SIT triangulum ABC.in quo ab angulo ABC. perpen* 
dicularis demittatur BD.qua? cadat intra triangulum , in-, 
bafim AC.fitque angulus BAC. maior angulo BCA. Dico 
minorem efferationem anguli BAC. ad angulum BCA. 
quam CD.maioris fegmenti 

ad DA.minus. Ducatur AF. T 

parallela ipfi BD. qua? oc- 
currat protrada* CB.in F. & 
ipfi AC.fit parallela BE.erit 
AE. tangens anguli EBA. id 
* 4 * 1, eft anguli BAC. &EF. tan- 
z 9 . i. gens anguli FBE.ideft an-^ 
guli BCA. ( pofito nimirum 
eodem finu toto BE.) Et AE. 
quidem maior erit quam EF. cum angulus BAC. id eft* 
EBA. ponatur maior, quam angulus BCA.i deft, EBF. 
2 <s.i. huius, igitur maior eft ratio AE. ad EF. id eft, CB. ad BF. id eft* 
*• CD. ad DA. quam anguli BAC. ad angulum BCA. 
Quod probandum erat . 
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THEOREMA 1 1 1 1. PROPOS. IIII. 

S I in trianguli obtufanguli latus ex angulo 
acuto demifla perpendicularis cadat extra-» 
triangulum , fitque anguli obtuli comple- 
mentum maius reliquo angulo : maior erit ratio 
lateris , in quod cadit perpendicularis, cum aflum- 
pta inter latus & perpendicularem, ad afliimptam; 
quam anguli complementi , ad reliquum angu- 
lum-». * . :J , ; 

SIT triangulum ABC.obtufangulum ad C. & in pro- 
tractum latus AE. cadat 
perpendicularis BD. & fu- 
matur DE. aequalis DC. ac 
conneCtaturBE. Dico ma- 
iorem effc rationem AD. ad 
DC. quam anguli BCD. 
qui complementum eft ob- 
tuli ad angulum reliquum-» 

BAC. RurfusenimBED. BCD. anguli funta?qua!cs,ob 4 * *• 
latera BD. DE. a?qualia lateribus BD. DC. circa angulum 
reChim. Igitur,expra?cedenti,maior erit ratio AD. ad DE. i<2# hllius> 
id cft,DC.quam anguli BEA. id eft, BCD. ad reliquum an- 
gulum BAG. 

* ■. ;■ ■ ■ i . ; ; t . | 

THEOREMA V. PROPOS. V. 

S I trianguli angulum inaequalibus lateribus 
contentu^ , bifariam diuidens reCta in bafim 
intra triangulum cadat s (egmentum maius 
ad minus,minorem habet rationem,quam reliquo- 
rum angulorum maior ad minorem. 
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7<> Curuiacre£Hproporrio promota. 

E X trianguli ABC. angulo ABC. duobus inaequalibus 
lateribus A B.maiori BC.minori contento^in bafim AC. ca- 
dat rc&a BE. quae angulum ABC. bifariam fecet> & bafinL*. 
.5. 6. AC. in E. Cumfitvt AB.la- 
tus maius ad BC. minus^ita 
AE. adEC. erit AE. maius 
i8 : fegmentum,EC. minus, & 

angulus C.maior, A. minor. 

Dico minorem effe rationem 
s-s. AE. adEC. quam anguli C. ad angulum A. Vtenim AE. 
j.i. mus. a( j £Qj ta AB. ad BC. Sed AB. ad BC. minorem habet ra- 
tionem quam angulus C. ad angulum A. Igitur AE. ad 
EC. minorem habet rationem quam angulus C. ad angu- 
lum A. Quod erat probandum , 1 

COROLLARIVM I. 



H inc confiat fi ducatur ad bafim AC. perpendicularis 
AD . punctum E . cadere in maius figmentum AD. 
5.1. hujus, nam fi caderet in punctum D. aut inter D. & C. maior 
ejfit proportio A E . ad EC. quam anguli C. ad angulum. 

A. quod efi contra paulo ante demon firata . 

-COROLLARIVM II. ‘ . 


C olligitur etiam bafim AC. in puncto inter E. D . diuidi 
po (fi y it a vt eadem fit ratio anguli C. ad angulum A . 
qua figmenti maioris ad minus. Non enim in D. aut puntto 
intra D.crC.namibi fiemper minor efi ratio anguli maioris ad 
angulum minorem > quam figmenti maioris , ad minus >nequc 
in E. aut puncto inter A. & E. nam illic maior efi ratio 
anguli maioris , ad minorem , quam figmenti maioris , ad 
minus . 


4 . 

fit. 
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' COROLLARIVM III. 


H inc etiam efficitur fi in triangulo , reda ex angulo in 
bafim pro tradam extra triangulum duda^ efficiat cum 
i viciniori latere angulum , dido angulo aqualem y maiorem efi 
fi rationem maioris angulis adi ac entis , ad minorem quam ba- 
fis x ad intcreptayn inter bafim > & redam ex angulo dudam . 

Si enim fit triangulum AEB. in cuius bafim AE. protru- 
dam , ducatur BC . faciens angulum EBC. angulo EBA. 
aqualem. minor erit ratto AE. ad EC. quam anguli C. ad 
angulum A. fid anguli C. ad angulum A . minor ell ra - 8> ^ 
tio quam anguli AEB . ad eundem angulum A . minor enim i 6. r. 
efi C. internus externo AEB . Igitur minor ef? ratio AE . *</• 

EC. quam anguli AEB . W angulum A . 


THEOREMA VI. PROPOS. VI. 



S I cx trianguli Iioicelis angulo , redta in bafim 
demifla , eam in partes inaequales diuidat 5 
minor erit ratio maioris legmenti ad minus, 
quam anguli maiori Tegmento oppofiti,adoppo- 
fitum minori . 

EX trianguli AGH. aqualium angulorum ad G.& H. 
angulo A. ducatur in bafim GH. reda AF. fecanseamiru 
partes inaequales HF. maiorem FG. minorem. Dico mino- 
rem efie rationem HF. ad G r B 
FG.quam anguli HAF.ad V "7 H 

arigulum FAG. Ducatur ex 
pundo A. in GJH.perpen- >y\ \ / 

dicularis AB. & diftantia-, [/ \ \ / 

AB. centro A. deferibatur , ^ - \\ / 

circulus fecans AH. AF. * \ ‘ ' 

AC. in pundis DKC. & 

connedatur DC.KD.&ipfi * ~ : - * 


14. 6 . 
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Curui ac re&i proportio promota. 


KD. chorde, fumatur aqualis KL. diuidaturque angulus 
LKD.bifariam re&a AKF.& angulus CKD. bifariam re&a 
Schol ^ 7 ^ FN. cum angulus DKC. maior ut angulo DKL. erit,& eius 
medietas DKN. maior medietate DKE. linea igitur KN. 
cadet inter E. & C. in N. erit igitur CN. minor quam CE. 
Quare maior erit proportio DN.ad NC. quam DE.ad EC. 

3 ’ 6 ' Sed vt DN.ad NC.ita DK.adKC. maior igitur ratio eft 
coroU.x8. DK. ad A'C. quam DE. ad EK. e /1 autem etiam maior ratio 
iJuuiis. arcus DK. ad arcum KC. quam chord? DK. ad chordam 
KC. Igitur multo maior ratio erit arcus DA\ad arcum KC. 
Schoi 1 7 quam DE.ad EC.ideft quam HF.adFG. ( Nam reda AB. 

5.3. arcum CD. bifariam fecans fecat CD. bifariam , quare < 3 ^, 
ad angulos re&os in I. fed & refti funt politi anguli ad B. 
parallela igitur funt CD. GH. igitur vt DE. ad EC. 
Sthoi.4. 6. ac j pQ # j Qua re li ex trianguli Ifofcelis an- 

gulo, &c. 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. 


S I cx angulo trianguli inaequalibus lateribus 
contento in oppofi tam bafim demifla perpen- 
dicularis intra triangulum cadat, & alia itu 
maius legmentum ex eodem angulo ducatur : redta 
inter du&am,& angulum minorem contenta, ad 
reliquam partem bafis , maiorem habet rationem > 
quam angulus oppofitus , ad reliquum angulum. 



SIT triangulum AHG. cuius latus AH. minus AG* 
maiusjbafis HG. in quam ca- 
SchoJ.47.r. dat perpendicularis AB. qua* 
bafim diuidet in duo Tegmen- 
ta maius BG. minus BH. & in 
maius ex A. ducatur re< 5 fa_. 

AF. Dico maiorem efferatio- , 




1 • 


nem 


Ja a 


nemGF. ad FH. quam anguli GAF. ad angulum FAH. 
Quoniam minor cft HB. tangens anguli HAB. quamBG. 
tangens anguli BAG.minor erit ratio HB.ad BG. quam an* ** 
guli HAB. ad angulum B AG. & componendo , minor ratio 
HG.ad GB.quam HAG.ad BAG. fed BG. ad GF. minor eft 
ratio quam BAG. ad FAG. (cum enim maior fit ratio tan- itf.i.Iuuur. 
gentis maioris GB. ad minorem BF. quam anguli BAG. ad 
angulum BAF. erit perconuerfionem rationis minor ratio 
BG.ad GF.quam BAG.ad FAG. ) Igitur ex aquali minor 
cft ratio HF.ad FG.quam HAF. ad FAG. &conuertendo 
'maior ratio GF. ad FH. quam anguli GAF. ad angulum 
FAH. Quod erat &c. 

THEOREMA YI II. PROPOS. VIII. 

I N omni triangulo amblygonio > fi ex angulo 
acuto in latus proriadtum , perpendicularis 
ducatur, & ex eodem angulo oppofitum latus 
redla fecetur 5 legmentum vicinius perpendiculari, 
ad remotius, minorem habet rationem, quam an- 
gulus oppofitus,ad oppofitum. 

■ 

SIT triangulum ABC. amblygonium ad B.in cuius la- 
tus protra&um CB. ex angulo acuto A.perpendicularis du- 
catur AD. & ducatur AE. fc- 

cans BC. vtcumque. Dico B JE m 

minorem c fle rationem fcg- | 

menti BE. vicinioris ipfi AD. I 

adEC. remotius quam an- ** 

guli BAE.ad angulum EAC. A 

Jimtenim BE. E C. differentia? tangentium CD.ED.BD. 

eftquc EC.remotior a pun&o conta&us D.quam BE. Igitur 

minor cft ratio BE.ad EC. quam anguli BAE. ad angulum^ * 7 * I,huius * 

EAC. Quod erat probandum . 

«i 
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Curui ac redi proportio promota. 
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ostenditur fi ex trianguli reft Anguli angulo • 
acuto, rectam oppofitum latus ducatur j minorem' effias 
rationem fegmenti vicinioris perpendiculari 3 remotius 
quam anguli oppofiti viciniori figmento , oppofitum remo- 
tiori . /i/ triangulo enim r e ct angulo ADF* Duclavtcumque 
AB. win: r cft ratio DB . 2?£. quam anguli DAB. ad angulum 

BAB. . * - .. t 

' . - 

.. ,7 S C H 0 L I.V.M. >. i <. 

(. »rf . 1 I i w 

y, # •• f >\i .i j • r i - • i 

A Ppo fuimus in propofitione fiptima huius hanc conditio - 
xif jk* j vt ducta AF. cadat in mattis figmentum BG.quis 
fi caderet in minus HB. pofiet contingere vt proportio HF. ad 
FG .modo e fiet minor ^modo maior ^quam anguli oppofiti ad oppr- 
fitum. Ducatur enim in minus figmentum^ HB . reet a AF . fi- 
cans ari um KB. bifariam in L . & refla H F . decipiat ur aqualis 
FI. IM. MG.dr arcus BN. NO. fint aquales iprfis KL. LB. Frit 
HF. maior quam FB. maior enim eft ratio HF. ad FB. quam 
KL.ad LB. aqualis autem eft. KL. ipfi LB . igitur maior eft HF . 
quam FB. & CP. quam CB.Cum igitur tangentium diff rentiar 
refpondcntes arcubus K L.LB. BN .NO. component es reft am H C • 
dua fint aquales ipfi H F .videlicet H F .VC . duaminor.es FB.BP . 
componentesvero HG. fint omnes aquales ipfi HF.erit tot,i_s 
HG. maior toti HC Agitur punctum 0 . cadet inter S .& K ,&pun 
Itum C . inter G, &H . ducatur AG.fi cans circulum in S.C um 
fit vt OK. adKL. itaGH • adHF. vtrobique enim ratio eft qua- 
drupla^erit maior ra- 
tio SK. ad KL. quam 
GH. ad HF. Ita in - 
ter punfta H. F. ac- 
cipiat uY punftum T . 
ad quod ex centro du- 
catur AT. fi cans cir- 
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tulum in R. Quoniam GH. ad HF. minorem habet rationem 
quam SK . ad KL . dr HF. ad HT . minorem quam LK . ad 8 ' 
KR. erit ex aquali minor ratio GH.' ad HT. quam SK. ad 
KR. Rurfus cum Jit minor ratio SB. ad BK . quam GB. ad 
BH . & componendo minor ratio SK. ad KB. quam GH. 
ad HB. ertt eadem ad minorem > Jit vt GH. ad HB. iia^ * 6, 
SK. ad KQ^dr ducatur A^QV. Quoniam maior e It ratio s 
GH.ad HV . quam GH. ad HB. vt autem GH. ad HB. ita g. 
SK. ad KQ^ maior erit ratio GH. ad HV. quam SK. ad 

Ostendimus igitur maiorem pojfe ejfe rationem Sk. ad 
KL. quam GH. ad HF. minorem autem SK. ad quam 
GH. ad HV. ideo conuertendo > dr diuidendo 3 maiorem ejl. 

Je rationem HF. ad FG . quam KL. ad LG. minorem au- 
tem HV. ad VG. quam KQ^ ad QS. quod ojlendere vole- 
bamus. \ 

\ \ :/ r.K \ \ h<:: A ijfitf" ^3 : jfr V 

THEOREMA IX. PROPOS. IX. 


S I duo triangula duo latera duobus lateribus 
aequalia habuerinr, vtrumq; vtriq;, in eodem 
vero triangulo inaequalia, & angulum dictis 
lateribus contentum angulo inaequalem: maior an- . 
gulus compraehenfus,ad vtrumlibet reliquorumi, 
maiorem habet rationem , quam minor compre- 
benfus,ad reliquos,fi maiores vnique trianguli cum 
maioribus , & minores cum minoribus compa-r 

rentur. j. . • • . t 

• ' * j * ' i j * 

r • * I • .* »-.■ V V -itli •«.. t J : i f . . t k . ‘ J Tj ! I 

i i 

Sint duo triangula LAF. LAE. qua? duo latera LA.AFt 

duobus lateribus. LA. AE. aequalia habeant, /it vero. LA* 
maius tam latere. AF.quain AE. & angulus LA1 : » aequali* 

• • K a bus 


p 


31 . 1 . 


13/Pron. 
*. y. 

3 . 5 « 

33 - *• 
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j6 Curui ac redi proportio promota. 

bus lateribus compra?hcnfu$* maior angulo LAE. xquali- 
busirem comprehenfo. Dico maiorem efTe rationem an- 
guli FAL. ad angulum FLA. quam EAL. ad ELA. Item 
maiorem effe rationem anguli FAL. adAFL. quam EAL. 
ad AEL. Componantur duo latera maiora in vnam lineam 
redam AL. & per reliqua duo AE. AF.a?qualia,ccntro A. 
deferibatur circulus CEF. fecans AL. inC. dudaq*reda 
LI. tangat circulum in I. ac primo cadant punda EF. inter 
C. & I. Item centro L. di- 
ftantia LE. deferibatur cir 
culus HEG. fccans AL.in 
FI. & LF. in G. & per pun- 
da FE.ducaturFB. fccans 
AL.in B.) Secabit autem* 
cum angulus . LAF. redo 
minor fit * nam cum redus 
fit LIA. erit LAI. ac mul- 
to magis eius pars LAF. 
acutus* & in triangulo Ifo 
fcele AFE. angulus ad ba- 
fim AFE. acutus > quare 
angulis AFB.FAB.cxiftcn 
tibus minoribus duobus 
redis*concurrent AB. FB. 
ad partes B.) maior erit 
ratio fedoris AFE.ad tria- 
gujum AEB.quam trianguli AFE. ad idem triangulunu, 
A EB. fed fedor AFE. ad fedorem AEC. adhuc maiorem 
habet rationem* quam ad triangulum AEB. igitur fedor 
AFE. ad fedorem AEC. id e/t arcus FE. ad arcum EC. ma- 
iorem babet rationem* quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id cft * quam FE. ad EB. & conuertendo , mi- 
nor eft ratio arcus CE. ad arcum CF. quam BE. ad EF. Eo- 
dem prorfus modo oftendetnus * maiorem efie rationem fe- 
doris HLE. ad fedorem ELG.id eft arcus HJE.ad arcum 

7 . EG. 
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EG. quam trianguli BLE. ad triangulum ELF. id eft,quam 
BE. ad EF. quare minor erit ratio BE. ad EF.quam arcus 
HE. ad arcum EG. cum ergo minor fit proportio CE. 
ad EF. quam red# BE. ad redam EF. & BE. ad EF. mi- 
nor quam arcus HE. ad arcum EG. erit ex aequali, minor 
ratio arcus CE. ad EF. id eft , anguli LAE. ad EAF. quam 
arcus HE. ad EG. id eft anguli ALE. ad angulum ELF. 
& permutando , conuertendo , ac componendo , maior erit 
ratio FAL. ad FLA. quam EAL. ad ELA. 

Quod vero maior fit rado FAL. ad AFL. quam EA L. ad 
AEL. Ita oftenditur. Quoniam maior eft angulus LEA. 
angulo LFA. & minor angulus EAL. angulo FAL. maior 
erit ratio LEA. ad EAL. quam LFA. ad FAL. ergo maior 
ratio FAL. ad LFA. quam EAL. ad LEA. 

Idem oftenditur fi alterum horum pundorum cadat in 
pundum contadus J. 

Cadant fecundo punda. E.F.fupra pundu contadus I.in 
punda K.O.habeantq; duo triangula KAL.OAL.duo late 
ra K AL. OAL. aequalia, & fit angulus KAL. maior angulo 
OAL.fecentqj bafes LK. LO. circulu in pundis E. F. inter 
punda G.I.Conftat angulu KAL.cffe maiore angulo OAL. 
& angulum OLA. maiorem angulo KLA. totu parte:fcd & 
angulus LOA. maior eft angulo LKA. (cum enim angulus 
K AE. maior fit angulo O AF.erunt reliqui duo. A KE. AEK. 
reliquis duobus AOF.AFO. minores, ideoque dimidium 
AKE. dimidio AOF. minus. ) Igitur rurius maior erit 
ratio anguli KAL. ad angulum ALK. quam OAL. ad 
ALO. item maior ratio KAL. ad AKL. quam OAL. 
ad AOL. 

Idem probabimus, fi altera didarum linearum tranfeat 
per pundum I. Cum manifeftum fit angulum LAI. effe par- 
tem cuiuslibet angulorum fuperiorum ad A. & angulum 
LIA. reduin effe maiorem acutis AKL. AOL. deniqj ALI, 
effe maiorem fingulis ALE. ALF. 

Deni- 
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Denique fecet altera bafium di&orum triangulorumicir- 
culum in pun&o O. fupra punftum conta&us I. altera infra* 
fit in pundto E. habeantq;rurfus triangula OAL. EAL.duo 
latera OA.AL. duobus lateribus EA. AL. aequalia, & fit 
angulus OAL. maior angulo EAL. Quoniam ex prima par- 
te huius maior eft ratio anguli OAL. ad ALO. quam IAL. 
ad ALI.& IAL. ad ALI. maior , quam FAL.ad ELA.ex 
prima parte huius propofitionis , maior erit ratio OAL. ad 
ALO. quam EAL. ad ELA. item quia maior ratio OAL. 
ad AOL. quam IAL. ad AIL. & I AL.ad AIL.maior,quam 
EAL. ad AEL. erit OAL. ad AOL. maior ratio, qua EAL. 
ad AEL. Quare fi duo triangula &c. Quod erat demo- 
ftrandum . 

* *■ ■ , .-..'i, 1 / t 

THEOREMA X. PROPOS. X. ■! ' 

, ^ . 4 - t * 

• * r ’ f *- "■ i.f , 3W 

S I duo triangula duo latera «qualia habuerint, 
vtrumq; vtriqj, in eodem vero triangulo inae- 
qualia , & angulum ijs comprehenfum angu- 
lo inaequalem . In triangulo in quo angulus com- 
praehenlus minor eft, reliquorum angulorum ma- 
* ior ad minorem , maiorem habet rationem , quam 
in altero. 

Sint duo triangula LAO.LAK. eodem modo difpofita , 
quo (uperiori propofitionc , & fit angulus LAK. comprar- 
henfus maior angulo compraehcnfo OAL. Dico in trian- 
gulo . L AO. angulum AOL. maiorem , ad angulum OLA, 
minorem , maiorem habere rationem , quam in triangulo 
LAK. angulum maiorem AKL. ad angulum minore ALK. 
Cadat primo vterq^ angulus . O.K. fupra punctum conta* 
&us I. & fecentre&a; LK. LO. conucxain peripheriam iiu . 
pun&isE.F. & ducantur ex centro A. redte AE. AF. Quo* 

niam 
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niam maior eft ratio anguli 
FAL. ad angulum FL A. quam 
E AL. ad ELA. (cx prima par- 
te praecedentis propofition is ) 
erit componendo maior ratio 
angulorum FAL. FLA.ad an- 
gulum FLA. quam angulo- 
rum EAL. ELA. ad ELA. fcd 
angulis FAL. FLA. fimul eft 
aequalis, angulus externus. 

AFO. id eft AOF. & angulis 
EAL. ELA. fimul aequalis eft 
angnluscxternus AEK.id eft 
AKE. Igitur maior eft j ratio 
anguli AOF. feu AOL.‘ ad an- 
gulum ALO. quam anguli 
AKE. id eft, AKL. ad angu- 
lum ALK. 

Idem eodem ferme modo dcmonftrabitur fi alterutrum 
pundorum vt F. cadat in pun&um conta&us. I. Cum enim 
liiperiori propofitione probata fit maior ratio IAL.ad ILA. 
quam EAL. ad ELA. erit componendo maior ratio duo- 
rum IAL. ILA. fimul, ifl eft anguli A1L. (qui re&useft, 
ideoq; aequalis duobus reliquis IAL. ILA.) ad ILA. quam 
duorum EAL. ELA. fiifnul , id eft externi AEK. ac proin- 
de aequalis AKL. ad KL A. 

Cadat fecundo vtrumque pun&um E.F.fub pun&um J 

conta&us I. cum angulus LEA. fit maior angulo LFA. <3^ 
angulus ELA. minor angulo FLA. maior erit ratio anguli 
LEA. ad angulum ELA. quam anguli LFA. ad angulum 
FLA. Neque aliter procedet demonftratio,fi pun&um F. 
cadat in pun&um conta&us I. 

Denique cadat alteruter angulorum fupra pun&um con- 
ta&us, & alter E.infra,ille minor, hic maior:cum ratio • 

AEL. v 
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AEL. ad ELA. paulo ante oftenfa iit maior quam ratio 
AIL. ad ALI. & ratio AIL. ad ALI. maior* quam ratio 
AOL. ad rationem ALO. erit ratio AEL. ad ELA. maior 
ratione AOL. ad ALO. Igitur fi duo triangula.&c. Quod 
erat. &c. 

THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S I duo triangula duo latera sequalia habucriur, 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo in?- 
qualia, & angulum ijs comprashenfum angu- 
lo inxqualem: complementa angulorum sequali- 
bus lateribus compnehenforum* ad duos re&os* 
maius ad miniis, maiorem quidem rationem haber* 
quam angulus fub minori bafi, & maiori latere in 
vno triangulo * ad angulum fub maiori bafi & ma- 
iori latere in altero triangulo, minorem vero, quam 
angulus fub minori bafi,& minori latere in vno 
triangulo* ad angulum fub maiori bafi ,& minori 
latere in altero triangulo . 

'Ijfdcm pofitis,qu« fiiperioribus propofitionibus fecct 
diameter BD. circulum in D. erunt KAD. OAD. comple- 
menta angulorum «qualibus lateribus compr«henforum 
KAL. OAL.ad duos rc&os *& angulus OL A. contentus 
minori bafium OL. & maiori laterum LA. Angulus KLA. 
contentus maiori bafium LK. & maiori laterum LA. An- 
gulus autem LOA. contentus minori bafium LO. & mino- 
ri laterum AO. & ungulus LKA. contentus maiori bafium 
LK. & minori laterum KA. Dico prirao*angulum OAD, ad 
angulum KAD. maiorem habere rationem quam OLA. ad 
i* 1 - KLA. minorem quam LOA. ad LKA. Nam cum maior fit 

ratio 
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ratio AOL.ad ALO. quam AKL.ad ALK. erit componen- 
do maior ratio vtriufque AOL. ALO. fimul id eftipfius r 
DAO. externi illis a?qualis>ad ALO. quam AKL. ALK. fi- 
mul , id eft ipfius DAK. ad ALK. Rurfus cum minor fit ra- io.a.htmis.. 
tio OLA.ad LOA. quam KLA. ad AKL. erit componendo 
minor ratio vtriufque OLA. LOA. ideft DAO. ad LOA. 
quam vtriufque KLA.AKL.idcft ipfius DAK. ad AKL.$^ 
permutando . 

Sint fecundo triangula AFL. AEL. in quibus comple- 
menta angulorum aqualibus lateribus comprahen forum , 
fint EAD.FAD.& angulus JELA. contentus minori bafium 
EL. & maiori latere L A. angulus autem FLA. contentus 
maiori bafium FL. & maiori latere LA. Rurfus angulus 
LEA.contentus minori bafium LE.& minori lateru EA.& 
angulus LFA.contentus maiori bafium LF.& minori latere 
FA. Dico angulu EAD. ad angulu FAD. minorem habere-» 
rationem quam angulum LEA.ad angulum LFA. maiorem K 
verd quam ELA. ad FLA. Nam cum maior fit angulus 
'AEL. angulo AFL. fi vtrique addantur angulLilli quidem • . 

minor ELA. illi maior FLA. maior erit ratio anguli AEL. huius, 
ad angulum AFL.quam duorum AEL.ALE.fimuLad duos 
AFL. ALF. fimul . Sed duobus AEL. ALE. fimul aqualis 
eft angulus externus EAD. & duobus itidem AFL. ALF. 3t ' u 
sequaiis eft externus FAD. Igitur maior eft ratio AEL. ad 
AFL.quam EAD.ad FAD. ideoaue minor EAD. ad FAD. 
quam AEL. ad AFL. Quod vero maior fit ratio EAD.. ad 
FAD.quam ELA. ad FLA. patet^quia illic eft ratio maioris 
in^qualitatis 3 hic vero minoris . Idem oftendetur in om- 
nibus cafibus in quibus triangulum AEL.cadct intra trian- 
gulum , vt intra triangula AOL. AKL. nam eodem modo 
probabimus maiorem elfe rationem AEL. ad AOL. aut 
AKL. quam EAD. ad O AD. vel KAD. 

Sed fint tertio triangula AEL. LKA.fccetquc LK.ipfam 
AF. Dico minorem clle rationem FAD. ad KAD. quam*. 

AFL. ad AKL. maiorem vero quam FLA. ad KLA. Nam 

L ,cx\ 
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• • 

.ex fecunda parte huius, maior cft ratio AFL. ad AOL. 
quam FAD. ad OAD. & ex prima parte huius, maior 
cft ratio AOL. ad AKL. quam OAD. ad KAD. Igi- 
sur ex «squalitate, maior cft ratio AFL. ad AKL.quatn 
.FAD. ad KAD. idcoque minorFAD. ad KAD. quam 

AFL ad AKL. Denique cum maior fit ratio OAD. ad 
KAD. quam FLA. ad KLA. vtconftatex prima parte hu- 
ius propofitionis, at vero multo maior fit latio FAD. ad 

KAD. quam OAD. ad KAD. maniteftum cft maiorem efle 
rationem FAD. ad KAD. quam FLA. ad KLA. Quod taib- 
demdemonftrandum fuerat. # 

THEOREMA XII. PROPOS. XIL ; 

' * . ' * f • ' * , . •*- ■ ■ 

S I duo triangula duo latera sequalia habucrinr, 
vtrumq; vtriq;, in eodem vero triangulo inp- 
qualia, & angulum ijscomprfchenfum angu- 
lo inaequalem i anguli aequalibus lateribus com- 
pnehenfi , maior ad minorem , maiorem habent 
lationem , quam habeat complementum anguli 
fub maiori bafi , & minori latere contenti y ad duos 
re<5tos,in vno triangulo, ad complementum an- 
guli (ubminoii bafi, & minori latere inaltero tria^ 

• gulo. c 

SINT eadem qufcfuperioribus propofitioniSus,finf- 
que anguli KAL. OAL. aqualibus lateribur comprahenfi y 
ille maior , hic minor :& fit primo LOA angulus contentus 
s. t. minori bafe LO. & minori latere AO. Item angulus LKA* 
fub maiori bafi LA.& minori latere AK.em angulus AFO* 
^axialis angulo AOF. angulus A EK. aqualis angulo 
A/rE^ Angulorum autem AFO. AEO. complementa aa 

4uosse4Ios fuat AFL. AELJgitur angulorum AOL. AKL* 

cora- 


Oigilised by Gooye 


LIBER II. 


»3 




complementa ad duos redo s funt AFL. AEL. Dico maio- 
rem effe rationem anguli KAL. ad angulum OAL. quam- 
anguli AEL. ad angulum AFL. produftisenim OAM. 

KAM. maioreritanguIusextemusOAD. angulo interno 
LOA.Item KAD. maior, 
quam LKA. & LOA.qua 
LKA.ille enim maiori ar- 
cui MF. i nfiftit, hic mi- 
nori NE. & arcus OK. 
differentia angulorum- 
OAD. KAD. maior qua 
differentia angulorum- 
LOA. LKA, (Nam eo- 
rum differentia eft me- 
dietas arcus MN. fcu 
KO. & medietas arcus 
EF. qui minor elt quam 
KO.vt conflat fi ducatur 
ipfi^L.parallela OS. erit 
enim EF. minor qua ES. 
qua? fcqualiseft ipfi K O. 
quare etiam medietas ip- 
fius EF. erit minor me- 
dictate reliqua ipfiusA'0:) Quare fi per 14. primi huius, 
flatuantur duo redii prima quantitas, & duo itidem redii 
fecunda quantitas , tertia autem quantitas fit an°ulus 
OAD. quarta KAD. quinta LOA. id ell AFO. & fexta LA' a. 

feu aek. ac ex prima quantitate, nempe ex duobus redlisj 

auferantur anguli OAD. KAD. ex fecunda autem , nimi- 
rum ex duobus redtis, demantur anguli AFO. AFO. cum 
angulus OAD. fit maior angulis KAD. AFO'. 8 c AFO. ma- 
jor c l u:lm AEK. & differentia angulorum OAD. KAD. ma- 
ior differentia angulorum AFO. AFO. eritex didla piopo- 14 - 1,,ll “ us 
fitionc 14. 1. huius ratio anguli K AL. ( qui complementum' 
eft quarta; quantitatis AV«>. ad duos redtos) ad angulum* 

L 2 OAL. 
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OAL. ( qui eft complementum tertia quantitatis OAD . ) 
maior quam anguli AEL. ( complementi fextae quantitatis 
AEK. ) adaugulum AFL . qui efi complementum quinta 
quantitatis AFO. Quod primo probandum erat. 

Sinf fecundo anguli LAF. LAE. aequalibus lateribus co- 
pr«henfi , ille maior , hic minor , & fit LEA. angulus con- 
tentus minori bafi LE. & minori latere EA. Item angulus 
* 3 ‘ LFA. contentus maiori bafc LF. & latere minori FA . erunt 
iy?def.& an g u ^ AEK. AFO.( aequales ipfis AKE.AOF. ) complemen- 
y. i. ta angulorum AEL . AFL. ad duosre&os. Dico anguli 
FAL. ad angulum EAL. maiorem clle rationem,quam an- 
9:1. huius. g U j* jQL.dA angulum AKL Nam cum probata fit 9. hu- 
ius, minor ratio anguli ALF. ad FAL. quam ELA. ad ; [EAL . 
erit componendo minor ratio vtriufque AhY. FAL . id eft 
J». x. 80 AFO: feu AOL. ad FAL. quam vtriufque ELA.EAL.idcd 
5 - 2# AEK. id eft. AKe. ad EAL. Quare conuertendo & permu- 
tando , maior eft ratio FAL. ad EAL.t\\izxn AOL. ad AKL . 
Poterat haec fecunda pars ex principijs prima? partis huius 
deduci,fedvtbrcuitati confideremus, eam abunde dedu- 
ximus • 

Sint tertio anguli FAL.KAL. aequalibus lateribus com- 
praehenfi ille minor, hic maior j cadantque pun&a F. K. fi* 
iud fub pun&um contactus , hoc fupra , & fit LFA. angulus 
contentus fub bafi minori LF. & minori latere FA. item an- 
gulus LKA. contentus fub bafi maiori L k. & latere minori 
kA. Erit angulus FAD. complementum anguli FAL. ad 
duos re<fios,& angulus kad. complementu anguli AKL. ad 
duos re&os minus complemento ipfo FAD. vt pote pars 
toto, quorum differentia ctt angulus KAF . qua? maior eft 
differentia angulorum LFA. & LKA. Nam ex prima parte 
huius propofitionis confiat , differentiam angulorum- 
MOF.NkE. nimirum meefietates arcuum MN. EF.effe mi- 
norem angulo kao. Rurfus angulus LFA. «qualis eft 
*©. 3 . duobusinternisi?O^./^0.ideft arcui OF.& dimidio ar- 
cui. FM. & angulus N&E. dimidio arccui NE. Quare diffe- 
rentia 
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rentia angulorum LFA & LKA. id eft EkN. erit totus arcus 
OF. vna cum medietate arcuum MN.EF. Sed medietas ar- 
cuum MN. EF. minor eft angulo KAO. rd eft arcu K O . Igi- 
tur fi communis addatur arcus OF. erit arcus *F. maior ar- 
cu OF. vna cum medietate arcuum MN. EF. at vero arcus 
kf eft differentia angulorum FAD. K ad. & arcus OF. vna 
cum medietate arcuum MN. EF. eft differentia angulorum 
LFA. L K A. Igitur maior eft differentia angulorum FAD. 

& xAD.quam angulorum LFA. L* A. Quare rurfus fi per 
14. primi huius ftatuantur duo redi prima quantitas*6^ 
duo itidem redi fecunda quantitas > tertia autem quantitas 
lit angulus FAD. quarta kAD. quinta LFA. fexta LKA. 
ac ex prima quantitate 5 nempe ex duobus redis auferantur 
tertia FAD. & quarta KAD. ex fecunda autem,vidclicet ex 
duobus redis demantur quinta LFA.& fexta LKA. fitquo l6 z 
FAD.maior quam LFA.& quam KAD.& LFA. maior qua pronunc. 
LKA. (Nam LFA. maior eft quam LO A. &LOA. maior 
quam LKA. vt fupra oftenfum eft) & differentia angulo- 
rum F AD.KAD. maior differentia angulorum LFA. LKA. 
eritexdida propofitione 14. primi huius maior ratio angu- M ,I,hUF ' 
Ii K AL. ad angulum FAL. videlicet complementi quartae 
KAD. ad complementum tertiae FAD. quam complementi 
anguli lYLa.<\vl\ fexta quantitas eft* ad complementum an- 
guli LFA. qui quinta quantitas * pofitus eft . Atque itain^ 

2 uolibet alio fitu oftendemus, quod propofitum eft . Quare 
duo triangula &c. Quod fuit demonftrandum &c. 

Hanc propofitionem,etiam in fcquenti,quam multo am- 
pliorem reddidimus* facilius, ac breuius demonftrabimus , 
vt inde variae probandi rationes,in vna^ic eadem materia.., 
elucefcant , quod a veteribus Geometris , ac Pappo prsefer- 
fertim 3 in colledionibus mathematicis * faditatum le- 
gimus» 

- • • . - ' '\ c 

1*— ' > . ' y' , , \ .* * •! *'*• «- i •’ 

„ ^ ' • - . • 1 * « •. ^ • 
v ** yv t :r ,- ; ‘V’ ' y i' >' 
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THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. * 

S I duo triangula duo latera aequalia habuerint* 
vtrumq; vtriq;, in oodem vero triangulo inae- 
qualia, & angulum ijs compr$henfum angu- 
lo inaequalem : anguli aequalibus lateribus com- 
prsehenfi , maior ad minorem, maiorem habent ra- 
tionem, quam complementa angulorum reliquo- 
rum ad duos re&os fi bafibus , ac maiori laterum > 
item bafibus ac minori laterum contenti , maiorefc 
que cum minoribus conferantur . 

IN figura nona? huius , habeant duo triangula LA^. 
LAO.duo latera LA.A/r.duobus LA. AO.aequalia vtrumq; 
vtrique , & angulus compraehen- 
fus LAlC. maior fit compraehenfo 
LAO. Dico maiorem elfe ratio- 
nem anguli LAjRT. ad angulum 
LAO. quam complementi angu- 
li AKL. ad duos re&os, ad com- 
plementum anguli AOL. Item 
quam complementi anguli AL K. 
ad complementum anguli ALO. 
producantur AL. in T. AO. in V. 

Ak. in X. erunt anguli TL K. 

TLO. complementa angulorum 

ALfiT. ALO. adduos rc&o$,& * 

anguli XkL. ,VOL.. complementa angulorum AtfLl 
AOL. Quoniam maior eft ratio anguli LAJT. ad angu* 
Ium AKL. quam anguli LAO. ad angulum AOL. erit 
componendo,& permutando maior ratio angulorum LAK. 
AKL. fimul ad angulos LAO. AOL. fimul,quam anguli 

AKZ. 
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AKL. ad angulum AOL. Quare cum maior fit ratio totius 
LAK.AKL.fimal,ad totum LAO. AOL. fimul,quam partis 
AKL. ad partem AOL. etiam reliqui LAK. ad reliquum * s ' r 
LAO.maior erit ratio,quam totius LAK. AKL.fimul,ad to- 
tum LAO. A OL.fimuI.-ipfis autem LAK. AKL. fimul «equa- 
lis eft externus TLK. & ipfisLAO. AOL. fimul arqualis eft 
externus TLO. Igiturmaior eft ratio anguli LAK.ad an- 
gulum LAO.quam anguli TLA^.ad angulum TLO. Rurfus 
quoniam maior eft ratio anguli LAK. ad angulum ALK. 
quam anguli LAO.ad angulum ALO.vt confiat ex nona fe- 9. i.huius. 
eundi huius,erit componendo, & permutando, maior ratio 
LA K. ALk. fimul ad LAO. ALO. fimul qua AL/c.ad ALO. 
ideoque cum maior fit ratio totius LAk. AL K. ad totum s 
LAO.ALO.fimul,quam partis ALK. ad partem ALO. etia 
reliqui LAK.ad reliquum LAO. maior erit ratio quam to- 
tius Lk A. AKL. ad totum LAO. ALO. fed toti LAK. ALK* 
eft a?qualis angulus XxL.& toti L^O.^LO.a?qualis eft ari- IX# ,r 
gulus V OL. Igitur anguli LAK . ad angulum LAO; maior 
eft ratio quam anguli XKL. ad angulum V OL. 

Idem , eodem prorfus modo,demonftrabitur in duobus 
triangulis quocumque fitu collocatis; vt in triangulis LAE. 

LAF.item in triangulis LAO.LAE. Eadem enim vbiquo 
demonftrandi forma, propofitum efficiemus,vt inducenti 
manifeftiflime patet. Quare fi duo triangula duo latera^ 

«qualia habuerint &c. Quod fuit demonftrandum . 


S C H O L I V M. 


Vod fi anguli comprahenfi fint fuis complementis ad 
idem punttum maiores > minor erit ratio angulorurru* 
comprahenforum , quam fuorttm complementorum, fi 
minores , maior , ex 2 2 . primi huius : Vt minor eft ratio LAK • 
ad LAO.quam DAO.ad DAK. maior vert ratio* LAF.ad LAE* 
in triangulis LAF. LAE. quam LAD. ad L AD. 


THEO- 
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THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

S I duo triangula duo latera aequalia habue- 
rint, vtrumque vtrique, in eodem vero trian- 
gulo inaequalia, & angulum ijs compr«hen- 
fum angulo inaequalem $ ex angulis autem aequali- 
libus lateribus copraehenfis in oppofitas bafes per- 
pendiculares demittantur:anguli,quos perpendi- 
cularium maiorcum lateribus facit,in maiori fune 
ratione , quam quos minor , (i maiores ad minores 
referantur , 

I N figura fuperiorum propofitionum, fin t rurfus trian- 
gula, quorum toties fa&a mentio, LAK. L A O. & ducantur 
ex punfto^.ad bafes ZX.LO.perpendiculares/f^^x.hsec 
maior, illa minor. Dico maiorem efferationem anguli LAR* 
ad angulum RAO* quam 
anguli LAgjxd angulum 
Angulus enim LOA . 
maior eft angulo LKA, Eo 
quod arcui MF, infiftat , 
qui maior eft quam arcus 
NE, Idem angulus LOA . 
maior eft quam ola . ob M 
latu sALf iubtendensma- 
ius quam latus Ao. & an- 
gulus OLA , totum maius 

S uam pars KLA> Rurfus 
ifferentiam angulorum 
• LOA* LkA, metitur medie- 
tas arcus MN. ideft ko. & 
medietas arcus FE. ob ar- 
cus MF. NE. quibus di&i 

angu- 
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anguli infiftunt.Differentia autem angulorum OLA.KLA. 
eft angulus OLK.minor medietate arcus KO.(na fi ducere- 
tur reda KF.angulus KFO.extemus , aqualis medietati ar- 
cus KO.eft maior interno OLK.) Igitur differentia angulo- lo . 3. 
rum ad O.& K.maior eft differetia angulorum OLA.KLA. lC . 
Quare fi angulus redus ftatuatur tam prima quam fecunda 
quantitasi LOA tertia;LKA. quarta; OLA. quinta; KLA. 
fexta.-erit per 14. iihuius^maior ratio coplementi KAQjid 
complementum OAR. quam complementi LAQjid com- 
plementum LAR.Quare & maior erit ratio LAR. ad LAQ^ coro1 ’ 
quam OAR. ad KAQ^& permutando maior LAR. ad 
OAR. quam LAQjad KAQ^Quod erat &c. 

Eodem modo fiftatuantur triangula FAL. EAL. in-, 
quorum bafesprodudas cadant perpendiculares eaedem-., 

AR. AQ^roaior erit ratio LAR. ad FAR. id eft^adRAO. 

( a?qualcs enim funt anguli FAR. RAO. ) quam LAQ^ad Sch * x6 ' 1 ‘ 
EAQ^quiipfi QAK. eftsequalis. 

Denique in triangulis LAF. LAK. in quorum bafes 
LF. produdam 3 & LK. intra triangulum 3 cadant ea?dem- 
perpendiculares AR. AQ^eodemmodo oftendemus 3 ma- 
iorem effe rationem LAR. ad FAR. quam LAQ^ ad 
QAK. Quod erat vltimo probandum • 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. - 

I lfdem pofitis : Dico maio- +* 
remene rationem LAF. ad 
LAE* quam OAD. ad KAD. 

Nam probatum eft maiorem- 
efle rationem LAF. ad LAE. 
quam AOL. ad AKL.& AOL. 
ad AKL. maiorem 3 quamu 
OAD. ad KAD. Igitur LAF. 
ad LA E. maior eft ratio 3 quam 
OAD. ad KAD. Quod fuic &c. 



i>. huius . 


Oigitized by Google 


9 o Curui ac redi proportio promota . 


I 


r 


THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

N circulo ABC. cuius centrum. F. diameter AE. fu- 
matur extra circulum in diametro produda pundum T>: 
a quo ducantur in conucxam peripheriam dua? reda? DS. 
DK 3 qua?produd#fecent cauam in B. C. fintq;punda_* 
K. S. fub pundo contadus . 

G. quem efficit tangens cir- 
culum duda reda DG. ex 
pundo D. & connedantur 
FK. FS. Dico maiorem effe 

%• 

rationem anguli FSD. ad an- 
“ gulum FKD. quam anguli 
> B E D. ad angulum C E D. 

Ducantur CFL. BFM. fc- 
cantes circulum in L. M. erit 
rMTmV differentia angulorum LCK. 

' Vr, MBS. ideft FKC. FSB. il- 
lis aequalium medietas arcus 
ML. & medietas arcus K S. Differentia vero angulorum 
FEC. FEB. ideft FCE. FBE. illis aequalium eft medie- 
tas fola arcus CB. id eft medietas arcus ML. maior igitur 
eft differentia angulorum FKC. FSB. quam differentia- 
angulorum FEC. FEB. maior etiam eft angulus KCF. 
ideft CKF. angulo ECF. ideft FEC. idcmq$ angulus 
CKF. eft maior angulo BSF. vt patet ex fuperioribus 3 & 
angulus FEC. maior angulo FEB. Quare fi ex duobus 
redis auferantur FKC. & FSB. item etiam ex duobus 
1 4’ feuius. redis demantur FEC. FEB. maior erit proportio comple, 
menti ipfius FSB. ad duos redos, nimirum anguli FSD* 
ad complementum ipfius FKC. nimftumad FKD. quam 
complementi ipfius FEB. videlicet ipfius BED. adeom. 
plemcntum ipfius FEC. nempe ad CED. Quod fuit pro* 
bandum. 

v JTHEO. 

* A - 
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THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

S I ab extremitate diametri duo arcus inaequales, 
accipiantur adqiros ex duobus pun&isdiame 
tri fingulis duxfe&x ducantur, fintq; dux ex 
pun&o propiore extremitari du<3x,aut aequales in- 
ter fe,aut propinquior minor remotiore, & angulo- 
rum ad pun&um remotius conftitutorum maxi- 
mus, maior fit angulo quem ex datis pun&isdu&ar 
ad remotiorem arcum efficiunt: anguli quos illx 
cum diametro efficiunt conftituti ad punitum re- 
motius ab extremitate diametri, maiorem inter fe 
proportionem habent , quam conftituti ad propin- 
quius,fi maiores cum minoribus conferantur . 

In circulo BCD. cuius diameter AH. fumantur ab 
cxtremopun&o. B. duo arcus inaequales BD. maior BC. 
minor ;& in diametro duo[pun&a, A. G. quorum illud 
cxtremicati B. vicinius fit, hoc remotius ex quibus du&a? 
fintad arcus reda? AC. AD. GC. GD. ef- 
ficientes cum diametro angulos illx quidem 
CAB. minorem, DAB. maiorem jiftae CGB. 
minorem DGB. maiorem jfintq i redae AD. 

AC. aut aequales inter fe, aut AC. minor; 

& angulus AGD. maior angulo GDA. Di- 
co maiorem effe rationem anguli DGB. ad 
angulum CGB. quam anguli DAB. ad an- 
gulum CAB. Sint primum linea? AC. AD. 
inter fe aequales. Quoniam duo triangula». 

CAG. DAG. habeat duo latera . CA. AG. duobus la- 
teribus DA. AG. aequalia, & angulus DAG. compre- 
henfus minor eft angulo compraehenfo CAG. maiorq;eft 
« ^ i.' M 2 ratio 



> 
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huius angulus AGD. angulo ADG. cxfuppofitione*roaior erit - 
ratio anguli DGA. ad angulum ADG. quam CGA. ad 
ACG. & componendo maior ratio DGA. ADG. fimul 
ad ADG. quam CGA. ACG. fimul ad ACG. & per- 
N mutando maior ratio DGA. ADG. fimul ad CGA. ACO. ^ 
fimul quam ADG. ad ACG. Cuin ergo totius AGI>/ 
ADG. fimul,ad totum CGA. ACG. fimul,maiorfitra- 
3S- tio quam partis ADG. ad partem ACG. dereliqui DGA. 
ad reliquum CGA. maior erit ratio quam totius DGA. 
ADG. id eft anguli DAB. ad totum CGA. ACG. fimul, 
id cft angulum CAB. : 

Sit rurfus linea AC. minor linea A D.producatur AC.in 
E.& fumatur AE.xqualis ipfi AD.& iungatur GE.Cum ae- 
quales fmt AE. AD. eodem prorfus modo quo priore par- 
te huiusjoftendemus maiore effe rationem DGA.ad EGA. 
quam DAB. ad E AB. fed adhuc maior eft ratio DGA. ad 
* CGA.quam ad EGA.( cu minor fit CGA. ipfo EGA.) Igi. 

tur anguli DGA. ad angulum CGA. maior eft ratio quam 
anguli DAB. ad angulum CAB. Quodfiiit&c. 

THEOREMA XVIII. PROPOS. XVIII. 

i 

S I duo triangula habuerineduo latera circa an- 
gulos inaequales proportionalia; anguli maio- 
' ris compraehenii ad reliquos maior erit ratio , 

quam anguli minoris compraehenfi ad reliquos, fi 
prout proportionalibus lateribux opponuntur , in- 
ter ie conferantur . £t trianguli , in quo cft minor 
angulus compraehenlus , reliquorum angulorum 
maior ad minorem maiorem habet ratione, quam 
in alio triangulo reliquorum maior ad minorem . 

$inr duo triangula AEC. DEF. quae habeant duo la- 
tera AB. DE. Idem BC. DE. circa angulos inxqualcs ' 

ABC. 
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ABC. maius DEF. minus, proportionalia; fitq*vt AB. 
ad BC. ita DE. ad EF. Dico maiorem dferationenu 
anguli ABC. ad angu- 
lum BAC. quam anguli 
DEF. ad angulum EDF. 

Item maiorem ABC. ad 
BCA. quam DEG. ad 
EGD. Deniqjfi EFD. 
maior fit qua EDF. maio 
rem effe rationem EFD. 
ad EDF. quam BCA. ad 
BAC. Fiat ad re&aau* 

DE. angulus DEG. aequalis angulo ABC. &fumaturEG. 
aequalis ipfi EF. Quoniam eft vt AB. ad BC. ita DE. ad 
EF. ex hypothefi , & vt DE. ad EF. ita DE. ad EG. ipfi 
EF. fumptam «qualem erit vt AB. adBC. ita DE. ad EG. 
funt atitcm,ex hypothefi., anguli ABC. DEG. aequales, 
erunt eVgo triangula ABC. AEG. fimilia . Quoniam er- 
go in triangulis DEF. DEG, angulus DEG. maior eft 
angulo DEF. & latera DE. EG. lateribus DE. EF. ae- 
qualia funt,conftat primo ex 9. propofit.fecundi huius raa- 9 • i.huius. 
iorem effe rationem anguli DEG. ad angulum EGD. id eft 
ABC. ad BCA. quam anguli DEF. ad angulum EFD. 

Item maiorem eiufdem anguli DEG. ad angulum EDG. 
id eft ABC. ad BAC. quam DEF. ad EDF. Conftat fe- 
cundo ex 1 o.propofitione fecundi huins maiorem effe ratio- 10.1 Jiuius. 
nem EFD. ad EDF. quam EGD. ad EDG. id eft quam 
BCA. ad BAC. QDod erat &c. 

S C H O L I V M. 

* * * • ‘ '« * * 

A Tq\it a triangulis habentibus duo later* >circa angulum V 

tntqualeW) proportionalia , aptauimus propojitiones no - 
tMntjdr decimam huius . Eadem vero ratione illis accommoda- ' • 

npofunt qaacumqi propefitionibus ll.ia.13.14. 15. demon - 

Jlrata 
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ftrata funt^Nam quacumq^ de inaqtiali angulorum ratione > in 
triangulis duo latera aqualia circa inaqu alem angulum haben- 
tibus oftenfa fiunt, eadem etiam triangulis duo latera proportio- 
nalia circa angulum tnaqualem obtinentibus conueniunt i modo 
latera vnius,aut maiora,aut minora , eo pallo, quo in hac propo - 
Jitione facium cH, ad later a alterius reducantur . Quodquia-j 
mantfeftififimum eft probatione jutpote fiuperuacanea, ab Hi nebo . 

Habent autem fuperiores propofttiones,ac prafertim pofterio - 
res , a nonaj mirum in G e orne tricis vfumjvt ex fequentibns pafi 
Jim conflabit: ac quemadmodum in fuperiori libro, ex a qualitate 
unius anguli jn duobus triangulis, magno vfiu inquifluimus ina- 
qu alem laterum rationem, propo fit. 2 3 . 24. 2 5 .ita hic ex duobus 
lateribus aut aqualibus , aut proportionalibus , in duobus trian- 
gulis anguloruminaqualem proportionem non minori compendio 
perueftigamus . 

Vt vero memoria con filamus , eorum qua hac de re h alienus 
probauimus , hic epilogi fimus efto . 

In figura 1$. huius inficiantur duo triangula LAK. LAO. 
qua habeant LA. AK . lateribus LA. AO . aut aqualia aut pro- 
portionalia,circa angulos LAK. LAO. maiorem illum hunc mi- 
nor em, fintq i reliqua fuperioribuspropofltionibus de line at a . 

p. huius. /. LAK. ad A&L. maiorem habet rationem quam LAO. 

ad AOL . 

9 - huius. //. LAK. ad ALK. maiorem habet rationem quam LAO • 

ad ALO. 

10. huius. HI. Maior esi ratio LOA . ad OLA . quam L&A. ad KLA. 
iz.& ij.hui. IV. Ratio KAL. ad OAL. eft maior, quam XKL. ad VOL. . 

jj.hiuV. V. Ratio KAL. ad OAL . eft maior, quam T LK . ad T LO . 

' 11. huius. VI. Maior ratio LOA. ad L&A. quam OAD . ad KAD. 

i 1. huius. VII . Minor efl ratio OLA. ad KLA. quam OAD. ad KAD. 

14. huius. VIII. LAR. ad RA 0 . maiorem rationem habet , quams 

£LA. ad fHAK. 

15. huius. IX. Proportio LAF.adLAE. maior efl,quamOAD.adKAD. 

1 6. huius . x ' R* uo &CL. adOCL . minor eft>quam ABL. ad AFL. 

THEO- 
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THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. 

S I fint duo circuli eccentrici , quorum maior 
minorem continear* fintq; vtriu/q, centra in- 
tra circulum minorem , ex quorum vtrouis 
duarre&ae ducantur, circulos fecantes arcus di&is 
lineis contenti, ad arcus vtrauis harum linearum, & 
femidiametro maioris circuli, in quaeftcentrunu 
minoris compKehenfbs,maiorem nabent rationem . 
in exteriori circulo quam in interiori, ad eorum ve- 
ro complementa ad duos re£tos, maiorem . 


Sint duo circuli GEF. HCD. cccentrici,ille maior, qui 
hunc minorem contincar,illius centrum B. huius A. vtrum- 
que intra circulum minorem HCD. ac reda pervtriufque 
centrum duda LG. fecans circulorum peripherias maioris 
quidem in L.G. pundis,minoris 
in I. H. & fit centrum circuli mi- 
noris A. in femidiametro circuli 
maioris BG. Ducantur primum 
( vt videre eft in finiftro fcmicir- 
culo huius figura) dua? reda; ex 
centro circuli minoris AE. AF. 
fecantes exteriorem circulum m 
E. F. interiorem in C. D. & con- 
nedantur BE. BF. Dico maio- 
rem effe rationem FE. ad EG. 
quam DC. ad CH. aut FE. ad FG. quam DC. ad DH. 
minorem vero effe proportionem EF. ad FL. quam CD. 
ad DI. aut EF. ad EL. quam CD. ad CI. Cum enim-, 
duo triangula FBA. EBA.habeant duo latera FB. BA. duo- 
bus EB. BA. 2equalia,vtrumq;vtriq; in eodem vero trian- 
gulo inaequalia, maior enim FB. id eft GB. quam BA. & 

angulus 





/ 


. > 


Jf.ctcf. 
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13. 1. huius* angulus FBA. maior angulo EBA. erit maior ratio angtu 
n- 6 ‘ li FBA. hoc cft arcus FG.ad angulum EBA. id eft arcum 
13 ' *' EG. quam complementi anguli FAB. id elFangulus FAG; 
hoc eft arcus DH. ad complementum anguli E AB. id eft 
angulum CAG. hoc eft arcum CH. hoc enim 15. huius 
demonftratum eft , & diuidendo maior ratio FE. ad EG. 
quam DC. ad CH. &c. 

Rurfus in ijfdcm triangulis, angulus E AB- continetur 
fub minori bafi EA. & minori latere AB. & angulus FAB. 

7- i • fub maiori bafi FA. & minori latere AB. funtque anguli 
EBL. FBL. complementa angulorum aequalibus lateribus 
11.». huius, compraehcnforum . Igitur maior eft ratio anguli EAB. ad 
angulum FAB. id eft arcus CI. ad arcum DI. quam an- 
guli EBL. ad arcum FBL. id eft quam arcus EL. ad arcum 
FL. vtvndecima fecundi huius probatum eft&diuidendo 
maior ratio CD. ad DI. quam EF. ad FL. & componen- 
do, conucrtendo, ac per conuerfionem rationis,maior ratio 
CD. ad CI. quam EF. ad EL. Quod fuit primo demon- 
ftrandum • 

? 4 - Sed ducantur fecundo ( in dextra parte figura?) ex cen- 

tro B. maioris circuli dua? BE. BF. fecantes externum cir- 
v culum in pundis F. E. internum in pun&is D. C. &con- 
nebantur AC. AD. Dico maiorem efferationem arcus FE. 
v ad arcum EG. quam DC. ad CH. maiorem vero CD. ad 
DI. quam EF. ad FL. 

Rurfus cum duo triangula CAB. DAB. habeant dua 
latera CA. AB. duobus lateribus DA. AB. arqualia vtrum- 
j y. defimt. q Ue v tricj; in eodem vero triangulo inf qualia nam maior eft 
CA. id eft AI. parte AB. & angulus CAB. maior angu- 
1 5. defimt. ] 0 X)AB. erit ex 1 3 . fecudi huius,maior ratio anguli CAB. 
13 . 1 . ums. a( j an g U | um F)AB. id eft arcus CI. ad arcum DI. qua com- 
plementi anguli CBA.id eft anguli EBL. id eft arcus EL.ad 
. complementu anguli DBA. id eft angulum FBL. id eft arcu 
FL. & diuidendo maior ratio CD. ad Dl.quam EF. ad FL* 
Denique in ijfdem triangulis anguli DBA. CBA. con- 
tinentur* 

H - 
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tincntur/ille fub minori bafi,& minori latere 3 hic fub maio- 
ri bafi,& minori latere funtque DAH.C AH. complementa 
angulorum aequalibus lateribus comprahen forum . 

Igitur, ex 1 1. fecundi huius, maior eft ratio anguli DBA. ii.t. huius, 
ad angulum CBA. ideft arcus FG. ad arcum EG. quam an- • , 

guli DAH. ad an gulum CA H. ideft arcus DH. ad arcum 
CH. &diuidendo . Igitur fi fint duo circuli eccentrici &c. 

Quod cratdemonftrandum . 

THEOREMAXX. PROPOS. XX. ‘ > : 


S I fint duo circuli eccentrici, quorum maior 
minorem contineat , fitque maiojis centrurru 
in peripheria minoris : Dua: re&as exminoris 
centro du<ftx,ex vtroque circulo arcus abfeindunt, 
quorum exterior ad arcum fui circuli inter vtram- 
uis linearum , & lemidiametrum maioris circuli,in 
qua eft centrum circuli minoris , comprrehenfum , 
maiorem rationem habet, quam interior ad fuum* 
ad complementum vero minorem . Dux vero re- 
(Xxcx centro maioris circuli duttas auferunt arcus 
proportionales arcubus ductis a lineis verfusfemi- 
diametrum maioris circuli in qua eft centrum mi- 
noris y ex alia vero parte maiori proportione inte- 
riores quam exteriores . 

Sint ijdcm circuli, qui in fuperiorJ propofitione, fed cen- 
trum maioris B. cadat in peripheriam minoris , & cx centro 
minoris A. du<5h? refta? AE. AF. in finiftra parte fchematis 
abfeindunt cx maiori circulo arcum EF.ex minori arcum 
CD. Dico rurfus maiorem effe rationem FE.ad EG. quam 
DC.ad CH.& maiorem CD.ad DB.quam EF.ad FL.Cum 
enim fit eadem difpofitio, ac ratio triangulorum FBA.EBA 

N qua: 
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quae in prima parte praecedentis 
propofitionis, eadem etiam om- 
nino demonftratione,cx 13. hu- 
ius, probabimus quod propofi— 
tum eft, vt ideo neccffe non fit fu- 
perflua repetitione leporem deti- 
nere . 

Sed ducantur in dextra parto 
fchcmatis ex centro maioris cir- 
culi B.duaerc&a? BE. BF. fecantes 
exteriorem circulum in punttis 
E. F. interiorem in pun&is CD. 

Dico eandem effe rationem arcus DC. ad arcum CH. quar 
arcus FE.ad arcum EG. & maiorem CD. ad DI. quara EF* 
ad FL. Nam anguli HAD. HAC. dupli funt angulorum > 
GBF.GBE. igitur vt G AD.ad G AC.ita GBF. ad GBE. id 
eft,vt arcus DH.ad arcum DC. ita arcus FG. ad arcum EG. 
&diuidendo. 

Denique quia ratione maior eft arcus CD.quam EF.5^ 
minor DB. quam FL. angulus enim FBL. ideft arcus FL. 
maior elt angulo BAD. hoc eft arcu D$. maior erit ratio 
CD. ad DB. quam EF.ad DB. fcd EF. ad DB. habet maio- 
rem rationem quam EF. ad FL. Igitur maior eft ratio 
CD. ad DB. quam EF. ad FL. Quod vltirao proban- 
dum erat. 


V 


THEOREMA XXL PROPOS. XXL 

S I fint duo circuli eccentrici , quorum maior 
minorem contineat* fitq; maiori centru extra 
peripheriam minoris : Duae redbe ex minoris 
centro dudta? ex vtroque circulo arcus ablcindunt * 
quorum exterior ad arcum fui circuli inter veram- 
uis linearum, & femidiametrum maioris circuli,ia 

:<l u a 
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qua cfl: centrum circuji minoris , compraehenfum > 
maiorem rationem habet quam interior ad fuum > 
ad complementum vero , minorem . At vero dua: 
redtas ex maioris centro dudfoe vtrumque circulum 
fecantes , arcus ablcindunr , quorum interior ad 
vtrumuis arcuum inter dudtas,& diametrum com- 
prarhenlum in fuo circulo, maiorem habet ratio- 
nem, quam exterior ad arcus flmiliter politos , 
in fuo. 

Ponantur ijdem circuli , qui duabus fuperioribuspropo- 
fitionibus,fed centrum maioris B.cadat extra ambitum mi- 
noris,& ex centro minoris A. ducantur, vt prius in fini- 
ftra' parte figura? re&a? AE. AF. abfeindentes ex minori 
circulo arcum DC.ex maiori 
arcum FE. Dico iterum ma- 
iorem effe rationem FE. ad 
EG. quam DC. ad CH. 
minorem EF. ad FL. quam-. 

CD. ad DI. Hoc vero ex 
duobus triangulisFBA.EBA. 
eadem omnino ratione pro- 
batur qua in i .parte 1 9. huius. 

At vero due re&a? BE. BF. 
ex centro maioris circuli 
prodeuntes, ( vt cernere eft 

in dextro fcmicirculo ) au- 

* * 

ferant ex circulo minori arcum CD. ex maiori arcum EF. 
Dico maiorem effe rationem DC.ad CH.quam FE. ad EG. 
& maiorem CD. ad DI. quam EF. ad FL. Cum enim dua 
triangula CAB.DAB. duo latera CA. AB. duobus lateri- 
bus DA AB. a?qualia habeant , vtrumque vtrique & angu- 
lus CAB. maior angulo comprsehcnfo DAB. complementa 
angulorum comprarhen forum nimirum anguli DAG.CAG 

Na ad 



if. defin. 




i 


Digitlzed by Google 


V 


# 


i oo Curui ac re&i proportio promota. 

jj. 6 : ad duos re&os id eft arcus DH.CH. ma iorcm habent ratio- 

1 i*, huius. ' ncm qua angulus fub minori ba fi DB.& maiori latere BA. 
'ad angulum CBA. fub maiori bof! BC.& maiori latere BA. 
contentum . hoc eft quam arcus FG. ad arcum EG. & diuK- 
dendo maior ratio DC. ad CH. quam FE. ad EG. 

Denique in ijfdem triangulis > maior eft ratio anguli co- 
pr t ThenfiCAB.adcompra?henfum DAB. id eft arcus CI. 
ad arcum DI. quam complementi anguli CBA. ad comple- 
mentum anguli DBA. ad duos re&os y id eft quam angulus 
EBL.ad angulum FBL.id eft quam arcus EL.ad arcum FL- 
vt 13. huius demon ftratum eft diuidcndo 3 maior ratio 

CD. ad DI . quam EF. ad FL. Quod fuit vltimo loco pro- 
bandum» 


a. 3 . 

1. pron. 


JJ.i. hum*. 
33 - 6 . 


13 

33 - 


1. 

6 . 


S C H O L I V M, 


E X ys qua tribus hifce propofitionibus dcmcnftrata fiunt* 
manifiefium eft . 

1 Si fint duo circuli eceentrici quorum maior minor cms 
contineat , fiemper contingere 3 vt dua refla ex minoris cen~ 
tro dufta > ex vtroque circulo arcus abfc indant , quorum ex~ 
terior inter vtramuis re florum > & femidtametrum maioris 
circuli , in qua eft centrum circuli minoris > comprahenfus, 
maiorem rationem habeat , quam interior ad fuum > ad com~ 
flementum vero minorem. Nam in primis figuris 19. 20.21. 
r huius demonstratum eft perpetuo , maiorem effe rationem? E* 
ad EG. quam DC. ad CG . minorem vero EF. ad FL. quam 
CD. ad DI. 

a 1 i fidem pofitis ,fi dua refla ex maioris circuli centro du- 
fta, arcus ex vtroque circulo abfeindant > fiemper exterior ,ad 
arcum fui circuli vtrauis duflarum reflarurn , & fiemidiame - 
tro maioris circuli, in qua non e fi centrum minoris , compra- 
henfium , minorem habet rationem , quam interior ad arcums 
t eodem modo comprahenfium . Nam in fecundis figuris 19. 20. 

2 1 . huius probatum e fi fiemper minorem efie rationem EF. aet 
FL. quam CD. ad DI. 3 Adhuc 

+r* 
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3 Adhuc ijfdcm pofitis > fi dux reBa ex maioris centro du- 
&x arcus ex vtrocjue ctrculo abfc indant , qui comparentur cum 
arcubus inter vtramuis reciarum > & fimi diametrum maioris 
circuli in qua eB centrum minoris , contentis : fi quidem cen- 
trum maioris fit intra circulum minorem , maior efi ratio ar- 
cus exterioris abfiijfi ad fitunt arcum > quam interioris ad fu- 
tim', fi idem centrum fit intra peripheriam minoris ^eadems 
ejl ratio arcus exterioris abfiijjt ad fuum arcum , qua interto* 
ris ad fuum: denique fi idem centrum fuerit extra ambitum 
minoris i arcus exterior abfcijfus ad fuum arcum mthorem ha- 
bet rationem , quam interior ad fuum, Probatum enim efi in 
fecunda figura 19. maiorem ejfe rationem FE. ad EG, quam 
Z>C. ad CH . In fecunda 20. eandem ejfe rationem FE . ad 
EG, qua DC . ad CH . penique in fecunda 21. minorem ejji 
rationem FE.ad EG, quam DC, ad CH. 

L E M M A I. 

^ . * • # 

'* '/ , -v ' ■ 'rit 

S I circulus circulum contineat , parallela: re- 
fla: linea: vtrumque circulum lecantes, maio- . 
res in interiori circulo proportione arcus 
compra:hendunt quam in exteriori. 

Contineat circulus NS. circulum LM. & parallela: RT. 
QS. fecent vtrumque circulum 3 
exteriorem in T. S. interiorem itu 
LM. Dico arcum LM.interiorem 
didis parallelis compra?henfum 3 
proportionem maiorem effearcu 
TS.comprahenfo ijfdcm paralle- 
lis in circulo exteriori . Conne- 
daturQT. & OL. qux produca- 
tur dum circulum extcriorepi fe- 
cet in L. manifeftum eft pundum N. cadere fupra pundutn 
T.idcoque lineas ON.QJ.fe fe inuicem fecare inter punda 

N- O. 
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~lf J Arallclarum redtarum,quac ex duobus pun- 
diis diametri in circuli pcripheriam ducun- 
tur, quae perpendiculares funt , maximum 
arcum comprehendunt, & reliquarum, quse per- 
pendicularibus funt viciniores maiorem quaitu 
quas remotiores: Redlarum vero qux ex eodenu 
pun&o diametri vtrinque circulum fecant, per- 
pendiculares minimum arcum fubtendunt , reli- 
qua autem eo maiorem, quo magis a perpendi- 
cularibus diftant. V 

Sit circulus ADI.cuius centrum S. diameter AS. in qua», 
fumantur duo pun&a B.C.cx quibus ducantur dua? paralie- 

A ' ■ • /-o / J 


J*BD.CE.& BF.CG.& BH.CI.fintque BD.CE.ctlam per- 
s A peu- 


i o4 Curui ac redi proportio promota . 

pendiculares ad AS. & dua? BF. BG. viciniores didis per- 
i pendicularibus, quam BH. CI. Dico arcuum qui didis pa- 
rallelis comprehenduntur maximum effe DE. hinc FG. ma- 
iorem quam Hl.arcuum vero quos reda? CE. CG. CI. pro- 
deuntes ex eodem pundo C. & produda? in reliquam cir- 
cumferentiam in punda V.X.Z. fubtendunt minimum eflfe> 

1 VAE.maximum ZCI.& XCG.maiorem quam VAE. Itein 
produdis DB. FB. HB. in punda T.Y. K. minimum effe ar- 
cum TAD.maiorem YAF.maximum KAH.Ducantur CM. 

CL. perpendiculares ad BF.BH. & fecet CM.ipfam CH. in 
R. Item ex centro S. ad eafdem, perpendiculares SQJSO. 

r. fecantes etiam redas CG. Cl.in pundis N. P. erunt etianu> 
2 * ,m anguli SNC. SPC.redi : minor igitur SN. quam SP. & SP. 
quamSC. Quare cum minor fit diftantia chorda? ICZ. a 
centro S. quam chorda? GCX. & chorda GCX. minor qua 
1 s> chorda? ECV. maior erit ICZ. quam GCX. & GCX. quam 
** *' ECV. Eodem modo cum minor fit SO.quam SQ^& SQ^ 
quam SB.qua? diftantif funt chordarum HK.FY.DT.ii ccn- 
Schoi.zM. tro S. maior erit HK.quam FY.& FY.quam DT. Igitur ma- 
ior eft arcus ZAI. arcu XAG. & XAG. maior ipTo VCE. 
Item maior eft arcus KAH. ipfo YBF. & YBF. arcu TBD. 
Quod fecundo loco propofitum erat. 

19 . i. Rurlus quia in triangulo redangulo CMB.maior eft CB. 

* l9 . quam CM.&CM.totum,quam pars CR.& CR. quam CL. 
3 + *• funtque CB.& CM .id eft PQJpfi CM. a?qualis ; item CL. 
hoc eft NO.ipfi CO. a?qualisjdifttrenti^finuum verforum* 
n quarum maxime vicina centro eft NO. remotior PQj-emo- 

i^.i. huius. tilfimaCB. vt paulo ante oftenfum eft , erit , ex 29. primi 
huius, minor ratio CB. ad PQ^quam arcus DE. ad arcum 
FG. Quare erit vt CB. ad minorem quam PQ^id eft quam 

CM. ita arcus DE. ad arcum FG. maior autem eft oftcnfa», 

CB. quam CM. multo igitur maior erit CB. quam reda mi- 
nor ipfa CM. ideoque maior arcus DE. quam arcus FG.At- 
que eodem modo cum maior fit MC. quam CL. id eft PQ^ 
qaam NO.oftendemus arcum FG. effe maiorem -arcu HI. 
Quod primo loco propofitum fuerat . SCHO- 



tionem arcus VAE* ad arcum TAD. quam arcus XAG. ad 

O arcum 


. SCHOLIVM. 

I Ktelligenda e ft fecunda pars lemmatis de arcubus minori. 

bus fimi circulo jtiam fi de maioribus fermo fit m ani fie filum 
efi a maiori chorda minorem arcum auferri > quam i minor ii 
ex Scholto 28 . 3 . . v 

THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

A Rcuum , quos dux parallelae ex duobus 
pundtis diametri in circuli peripheriara. 
du&x fubtendunt, maximam habent in- 
ter (e rationem quos perpendiculares , minimam 
quos remoti/Iimae a parallelis fubtendunt, fi ma- 
iores cum minoribus comparentur, finguliquefe- 
micirculo minores exiftant. 

IN figura fu peri oris Lemmatis. Dico maiorem effera- 
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arcum Y AF. & arcus X AG. ad arcum YAF. maiorem, qua 
arcus Z AI. ad arcum K AH. Nam vt fuperiori Lemmata 
oftenfutri ell, minor eft arcus TAD. arcu YAF. maior 

TV. quam XY. ideoque eius duplum TV.DE. fimul maius 
s. 5 . quam XY.FG. fimul. Igitur maior eft rado TV. DE. fi- 
mul ad TAD. quam XY. FG. fimul ad YAF. & componen- 
do , maior ratio VAE. arcus , ad arcum TAD. quam XAG. 
ad YAF. Atque eodem prorfus modo oilendetur maiorem 
efle rationem XAG. ad YAF. quam ZAI. ad K AH. Quod 
erat demonftrandum . 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. ‘ 

* . * * 

S I duo circuli fele interius contingant, atque 
ex duobus pun&is diametri communis dux 
parallelae ducantur vtrumque circulum fe- 
cantes:duorum arcuum inter duas extremitates dia 
metri , & parallelas comprxhenlorum > maior erit 
inter fe ratio in interiori circulo , quam in exte- 
riori, fi maiores cum minoribus comparentur. 

Contingat fe due circuli ABL. ADI. ille cxtemu$,hic in- 
1 *• i- ternus , in pun&o A. cx quo ducatur communis diameter 
AL. cuius extremitas in minori circulo fit . 

I. in maiori L. pun&um , & ex duobus pun- 
gis C.F. in diametro fumptis ducantur duf 
parallelae CDB. FGE. fecantes interiorem 
circulum in pun&is D. G. exteriorem in B. 

E.& auferentes ex vtroque circulo duos ar- 
cus verfus extremitates I.& L. videlicet ar- 
cus DI. GI. in imtemo circulo , & arcus B L. 

EL. in externo. Dico maiorem efTe ratio- 
nem arcus DI. maioris ad minorem GI. quam arcus BL. 
maietis ad minorem EL. Ducantur re&ae AG.AD. & pro- 

, ducam. 
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ducantur , dum externum circulum fecent in pun&is M. N. 
manifeftum eft pun&um M. cadere fub pun&um E. ( cunu. 
pun&a G. E. fint in eadem re&a FE. & cadat pun&um M. 
fub pundtum G. ) & pun&um N. fub pun&um B. maior igi- 
tur cft arcus NA. arcu B A. & arcus M A. arcu EA. arcubus 
autem MA. NA. proportione a?qualesfunt arcus GA. DA. 
finguli lingulis, vt conftat ex Scholio 22.3. Igitur arcus Scho ** **• 
GA. proportione maior eft quam arcus EA. & DA. qur.ni^ s 
BA. Cum autem squales /int proportione femicirculi AL. lemmate 
AI. ablatis in^qualibus AE. AG. remafient inarqualcs EL. J d p ^ n 4 /, 
maior GI. minorrminor igitur eft ratio IG.ad GD.qua LE. 8. 5/ 
ad GD. fed arcus LE. ad arcu GD. etia minorem habet ra- 
tionem,quam ad arcum EB. qui fuperiori Lemmate proba- 
tus eft minor arcu GD. Igitur minor eft ratio IG. ad GD. 
quam LE. ad EB. & conuertendo , ac componendo , maior 
eft ratio arcus DI. ad arcum GI. quam arcus BL. ad arcum 
EL. Quod fuerar dcmonftrandum . . 


THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 

S I fine duo Quadrantes concentrici , ac later! 
communi du£ parallel? ducantur: arcus com- 
pradienlus aut latere, & vna parallelarum ; 
aut vtraque parallela,- ad reliquum Quadrantis ar- 
cum magis a latere diftantem, maiorem habet ra- 
tionem in circulo interiori, quam in exteriori . 

Sint duo Quadrantes ex eodem centro A. dc feripti IFB. 
extern us,LNO.internus, quorum commune larus AB. fc- 
canscxternuminB. internum in O.cu i parallela: fint DC. 
FE. fccantes reliquum latus in C.E. internu circulum in M. 
N. externum in D.F. fintque reliqui Quadrantis arcus ma- 
gis a latere AB.diftantcs, interior NL.exterior FI.Dico ma- 

- N 2 iorem 
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iorcm cfTe rationem ON. ad ~ur.w nul,\t 
NL. quam BF.ad FI .Item ma- • 
iorcm rationem MN. ad NL. i 
quam DF. ad FI. Ducatur 
AN. qua? produci a fccct ex- 
ternum circulum in G. erunt 
arcus NL. GI. proportiono 
arquales, maior autem eft FI. 
quam GI. Igitur arcus FI. 
proportione maior eft, quam-. 

NL.fcd&ON. maior cft pro- 
portione quam BF. & MN. proportione maior , quam DF. . 
Quare cum maior fit proportione ON.quam BF.& NL.mi- 
nor etiam proportione quam FL maior erit ratio ON. ad 
NL. quam BF. ad FI. Item cum maior fit proportione M N. 
quam DF. & NI~ minor proportione quam FI. eodem mo- 
do maior erit ratio MN. ad NL. quam DF. ad FI. Quod 
Fuit demonftrandum * 



. THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. r 

S I duo circuli fefe interius? contingant ; duae: 
re&a: ex pun&o vtriufuis peripherix, rnq^uo 
- non fit conradtus >circuium vtrumquefiecan- 
tes, arcus comprehendunt , quorum inrerior ad 
arcum inter ccnnpra'hcnfum>&’ extremitatem co- 
munis diametri pun&o contadius oppofitam ma- 
iorem habet rationem quam exterior. ,, 

Duo circuli ADI. AHL. contingant fefe interius in pim- 
{i o A. fitque interior AHL. cxteriGr ADI. ac primum cx 
pun&oB. in interiori circulo, ducantur dua?reda?BC. BD. 
fecantes interiorem circulum in pun<5h's G.H exteriorem irr 
pun&is C. D. fitque communis diameter ALI. fccans inte- 
. riorem 
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riorem circulum in L. exteriorem in T. >P * f ‘ ■ - * r 
erit arcus HG. compr;thenfusintcr re- 
das BD.BG. in interiori circulo,^ 

DC. inf exteriori,* & arcus GL. conten- 
tus inter arcum HG. & pundhim , feu 
extremitatem diametri L. pun&ocon- 
tadusoppofitam : arcus vero CI. con- 
tentusinter DC. & fimilem extremita- 
tem in circulo exteriori. Dico maio- 
rem dTc rationem HG.ad GL. quam 
DC. ad CI.- Ducatur per pundusn-, 

G. reda AG. qu# produda fecet exteriorem circulum in-, 
pundo F. Erunt arcus GL. FI. proportione a?quales, maior 
autem eft arcus CI. arcu FI. Igitur proportione maior eft: 
arcus CI. quam arcus GL. Sed & pioportione maior eft ar- S^ol. 
cus HG. arcu DC. Igitur cum maior fit proportione HG. pJuLcmmT 
quam DC. maior erit ratio HG. ad GL.quam DC. ad GL. ici 8. * 

& cum maior fit proportione CI. quam GL. maior erit ra- co ^ c<aiona 
tio DC.ad GL.quam DC.ad Cl.Igitur maior eft ratio HG. Cmm 1 
ad GL. quam DC. ad CI. 

Idem eodem modo demonftrabitur fi pundumB. fuma- 
tur in exteriori circulo. Quare fi duo circuli fefe interius 
contingant &c. Quod erat demonftrandum . 



huius . 
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S I fuerint quatuor anguli proportionales fin- 
guli minores redo, ac primus maior fecun- 
do, ac tertio,* maior erit ratio tangentis pri- 
mi, ad tangentem fecundi , quam tangentis rercij* 
ad tangentem quarti. 

Sint duo anguli quicumque minores redo CDA. DBA. 
item duo alij quicumque CFA. O FA. fitque HDC. maior 

tam 
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tam ipfo BDA. quam CFA. & fit vt CDA. ad BDA. itsC 
CFA. ad OFA. Dico maiorem effe rationem tangentis an- 
guli CDA, ad tangentem anguli BDA . quam fit tangentis 
anguli CFA, ad tangentem anguli OFA, Contineat angu- 
lus CDA. minorem BDA. & ex quolibet pundo Grcda? 
DC. ducatur CH. perpendicularis 
ad DA.fiatque angulus HCF.a?qua- 
lis complemento ipfis CFA. erit 
CFA. angulus tertius, qui cadet fub . 
pundum D. cum fit minor quanu, 

ADC.& contineat angulum quar- 
tum minorem AFO.& di dantia FC. 
deferibatur circulus FCA. fecans 
priores lineas in C. O. B. A. & con- 
nedatur FB. qua? fecet CH. in N. & DB. fecet eandem in 
M. Item FO. fecet eandem in P. cadet pundum O. in- 
ter B. & C.& pundum P. inter N. & C. Nam cum triangu- 
laCFD .BFD.habeat circa angulos inaequales CFD. BFD. 
duo latera CF.FD. duobus lateribus BF. FD.aequalia vtru- 
que vtrique,in eodem vero triangulo inaequalia ; maior erit 
ratio CFA. ad BFA. quam CDA. ad BDA. ideoque habe- 
bit angulus CFA. ad aliquem angulum maiorem ipfo CFB. 
eandem rationem, quam CDA. ad BDA. Igiturangulus 
AFO. ad quem eandem proportionem habet , eft maior, 
quam AFB. cadet igitur pundum O. inter, B. & C. & pun- 
dum P. inter N. & C. Iam dida perpendicularis CH. erit 
tangens tam anguli CFA. quam anguli CDA. reda NB. 
tangens anguli BFA. MH. tangens anguli BDA. PH. 

tangens anguli OFA. condat pundum N. cadere inter M; 
& C. item odenfum ed pundum P. cadere inter N. C. 

quare multo maior cdPH. quam MH. Igitur maior erit ra- 
tio CH. tangentis anguli CDA. ad MH. tangentem anguli 
BDA. pofito finu toto DH. quam CH. tangentis anguli 
CFA. ad PH. tangentem anguli OFA. pofito finu toto FH. 
Quod erat demondrandum. • • v&i / s oii 
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. THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 

S I fuerint qua tuor tangentes proportionales, 
maiorque prima quam fecunda & tertia^, 
minor erit ratio primi anguli relpondcntis 
prima: tangenti ad lecundum,quam tertij ad quar- 
tum . 

Sint quatuor tangentes E. G. I. K. fitque vt E. ad G. ita 
I. ad K. fitque E. maior quam G. maior item quam I.centro 
F. deferibatur circulus ABC. diame- 
tro FA. &fit arcus AC. feu angu- A 
lus AFC.rcfpondens tangenti I. 
arcus AB. feu angulus AFB.refpon- H 
dens tangenti K.hinc du&aCH.ad 
FA. perpendiculari; primi angtilico* l> 

4 plementum fit HCD. erit ADC. pri- 
; mus angulus, & cum angulus ADC. 
fit maior, quam HFC. ( nam maioris anguli maior tangens ) 
cadet pun&um D. inter H. & F. (fi enim caderet in F. effet 
angulo AFG.*qualis, fi infra minor) &conne&atur DB. 
quae fecet HC. in M. & ducatur DN. fecans F1C. in N. erit 
pun&um M.inter H.& N.& angulus HDN. angulus fecun- 
dus rcfpondens ipfi G. Nam cum CH. fit tangens anguli 
AFC.& NH. tangens anguli BFA.item CH.tangens angu- 
li HDC. Nam eft, vt I.ad K.ita CH.ad HN. fed vt I. ad K. 
ita E. ad G. & vt E. ad G. ita CH. tangens anguli HDC. ad 
HN. ^ vtrobique enim eft proportio aequalitatis ) tangen- 
tem anguli HDN. Dico minorem effe rationem CDH. ad 
NDH. quam CFA. ad BFA. Cu enim in fuperiori cx j 3 . & 
jj. 2 . huius oftcnfum fit, maiore effe proportionem anguli 
CFA.ad BFA. quam CDH. ad MDH. & CDH. ad MDH. 
maior fit ratio,quam CDH. ad NDH. maior erit proportio 
anguli tertij CFA. ad angulu quartu BFA.qua primi CDH. 
ad fecundum NDH. idcoq» minor ratio primi anguli CDH 

ad 
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ad fecundum NDH.quamtertij CFA. ad quartum BFA. 
Quod erat oftendendum . 

' THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

' 

S I fint quatuor anguli proportionales, fitque^ 
primus maior fecundo, ac tertio ; minor erit 
ratio finus re&hac chordas primi ad chordam, 
& finum fecundi, quam finus,& chorda tertij^ad fi- 
num, & chordam quarti. * ; . 

Sint quatuor aneuli proportionales difpofiti, vt in figura 
penultima huius ,fitque vt CDH. adMDH.ira CFA.ad 
OFA. eodem modo quo vigefima fexta huius oftendemus 
pundum P. cadere inter N.Tk C. Centro D. diftantia DB. 
defcribaturarcusRBS.fecansdiametrum FA.in R.& DC. 
in S. Cum DB.fit minor quam DC. erit DS. illi squalis mi- 
nor quam DC.cadet pundum S. inter D. &C. Ducantur 
finus BQ^OT.SX.erit CH.finus rectus anguli CFA. & BQ^ 
finus redusanguli BFA.refpedu 
finus totius FA. item SX. finus re- 
dus arcus RS. feu anguli CDA.& 

BQJinus re^us arcus BR. feu an- 
guli BDA. refpedu finus totius 
DB.feu DC. &OT. finus redus 
anguli OFA. refpedu finus totius 
FA.Ciun minor fit SX.quam CH. 
minor erit ratio SX. finus anguli 
primi CDA.ad BQJinum redum 

anguli fecundi BDA. quam CH. finus redi anguli tertij 
CFA. ad BQJinum redum anguli BDA. qui cum minor fit 
% quam OT. multo minor erit ratio SX. ad BQ^quam CH. 
ad OT. finum quartum anguli OCR. Quodcratoften- 

dendum..: ,* 4 ^ ... . a» a. . .k. ; 

Idem 
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Idem oficndetur in chordis ,/i enim propofiti fint qua tuor 
arcus proportionales, accipiantur eorum dimidij roftende- 
tur minorem efTe rationem finus primi ad fecundum, quam 
tertij ad quartum : vt vero dimidium ad dimidium , ita to- 
tum ad totu , quare minor erit ratio dupli finus , id eft chor- 
da prima! ad fecundam quam tertia! ad quartam . 

THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 


S 


I fuerint quatuor finus proportionales iru 
quadrante, maiorcj; primus quam fecundum, 
ac tertius; maior erit ratio anguli refpondentis 
primo finui ad lecundum , quam tertij ad quar- 
tutru . 


• C li.'. 
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t in quadran- 

iij.cn . 
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te cuius centrum-, l 
A. quatuor finus 
FN. EO. DP. CB. 
proportionales, ac 
quidem FN. maior 
quam EO.autDP. 
quibus refpondeat 
arcus FQJEQJOQ^ 

CQJeu anguli FAN.EAO.DAP.CAB. Dico maiorem e£ 
ferationcmFAN.ad EAO.quam DAP.Ad CAB. Ad linea 
GH. quamcunque fiat angulus HGI.arqualis angulo DAQ^ 
Etcx H.in lineam GI. ducatur perpendicularis HI. Item 
ad eandem lineam fiat angulus HGK. aqualis angulo 
CAQ^& demittatur HK. perpendicularis ad GK. Rurfus 
fiat angulus 1HL. aqualis angulo NFA. complementi an- 
guli FAN. fecetquc HI. produ&amGI.in L. Denique ad 
H. fiat angulus KHM. «qualis angulo OEA. complementi 
anguli EAO. fecetque re&a HM. produftam GK. in M. erit 
reliquus HLI.a?qualis ipfiFAN. & HMK.arqualis EAO. 

P ideoque 
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ideoque cequiangula trianguli IHL.NFA. & KHM. OEA* 
ac proinde fimilia . Cumque a?qui angula fint triangula re- 
langula HIG.DPA.& HKG.CBA. ( Nam pmer angulos 
re&os ad K. I. P. B. fumpti funt anguli aequales HGI. ipfi 
34- *• DAP.& KGK. ipfi CAB.quare&i eliqui anguli reliquis sut 
4 . 6t arqualcs) erit vt IH. ad HG. ita PD. ad DA. & vt HG. ad 
ij. defin. HK.ita DA. id efl: AC. ad CB. igitur* ex a?qualitate 3 erit vt 
IH.ad HK.ita DP.ad CB.fed vt DP.ad CB. ita cft cx hypo- 
thefi FN.ad EO. vt igitur IH.ad HK. ita FN. ad EO. Cinn 
er<*o fit vt HL.ad lH.ita AF.ad FN.& vt IH.ad HK.ita FN* 
aaEO. & vtKH. adHM ita EO. ad EA. erit ex aequali vt 
HL.ad HM.ita AF.ad EA. aequales autem funt AF.EA; igi- 
tur etiam aequales funt HL.& HM. Cum igitur triangula^. 
GHL.GHM. habeant duo latera GH. HL. in eodem vero 
triangulo inaequalia ( nam angulus HLG.oftenfus cft aqua- 
lis ipfi FAN.& HGL. ipfi DAP. maior autem FAN.quam 
»• DAP.igitur in triangulo HLG.maius latus HG.quam latus 
HL. &quam HM. ipfi HL. aequale) minorque fit angulus 
compraehefusGHL.quam GHM.(vt paulo pofloftendetur) 
huius maior erit ratio HLG.ad HGL. quam HMG. ad HGM.<5^ 
permutando maior ratio HLG. ad HMG. quam HGL. ad 
HGM.fed ipfi HLG.efl squalis FAN.ipfi HMG. E AO. ipfi 
HGL.DAP.ipfi HGM.GAB. ergo maior eft ratio FAN. ad 
EAO. quam DAP. ad CAB. feu maior ratio arcus FQ^ad 
arcum EQ^juam arcus DQ^d arcum CQ^ Quod erat pro^ 
pofitum.Quod vero GHL.fit minor quam GHM. probatur* 
quia cum angulus IGH. fit maior angulo KGH.erit cius 
complementum GHI. minus complemento alterius GHK. 
& cadet perpendicularis HK.fupra Hl.erirque LHK. angu- 
lus pars ipfius LHI.item cum angulus HLLpofitus fit maior 
quam HMK.erit eius complementum IHL. minus quanu, 
KHM. Quare cum LHK. fit minor quam LHI.&LHI.mi- 
norquam MHK. multo minor erit LHK. pars ipfius LHL 
quam MHK. Cadet igitur HM.fupra HL. ideoque angulus 
LHG.angulo MHG.minor erit. . . . 

THEO- 
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;* THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 

• •• 

S I fuerint quatuor anguli proportionales fin-- 

guli minores redo, ac primus maior fccun- 
. do , ac tertio ,* maior erit ratio fecantis primi, 
ad fecantem fecundi, quam fecantis tertij ,ad fc- 
cantem quarti. 

Sintomnia,qua?in 26. theoremate huius^eritFC. fecans 
anguli CFA.& PF.fe£ans anguli PFA.rcfpe&u fimis totius 
FH. item CD. fecans anguli CDA. & 

MD. fecansanguli MDA. pofitofinu 
toto DH.Dico maiorem efle rationem 
CD.ad DM.quamCF.adPF. Quo- 
niam minor eft DB.qua DC. eodemq; 
minor quam FA.ideft quam FB.aut 
FC.&a?qualcs funt FB.FC.a centro 
ad circumferentiam, minor erit ratio 
DB.FB.quam DC.ad FC. & permutando minor DB.ad 
DC. quam FB. ad FC. Rurfuscum in triangulo FHN. an- 
gulus FHN. fit redus erit FNH. acutus, & MNB. obtufus 
ideoqucMB. maior quam BN. Quare cum minor fit ratio 19.1. 
prim? quantitatis DB. ad fecundam DC. quam tertia? FB. 
ad quartam FC. fitque prima DB. minor tertia FB. fi ex pri- 
ma , & tertia demantur ex illa maior MB. ex ifta minor NB. s.i.huius. 
minor erit ratio MD. refidui prima? quantitatis,ad fecun- 
dum DC. quam NF. refidui tertia? quantitatis , ad quartam 
FC. & conuertendo , maior ratio DC.ad MD.quam FC.ad 
NF. at vero FC. ad NF. maior cft quam FC. ad FP. ( nam-. 8 * *• 
cum in triangulo redlangulo FHN. angulus FNH. fit acu- 
tus , erit FNP. obtufus , ideoque FPN. acutus , & FP. ma- 19, 1. 
iorquamFN.) Igitur ratio DC.ad MD. maior eft quanu 
CF. ad FP. Quod erat &c. 

; ■ • ■ • • • « 
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THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 

^ I fine quatuor fecanrcs proportionales , roa- 
iorqueprima quam fecunda, ac tertia,; mr- 
nor erit ratio primi anguli refpondentis pri- 
ma? fecanti ad fecundum , quam tertij ad quartum. 

videfatira Sint quatuor fecantcs proportionales in quadrante RN. 
zs>.buTus. cuius ccntru A. videlicet AV. AT. AS. AR. fitque AV. 
maior quam AT. aut AS. quibus rcfpondcant arcus 
QjF.QE. QD. QC. feu anguli FAQ^EAQ^DAQXrAQ^ 
Dico minorem die rationem anguli FAQ^ad angulum— 
EAQ^quam anguli DAQ^ad angulum CAQ^Ad lineatn 
quamcunque GH. fiat angulus GHI. aqualis angulo FAB* 
& IHM. aqualis angulo E AQ^& ducatur GIM. perpendi- 
cularis ad HI. Hinc fiat angulus GHK. arqualis angulo 
DAQ^& KHL. aequalis angulo CAQ^& ducatur GKL. 
perpendicularisadHK. erunt HG. HM. fccantes angulo- 
rum FAB.E AB. &HG. HL. fecantes angulorum DAB. 
CAB.illa? refpe&u finus totius HI. iftoe refpc&u finus totius 
v HK. erit igitur vtGH, ad HM.ita AV.ad AT.& vtGH. ad 

; HL. ita AS. ad AR. cum igitur fit vt GH. ad HM.ita AV.ad 
AT. & vt A V. ad AT. ita cx hypothefi AS. ad AR. vt 
AS. ad AR.itaGH.ad HL.erit vtGH. adHM. ita GH. ad 

* * ' * r t • ■ m . 

HL. aquales igitur funt HM. HL. fed& maiores funt an- 
guli GHI. IHM. id cii FAQ^ EA Q^angul is GHK. KHL. 
(nam maioribus fecantibus maiores rcfpondentanguli)ma- 
iuscftlatus GH. latere HM. (nam anguli IHG. maio- 
ris quam IHM. minus eft complementum HGI. compleme- 
I9 ’ *• toHMI.ideoque minus latusHMJatereHG.&HL. quam 
HG. ) Quare cum duo triangula GHM. GHL. habeant duo 
latera GH. HM. duobus lateribus GH.HL.sequalia vtrum- 
que, vtrique,in eodem vero triangulo in2cqualia,anguluf- 
que compraehcnfiis GHM. maior fit compiarhenfo GHL. ex 
quibus in oppofita&bafes perpendiculares demife funt HL. 

HK. 
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HK. erit, per 14. fecundi huius, minor ratio anguli GHI. M.i.hu- 
ad angulum IHM. id eftFAB. EAB. quam anguli GHK. ad ius ' 
angulum KHL. ideft quam DAQ^ad CAQ. Quod erat 
dcmonftrandum. 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 1 ' 


S I a pun&o in quo femidiameter quadrantis 
peripheriam fccat duo arcus inaequales acci- 
piantur, ad quos, ex quibuslibet pun&is eiufl 
dem diametri produdbe dua: re&x ducantur , fa- 
cientes duos fe&ores : fe&ores quos retta: du£tx ex 
pun&is remotioribus ab extremitate diametri cum 
arcubus quadrantis efficiunt, minorem Habent inter 
fc rationem , quam quos efficiunt du&ae ex pun<2is 
propinquioribus , Ii maiores cum minoribus com- > > ♦ < 
parentur. 


Sit Quadrans circuli FAK. 
cuiuscentrum E femidiame- 
ter FA. fecans peripheriam 
in A. pundo,a quo fumantur 
in Quadrante duo arcus ma- 
ior AC minor AB. Hinc in_j 
diametro AF. produda fu- 
mantur quotlibet punda D* 
H. extra quadrantem I. 
E. intra quadrantem ac du- 
cantur tam ex centro 3 quam 
ex fingulis pundis, du« re- 
da: ad punda B. C. Dico fc- 
dorem DCA. ad fedorenu» 
DBA. minorem habere ra- 
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tionem,quam fe&orem HCA. ad fe&orem HBA. 

* hunc minorem, quam fe&orcm FCA.ad fe&orem FBA. 
Denique hunc minorem quam quemlibet fuperioreni-.* 
Superiores autem, eo minorem, quo magis pun&a IE x 
pun&o A. remouentur . Ducantur finus redi BY. CX. Quo- 
niam triangula DCF. DBF.eandem bafim habent DF erunt 
6 . inter fevt altitudines. CX. BY. Eodem modo cum trian- 
gula HCF. HBF. habeant eandem bafim HF. erunt vtea:- 
dem altitudines CX. BY. Quare erit vt triangulum DCJ*. 
ad triangulum DBF. ita triangulum HCF. ad triangulumi 
HBF. maius autem eft triangulum DCF triangulo DBF 
( vt ad fine huius oftendemus) & triangulo HCF. & fedor 
FCA. maior fe&ore FBA. Quare fi ad primum triangulum. 
DCF. &ad tertium HCF. addatur eadem quantitas, ni- 
mirum fcdor FCA. componetur duo fe&ores DCA.HCA. 
fi vero ad fecundum triangulum DBF. & quartum HBF. 
addatur fe&or FBA. conflabuntur fedores DBA. HBA. 
f«.i.hui. Xgitur,perdecimampropofitionemprimihuiu$,minor erit 
ratio fcdoris DCA.ad lcdorem DB A.quam fedoris HCA. 
ad fedorem HBA. 

Rurfus,vt prius,oftendemusefle vt triangulum HCF. ad 
lm 6 triangulum HBF. fuper eadem bafi HF. conftituta , ita al- 
coroi. *j. titudines CX. BY. At vero finus CX. ad finum BY. mi- 
18. i.hu- norem habet rationem, quam arcus CA ad arcum BA. id 
^ 6 . efi,fedor FCA. ad fetorem FBA. Igiturminorcm habet 
rationem triangulum HCF. ad triangulum HBF. quanu. 
fc&or FCA. adfedorem FBA. & permutando , ac com- 
ponendo & iterum permutando , minor erit ratio fe&oris 
HCA. ad fe&orem &BA. quam femoris FCA. ad feto- 
rem FBA. 

Pr^terea cadat puh&um I inter F. & A. Eodem modo 
quo in fuperioribus partibus, oilendemus minorem efTe ra- x 
tionem trianguli FCI. ad triangulum FBI. quam fcdloris 
FCA. ad fe&orcm FBA. cum igitur maior fit ratio totius 
FCA. ad totum FBA. quam partis FCI. ad parrem FBI. 

reliqui 

s . * ^ 
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reliqui feftoris ICA. ad reliquum IBA. maior erit ratio 3 
quam totius FCA. ad totum FBA. 

Denique fumptopun&o E inter I. & A. cum oftenfunL- 
fit ferpe luperius,minorem effe rationem trianguli ECI. ad 
triangulum EBI. quam fc&oris FCA. ad feftorem FBA.' & 
in tertia parte huius demoftratum fit * minorem cfTc ratio- 
nem fc&orisFCA. ad fetorem FBA. quam feftoris ICA. 
ad fe&orcm IBA. minor erit ratio trianguli ECI. ad trian- 
gulum EBI. quam femoris ICA. ad fc&orem IBA. Cunu 
igirur maior fit ratio totius fe&oris ICA. ad totum feto- 
rem IBA. quam partis ECI. ad partem EBI. 
critreliqiiife&orisECA. ad reliquum EBA. * 
maior ratio quam totius ICA. ad totum IBA. 

Quod erat demonftrandum Quod autem trian 
gulum DCF. fit maius triangulo DBF. per- 
fpicuumeft 5 Dutta enimipfi AD. parallela., 

I-CM. producatur DB. dum concurrat in M. 

& ducatur FM. pcrfpicuum eft quod pun&um 
M. cadetextracirculueritq>triangulumDBF 
pars trianguli.DMF ideoque minus 3 aequa- 
le autem elhtriagulum DMF triangulo DCF. rM0 

minus igitur eft triangulum FBD. triangulo DCF. 


33 - r* 
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S Ettorem hic vocamus, improprio nomine ^triangulum e x duo- 
bus rett is circulari conftitutum, qualis eft figura DCA. 

duabus rertis DC. DA • & tertia qualibet circulari AC termi- 
naturo qued fimilitudine verum fert orem refer at ,ab Euclide. 
hbi 3 . definitione nona , defer iptum , qui angulum rertilineum , 
aut in centro^aut in peripheria circuli fetbtendentis confit tutum 
habet $ qualis eft hic figura LCB> cuius rei lertorem ad monitum 


efie voluimus &e ambiguitatem pariat 
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no Curui ac redi proportio promota. 


THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII, 

S Egmentorum in (emicirculo, maioris ad mi^ 
nus maior eft ratio, quam arcus maioris ad 
minorem. 

Sit circulus ABC. cuius centrum E. diameter HD.aciit 
femicirculo HAD. fumantur duo fegmenta FAB. GAC. il- 
lud minus , hoc maius . Dico maiorem effe rationem fcg- 
menti GAC. adfegmentum FAB. quam arcus GAC. ad 
arcura FAB. Secentduarchorda? BF. CG. diametrum AF. 
ad angulos re&am in pun&is M. K. & ducatur KB. maior 
erit ratio fedoris feu figura» CKA. ad fcdorem BKA. quam 
fe&oris CEA. ad fedorem BEA. id eft quam arcus CA. ad 
arcum BA. ( hoc enim in fuperiori propofitionedemonftw- 
tum eft.) ideoqj minor eft ratio arcus 
CA. ad BA. quam CKA. ad BKA.,,, 
minor autem eft etiam ratio CKA. 
ad BKA. quam CKA. ad BMA. id 
eft quam totius fegmenti CAG. ad 
totum fegmentum BAF. Igitur mi- 
nor eft ratio arcus CA. ad arcum BA. 
id eft dupli CAG. ad duplum BAF. 
quam fegmenti CAG. adfegmentum B*\F. Eodem modo 
duda femidiametro HED. oftendemus minorem cfTe ratio- 
nem arcus fcmicir.culi DAH. ad arcum CAG. quam feg- 
menti feu femicirculi DAH. adfegmentum CAG. 

THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 



I N omni triangulo redhngulo inxqualium la- 
terum lateris minoris ad bafim minor eft ratio * 
quam bafis ad vtrumque latus > & maioris late- 
ris 
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ris adbafim maior cft ratio quam bafisad vtruraq; 
iatus . 

Sit triangulum redangulum BCD. cuius balis BD. latus ' 
minus BC. maius CD. Dico minorem efle rationem CB. 
ad BD. quam BD. ad vtrumqjBC. CD. & maiorem efle 
rationem CD. ad BD. quam BD.ad vtrumque CB. CD. 
p v angulo rerfto C. in b.ifim demittatur perpendicularis 
CE. erit BE. fegmentum minus fegmento ED. fed&EC. 
minor eft quam ED. ( eft enim vt BC. 
minor ad CD* maiorem ita CE. mi- 
nor ad ED. maiorem ) addita ergo 
communi EB. maior erit tota DB. 
quam CE. EB. fimul. Igitur minor eft 
mtio CB. ad BD. lateris fcilicet mi- 
noris ad bafim,quam CB. ad BE. EC. 
fimul , id cft quam bafis DB. ad CB. 

DC. vtrurnq; latus fimul . Rurfus cum maior fit DC. quam 
CB. id eft CE. quam EB. addita communi ED. maiores 
cnint DE. EC. quam tota DB. Igitur maior eft ratio CD. 
ad BD lateris fcilicet maioris ad Bafim quam CD.ad DE. 

EC. fimul id eft DB. bafis ad DC. CB. vtrumq, latus h- 
mul. Quod erit demonftrandum . * 

THEOREMA XXXV- PROPOS. XXXV. I ; 

■i 

«, * 4 * 

D Varum redarum, qua: in femicirculo an- 
gulum redum continent maxim? funt qii$ 
inter fe aequales , inaequalium vero qu« 
aequalibus viciniores , maiores uint quam qux re- 
motiores . 

In femicirculo ABC. cuius centrum D. du&a diametro 
AC. & femidiametro DB. ad cam perpendiculari : Ducatur 
AB. CB. item AE. EC. &Al.ICin femicirculo, quarum 

» 11 * 
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3l. I. 


31. 3* 
13. 1. 

1 9. x . 

»0. 3. 

5. 1. 

_I5>. I. 
4. pron. 


illa? primis AB. CB. fint viciniores , ifbe remotiores. Cum 
in triangulis ADB.CDB. duo latera AD. DB. duobus CD. 
DB. aequalia fint 3 & anguli ad D. comprahenfi redi 3 ideo- 
que aquales, aequales erunt bafes AB.CB. Dico maiores 
cffeAB.CB. fimul ,duabusAE. CE. fimul&ipfasAE CE« 
ipfis AI. CI. fimul effc maiores . Ducatur enim perpendi, 
cularis BF. in redam CE. & conncdatur BE. EA. fecetque 
reda CE. redam AB. 
in G. Item ducatur B 

perpendicularis EH. 

in redam I C. &con- N. ’ 

nedaturEI.IA.fecet- 

que reda CI. redam F \ \ \ 

EA. in K. Quoniam: (l/y* 

AGC.angulusaequa- > 1 ■' 

lis eft duobus interio- a 
rib 9 ,& oppofitisGBC. 

BCG. eftquc GBC. 

redus , erit AGC. obtufus , ac proinde BGC. acutus , cadet 
igitur BF. perpendicularis inter punda GC.cftque BG.fub- 
tendens redum angulum F. maior ipfa BF. Iamin triangu- 
lo BFE. Quoniam angulus BEC. eft femiredus ( infiftit e- 
nim ad circumferentiam quadranti BC.) & angulusad F. 
redus j, erit etiam FBE. femiredus: aequalia igitur funt late- 
ra FE. FB. Cum igitur latus CB. fubtendens redum F. fit 
maius latere CF. fi aequalia addantur BF. FE. maior erit 
CB. BF. fimul quam tota CF. FE. multo igitur maior erit 
CB.BG.quamCE. cumBG. oftcnfalTt maior quam BF. 
Cum vero AG. fubtendens angulum redum AEG.fit maior 
quam EA. fubtendente acutum EGA. fi ad CB. BG. 'qua? 
Kint maiores qua CE. addatur AG. maior, & ad CE. adda- 
tur EA. minor enunt CB. BG. G A. id cftdua? red# CB. BA. 
fimul maiores' duabus redis CE. EA. Quod erat primo de- 
«nonftraadum . Rurfus eodem modo quo fupra oftendetur 
cadere perpendiculare EH. inter C. & K. & quod angulus 


AKC 
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AKC. {itobtufu$,ac proinde EKH. acutus, quare maior 
erit EK.quam EH. Rurfusin triangulo re&anguloEHI.an- 
gulus EIH. feu EIC. innixus arcui EC. (q ui maior eft qua- 
drante )eft maior femire&o, minor igitur eftIEH. femire- 
&o maius igitur eft latus EH. latere IH. Nunc eadem pror- ** h 
fus ratione qua fuperius, oftcndemus,cum CE. fit maior 
quam CH.fubtendens fcilicetangulumre&umad H.& ma- 
ior etiam oftenfa fit EH. quam HI. maiores effc CE. EH. fi, 
mul quam CH. HI. quare multo maiores erunt CE. EK. fi- 
rnul (cum EK. fit maior qua? EH.) quam CH. HI. fi igitur 19 . 1 . 
inaequalibus CE. EK.fimul,& CH. HI. fimul, addantur 
inaequales, illis maior KA. fubtendens angulum re&unu * u • 
KI A. iftis minor IA.fubtendens angulum acutum in eodem 
triangulo KIA. erunt re&ae CE.EK.KA. id eft dua? CE.EA. 
fimul , tribus CH. HI. IA. fimul id eft duabus CI. XA« ma% 
iores. Qjjpd quaerebamus demopftrare . 

, Atque ita deinceps oftendetur quo linea ex pun<fto C. ad' 
circumferentiam B A. du&a erit remotior a linea CB. efte fi. 
mul cum reliqua ad A. du<fta , minorem viciniori, vt CI.IA. 
minores funt quam CE. EA. 

PROBLEMA I. PROPOS. XXXVI. 


I 


N femicirculo ex punftis extremis diametri 
chordas ita infle&ere vt habeant proportio- 
nem datam . 


Sit datus femicirculus AEC. 
cuius diameter AC. eiuf- 
que extrema A. C. & propor- 
tio data recfte LM. ad MN. 
oportet duas chordas ex AC. 
ita infle&crc vt habeant pro- 
portionem LM. ad MN. Com- 


ponatur MN. cum retta ML. N 



V. 


1 * %. 
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31. 3* 


13. I. 


jp. z. 


»0. 3. 


5. z. 


in Curui ac redi proportio promota. 


illa? primis AB. CB. (int viciniores , ift* remotiores. Cuna 
in triangulis ADB.CDB. duo latera AD. DB. duobus CD. 
DB. aequalia fint , & anguli ad D. compradienfi redi , ideo- 
que a?quales , aequales erunt bafes AB. CB. Dico maiores 
eflfc AB. CB. fimul , duabus AE. CE. fimul & ipfas AE CE. 
ipfis AI. CI. fimul eflfc maiores . Ducatur enim perpendi- 
cularis BF. in redam CE. & connedatur BE. EA. fecetque 
reda CE. redam AB. 


in G. Item ducatur 
perpendicularis EH. 
in redam I C. & con- 
nedatur EI.IA.fecet- 
quereda CI. redam. 1 
EA. in K. Quoniam: 
AGC.angulus aequa- 
lis eft duobus interio- 
rib 9 ,& oppofitisGBC. 
•BCG. eftquc GBC. 



ii t. 


,Jp. z. 
4 . pron. 


redus , erit AGC. obtufus , ac proinde BGC. acutus , cadet 
igitur BF. perpendicularis inter punda GC.cftque BG.fub- 
tendensredumangulumF.maioripfa BF. Iam in triangu- 
lo BFE. Quoniam angulus BEC. eft femiredus ( infiftit e- 
nim ad circumferentiam quadranti BC.)& angulus ad F. 
redus, erit etiam FBE. femiredus: aequalia igitur funt late- 
ra F£. FB. Cum igitur latus CB. fubtendens redum F. fit 
maius latere CF. fi aequalia addantur BF. FE. maior erit 
CB. BF. fimul quam tota CF. FE. multo igitur maior erit 
CB. BG. tjuam CE. cumBG. oftenfaiTt maior quam BF. 
Cum vero AG. fubtendens angulum redum AEG.fit maior 
quam EA. fubtendente acutum EGA. fi ad CB. BG. qua? 
iunt maiores qua CE. addatur AG. maior, & ad CE. adda- 
tur EA. minor enunt CB. BG. G A. id eft -duae red# CB. BA. 
fimul maiores' duabus redis CE. EA. Quod erat primo de- 
monftr aadum . Rurfus eodem modo quo fupra oftendetur 
cadere perpendiculare EH. inter C. & K. & quod angulus 

A KC* 
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AKC. fitobtufu$,ac proinde EKH. acutus, quare maior 
erit EK.quam EH. Rurfus in triangulo re&angulo EHI.an- 
gulusEIH. feu EIC. innixus arcui EC. (qui maior eft qua- 
drante )cft maior femire&o, minor igitur eftIEH. femire- ]?. \\ 
tfo maius igitur eft latus EH. latere 1H. Nunc eadem pror- x * u 
fus ratione qua fuperius , oftcndemus , cum CE. (it maior 
quam CH.fubtendens fcilicet angulum re&um ad H.& ma- 
ior etiam oftenfa fit EH. quam HI. maiores effe CE. EH. fi- 
mul quam CH. HI. quare multo maiores erunt CE. EK. fi- 
mul (cum EK. fit maiorqu# EH.) quam CH. HI. fi igitur 19. 1. 
inaequalibus CE. EK.fimul > & CH. HI. fimul, addantur 
inaequales, illis maior KA. fubtendens angulum re<ftunu * 

KI A. iftis minor I A.fubtendens angulum acutum in eodem 
triangulo KIA. erunt re&a? CE.EK.KA. id eft duae CE.EA. 
fimul , tribus CH. HI. IA. fimul id eft duabus Cl. JLA. ma*» 
iores. Quod quaerebamus demopftrare . 

. Atque ita deinceps oftcndetur quo linea ex pun&oC. ad' 
circumferentiam BA.du&a erit remotior a linea CB. cfte fi- 
mul cum reliqua ad A. du<fta , minorem viciniori, vt CI.I A, 
minores funt quam CE. EA. 

PROBLEMA I. PROPOS. XXXVI. * . 

* f ' • * 

I N femicirculo ex punttis extremis diametri 
chordas ita infle&ere vt habeant proportio- 
nem datam . 

Sit datus femicirculus AEC. 
cuius diameter AC. eiuf- 
que extrema A. C. & propor- 
tio data rc<ftae LM. ad MN. 
oportet duas chordas ex AC. 
ita infleftere vt habeant pro- 
portionem LM. ad MN. Com- 
ponatur MN. cum reda ML. N _ ^ 

2 in 
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6 . 


in angulum reftum & ducatur LN.& fiat vt LN. adNM. 

if-i ck ad A E & aptetur AE. adcirculum AB. conncfta- 

V, LM. ad MN. i.a CE ad EA. Q». 

niam aqualis eft angulus AEG angulo NML.reftus^o, 
in triangulis AEC. NML. & circa angulos EAG 
MNL. latera proportionalia, ex hypothefi,eft enim vt LN. 
ad NM. ita CA. ad AE.& quilibet reliquorum angulonim 
ECA. MLH. minor redo aequales erunt anguli CAt. 

L N M. fed & aequales funt re<fti ad M.& E. ig«ur aequales 
funt reliqui ad C. & L. erit igitur vt LM.ad MN. ita CE.ad 
EA. Quod demonftrandum erat . - 

. . • • f 1 1 

THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXVII. 

S I finit duo quadrata alterius quadrati dupla, 
fi quidem fint inter i'e- aequalia , habebunt 
eorum latera ad iftius latus proportionem, 
duplam, fi inaequalia habebunt eorum latera ad. 
iftius latus minorem proportionem dupla , led ma- 
iorem quam diameter quadrati ad coftatn . 

Sit quadratum FG.ad quod quadrata ^ 

limul fumpta habeant proportionem duplam. Inficiantur 

AB. BC. ad angulufti, R 

re&um ABC. & du&a 
AC.diuidatur bifariam 
. inD.&exD. diftantia 
DA. vel DC. deferiba- 
SchoL i i*, turcirculus AEBC. qui ^ 
tranfibit per B. Dico A 
quadratorum AB.BC.la T 
tera AB.BC.fimul fum- 
pta effe dupla lateris 

EG. Quoniam «qualia funt AB. CB. & angulus ABC- rc- 



I 


, liber II. 

ftus , conftat AB. BC. effc latera quadrati , & AC. eius dia- 
metrum . Rurfus quoniam «qualia funt quadrata AB. CB. 
erunt AB. CB. quadrata fimul dupla ip/ius AB. fed ponun- 
tur etiam dupla ipfiusFG.«qualia igitur funt «quadrata FG. 7* rronimc. 
AB.& «qualia latera FG. AB. Quoniam vero «qualia funt 
quadrata AB.CB.«qualia igitur funt latera AB. CB. igitur , 

AB.BC. funt ipfius AB. id cft FG. illi «qualis duplicia. 

Rurfus fint duo quadrata in«qualia A£.EC. illud mi- * 

« us,hoc maius qu« ad idem quadratum FG.habeant ratio- 
em duplam Infle&atur AE. EC. in circulo ita vt habeant \ '■ 

proportionem quam latera quadratorum AE. EC. Quo- 47 . 
niam «quale cft quadratum AC.quadratis AB. BC. & qua- 
dratis AE. EC. erunt quadrata AB. BC.& AE. EC. fimul 
«qualia,illa vero funt dupla quadrati FG. Igitur & ifta funt 
dupla quadrati FG. datis «qualia, quorum latera AE. EC. 
cum maiora firtt quam AC. diameter quadrati , & minonu T - . 

quam AB. BC. (qu« ad AB. id eft FG.habent rationem du- renult ' Jlun,s * 
piam ) vtpcnultima huius oftenfum eft i ideo laterum AE. % 

EC. ad latus FG. maior erit ratio., quam diametri quadrati 
AC.ad coftam AB.fed minor quam dupla . Quod proban- 
dum erat 4 

* . ( * • * » * 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XXXVIIL 

S I duo quadrata inaequalia fimul dupla fint al- 
terius quadrati, & alia duo inaequalia fimul * 
etiam dupla eiufdem quadrati, habeat autem 
ex duobus prioribus quadratis «qualibus latus ma- 
ioris,ad latus minoris maiorem rationem, quam ex 
duobus pofterioribus latus maioris ad latus mino- 
ris> habebunt latera priorum fimul ad latus alterius 
cuius quadrata funt dupla minorem rationem, qua 

latera pofteriorum fimul adidem quadratum. 

Sint 
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Sint duo quadrata inaequalia A. maius B. minus quae & 
mul fint dupla quadrati L. Item aliaduo C.MaiusD.minus 
fimul dupla eiufdem quadrati L.Habeat aute A.quadratum 
v adB. Quadratum maiorem rationem quam C. quadratum! 
ad quadratum D. Dico latera A. B. fimul ad latus L. mi- 



norem habere rationem/juam latera CD.fimul ad idem la- 
tus L. Defcribatur femicirculus GKE.centro Lex quo edu- 
* 6. huius, catur ad angulos re&os femidiameter IK.& fiat vt 
A.ad B.ita EG.ad GH.& vt C.ad D. ita EG. ad GF. & con- 
ne&atur EH.EF.Erunt tam quadrata GH.HE. fimul^quam 
GF.FE.fimul dupla quadrati GK.(vt ad 3 7.huius oftenfum 
eft ). Quare vt quadrata A.B. ad quadratum L. ita quadra- 
ta GH. HE. ad quadratum GK. & vt quadrata CD. ad ide 
quadratum L. ita quadrata GF. FE. ad quadratum GK. 
ii- 6 . yt ergo latera A.B. ad latus L. ita latera GH. HE. ad latus 
GK. atque vt latera CD. ad latus L. ita latera GF. 
FE. ad latera GK. Cum vero ponatur vt A. ad B. ita 
EG. ad GH. & vt C. ad D. ita EG. ad CF. maior 
autem fit ratio A. adB. quam C. ad D. maior erit ratio 
10 5 EG. ad GH. quam EG. ad GF. minor igitur eft GH. quam 
3 * . huius. GF.ergo minores funt GH. HE.fimul quam GF. FE. fimul , 
maior igitur ratio eft GF. FE.fimul ad GK. quam GH. HE. 
fimul ad GK. quare C. & D. fimul maiorem rationem habe- 
bunt ad L. quam A.B. fimul ad eandem L. 
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THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 

S I prima quantitas ad fecundam ; item tertbu 
ad quartam habeat rationem maiorem data* 
habebunt compofita? antecedentes , ad confc- 
quentes fimul , rationem maiorem data f 

^ Sit ratio data AB. ad BC. fit autem maior ratio DE. ad 
EF. quam AB. ad BC. & maior ratio GH.ad HLquam AB. 
-adBC.fiatvt.AB. ad BC. ita DE. adEK. qua? maior erit 
ipfaEF. Item fiat vtAB.ad * 

3C. ita GH. ad HL. qua? e- 
-tiatn maior erit quam HI. 

,Dico matorem effe ratio— 

.nem , ipforum DE. GH. fi- 
mul 3 ad ipfas EF. HI. fi- 
mul quam AB. ad BC. 

Quoniam eft vt DE. ad O 1 

EK, ita AB. adBC. &vt 
AB. ad BC.ita GH.ad HL. 

eritexa?qualitate 3 vtDE.ad EK. ita GH. ad HL. Jgitur 
DE. GH. fimul ad EK HL. fimul funt vt DE. ad EK. Abla- 
tis igitur ex confequcntibus duabus quantitatibus * parti- 
bus FK. IL. maior erit ratio ipfarum DE GH. fimul ad mi- 
nores EF.HI. fimul quam earumdem DE. GH. fimul ad 
maiores EK. HL. fimul : fed vt DE. GH. ad EK. HL. ita-. 

AB. adBC. maior igitur eft ratio ipfarum DE. GH, fimul SchoLij. 
ad EF. HI. fimul quam data? AB. ad datam BC. 

COR OL LARI VM. I. 

I Dem [equitur fi quantitates habeant rationem minorem-* 
data, nam etiam compofiu antecedentes ad confequentcs 
fimul habebunt rationem minorem data. 


xx. 5 1 
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COROLLARIVM II. . 


N Eque hoc tantum inquatuor , fed in quotcumque magni- 
tuditabas demonftratur , femper enim oftendetur com - 
pofitas antecedentes i ad compofitas confiquentes hab er e ratio- 
nem maiorem , aut minorem data . 

Atque in duobus hifcc libris vniuerfam proportionum ina - 
qualitatem , qua ad rem noftram facere videbatur , complexi 
fumus» cuius quidem infignem vfum,non in hoc opere filo , 
fed in pluribus alqs qua luci deftinamus >vtinam mihi oB en- 
der e , tibi intueri, mi leftor , tardiora finant fata. 

Sequitur tertius Uber, in quo proportiones ferme omnes ad 
aqua It tat em reducuntur , ac materiam continent earum pr a- 
fertim demonBrationumqua JW*t/x** gracis,noBris oBenfiua, 
dicuntur , vt fuperiores libri ad eas prafirtim qua ad ab fur- 
dum abducunt ,pracipue conferunt . H unc fi perlegeris, for- 
te erit esc quo vtiUtatem captas non vulgarem . 
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PRO VERITATE 


SEV ANTAGONISTICON 

• In C. Mallium Eudoxum. ,, 


AD LECTOREM. 

'KJ r ~* C 0 s T 1 COW^hic inflruimus,mi 
Liffor,ftd innoxium , Stylum ttringimus , fd 
incruentum ; amulum aggredimur , non hoSiim , 
cuius nomen anagrammatifmo inuertinrus , co- 
gnomen graco pallio induimus , ne, quod mini- 
me volumus , famam eius eleuemus ,modeSUa 
f altem fupi noves futuri , fi non caufa , Luo - 
mui r ille ante duos annos libellum in quem- 
dam moribus & dc&rinaprtTlanti (fimum Te- 
npateticum , meque longe inferioris tribus Mathematicum ; fid il- 
lum pluribus ijsq; longe turpijfimis , me paucioribus minusque po- 
pudiofis contumeliis lac effit, ac non fine quadam, in re iniqui (fima, 
aquitatis fpecie excellentiori virtuti fieuius bellum indicit , minorem 
mmus acriter infitiatur. T^bilommus illius nomen , in cuius ma- 

3 ^, ximt 
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xime caput maledicorum tela intentabat , penitus fubticct,me fi- 
lum nomine, cognomine, patria, ne qua defint ad cognitionem fym - 
bola , graphici de fignat, Cur tandem? Ego quidem illud metu, hoc 
contemptu accidijfe fufpicor . Ferebatur forte ne /I potentioris no- 
men contemptius vfurparet humeris lingua proteruiam, ac oris im- 
puritatem lueret , & d bono quopiam Omometra malus Geometra i» 
male mulcaretur ; de me autem meoq; ingenio forfan acceperat, nec 
nocere pojfe fi vellem , nec velle fi pofiem . Hic ergo omijjis dijfidij 
caufis , quibus fuam caufam infirmari , ac exif limationem labefafta - 
ri non nefeiebat /Pythagorico fupercilio , ac fola verborum qua dinh 
\<pa.>authoritate , mihi aut infeitia aut malignitatis notam inurerem 
conatus efl. Trimum non diffiteor neq; dedecori duco ; vitium id efl > 
cuius ( fi quod inefl ) probrum aut plurimum minuit communio , aut 
penitus tollit natura conditio . Quotusquisq; enim efl eorum qui re- 
fte fapiunt qui nefeiat ,immo qui hoc ipfum fiiat fe,ac mortalium 
plarosquc omnes nihil fcire : aut fi quid fiiat , quod Mathcfi fortem 
acceptum ferre poteft , id vero adeo exiguam ejfe partem eorum qua 
ncfiiat ,vt iam penitus ignarus fit ni vitro concedat fi effe ignarum, 
tyd Iterum vero conflanter nego, ciusq;caufa aduerfario iniuriarum 
dicam firibo: doli mali crimen efl quod affingitur turpe , nefarium : 
dcteftabile ; cuius me cum in omni vita immunem fuiffe\norunt quot 
quot me norunt ; tum vero co tempore quo me eius infimulat , dum 
fimultates mecum exercet Eudoxus , ne fufpicione quidem ac conie - 
i lura coarguendum fuiffe fateberis , bone Lenior, fi mecum otiofe ac 
patienter dijfidij caufam atq; originem infpcxcris , & rem totam d 
carceribus quod aiunt , ad calcem r euoe aris . ^Atque id quidem ad 
propofitiones nonam , decimam , aut vndccimam huius, in quibus bel- 
li feminarium delite fiir, aperiendum erat , illic clafficum canendum , 
& calamus ad inflant defenfionent armandus erat ; fid vt verum 
fatear, non filum pigebat lettorcm ab vtih Icftioue ad inutile fpe- 
Cacnlum >ac tanquam ab ^Academia ad ^Arenam auocare ,fid pu- 
debat virum (ludio fiim Mirmillonem agere , ac pn luerem liter anum 
iurgiofi atramento foedare . *At vrgeor , vis infertur, quid agam ? 
num digitum tollam , arma fubmittam , ac Salmacide ignaitior fpo - 
lia concedam fine fudorc zr [anguine? Confultius hoc forte quidem 
ejfct in hoc certaminis genere in quo ,vt fipicnter Demofibcnes, vin- 
cit qui vincitur , ac inferior cft, qui fupenor euafirit ; idq; omnino 
agerem , ni eam mihi vitee conditionem ac v eluti fi ationem fortuna, 
ajfignafict quam tueri fine hominum exi fiim amne ( qnee bonis viris 
* A fine 
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fine vita , quam fine ea vita , potior efie debet ) nulla ratione pofium . 
Ea vero impetitur , atq; acriter impugnatur , /g/f#? vindicanda efl , 
*£ 07w«/ /i opus fuerit wataiV defendenda . Humanum ett in eos 
qui humanitatis obliuifcuntur ejfe inhumanum , nr veterem iniuriam 
ferendo inuites nouam , ac, quod ett in prouerbio, fi in ouem dege- 
neres , luporum , Lycanthroporum potius in te feritatem prono - 
frfWf» muliebri impotentia in conuitia prorumpam, aut 
ex S ubmr p fornicibus potius quam ex Stca porticibus arma depromam, 

Efx« Cvyo? dvyaOtp, ToKifxu ncv fnortirof ' 

Oi^ ctX/j- ott/ ywAiKctf oiyaihKiJ\t{. H7rtpo7rtijHg ; 

Sed pratextata veritate flipatus id agam tantum vt fuam calum- 
nia perfonam detraham , tot aq; re tanquam in Areopago candide 
expofita , iudicio tuo neque verborum Unocintjs corrupto , neq; am- 
plificationum machinis expugnato citra vllam prouocationem flabo . 
Confido autem adeo liquido aufpicio caufam hanc d me fufecptam 9 
Vt vel improbitas ipfa illi vitro candido atq ; integro calculo fit fuf- 
fr agatur a . Docuit annis fuperioribus in Tatauina *, Academia, Trla- 
thefin vir triplici feriptorum , maiorum, morumq; gloria ter Gloriofus. 
prima vt non infimum ei inter mathematicos, ita fua aflimationc 
longe inferius T^omen compar auit . jt fecunda Cognomen accepit 
fplendidum , (flendorcm nullum . Tertia Ugnomen indidit quod Tlau- 
tinus Tyrgopolynices , Terentianus Thrafo ,recentior Scarabombar- 
donides inuidere poffet:adeo magnifice de fe fentire , ac Tragice lo- 
qui dicitur. ludio enim iucundtffima fraude quondam fibiipfi im- 
pofuijje qui mathematici nomen mereretur prater fc reperiri nemi- 
nem , ac vnum fe inter mortales qui docenda matbefeos prcuinciam 
pro dignitate obire valeret: adeo autem alte menti par alogi fmum il- 
lum infidi fle vt ne tribus quidem Unticyns elui poffit. Vix credam 
ita eum credidifse ; neque fi credidit ,confultum vel curatoribus fuis 
duxero eum blandi (fimo hoc morbo liberare , ne quod ille quondam 
9piroJ3*aj2if dfiruator ibus fuis perditum fi fie exclamet , ac reddita fa- 
nitatis beneficium inmaleficij loco ducat . Hoc tamen afferam tunc, 
ni me opinio fallit ,fuifie in viuis marinum Cbetaldum, Alexandrum 
Andcrfonum, loannem T^eperum ,& adhuc fuperflites efie Chrifio- 
phorum Gruenbergium , Claudium Bachetum, Henricum Briggium,lo . 
Ktplcrum , V villebrordum Snellium , quos qui mathematicos nega- 
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rit , no ille in alio mundo natus , ac Mathematicum ne piffunt qui- 
dem autfiffum vnquam vidi fle videatur, Uddo nullum viri ittius 
tunc opus extitifie quod palmarium cenferi , ac dignum cognomini no- 
men tribuere pojfct. Qui enim extabat de Cometis tr affatus ex va- 
rijs variorum authorum fententijs apte concinnatus auihori quidem 
fuo ornamento erat , hunc tamen centonem qui trabeam dixiffet,ac in- 
de Mathematicoru Imperatorem coniecijfet , annon ille Glaucum ojli- 
mandi imperitia fuperafiet* Quanto tUi interuallo, mea quidem fen- 
tentia , hac in re proferendus Scipio [ laramontius , infigms & Thilo- 
fophusgr Mathematicus , qui decumana Tychonis Brahe machina- 
menta ne gry quidem reformidans , ac contra immanem quo in om- 
nium animis de nouo iUo jlthlante inualuer at opinionem ingenij vigo- 
re , ac demon ft rationum ope eluffatus , Cometas nouaque affra quo ille 
parum legitima edriSt»™ in caele/lia corpora retulerat , ac flellarum 
duitate donarat, in ordinem redegit , aut ita redegifie vifus efl , vt de 
re ,qtiamprocox hominum credultas indubitatam fecerat , non fine 
ratione dubitare pojfis : de qua etiam aliquando , Deo fiuente , meum 
iudicium qualecumq; illud fit interponam. Sed hoc forte ferenda fuif- 
fent ni Salmonei temeritate etiam maiorum gentium Deos omulari , 
atq; ex inglorio adhuc tJW a them.it ico in gloriofum Teripatcticum , 
immo &Teripateticorum fuperciliofum ^ iriftarchum euadere ten^ 
tafiet, Sed 

Dum fulmen Iouis,ac fonitus imitatur Olympi 

iuflo w FORTVNIO, LICET, O Leffor , admodum 
benigno vltricem audacia fuo NEMESIN expertus efl . K{am 
vir doffrina infignis in Controuersijs de cometarum quiete , loco Bo - 
realiyacparallaxi ^irijlotelea 

denfa inter nubila telum 

Torfit(non velut ille faces, ac fumea taedis 
Lumina) pnecipitemeji immani fulmine adegit. 

Trodierunt poflea in lucem exercitationes Mathematico, quo tum pri- 
mum ampullas immanes non omnino inanesyfuumq; authorem non iam 
ftd Ma.Sn/o.A7iKoy prodiderunt . Licet enim fcopis di fio lutis 9 
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ne emiffarijs variorum temporum palmitibus fimilia nonnullis vifiu 
fint qua ibi promit, neq ; ordine connexa, neq; invnumvnius operis fi- 
nem confpirantia: ego tamen in tanta colit tantorum frequenti a, fur to- 
rum licentia, canonum inani copia quibus plaraq; recent iorum Mathe- 
maticorum feripta laborant non potui nonprobare qup ifl e protulit 
rerum momento vtilia ,& varietate iu eunda ,fed proprietate prefer- 
tim inuentionis rara, ftt enim veritati, quam profiteor, fuus locus, nona 
funt pleraque licet non omnia , boni tngenij non improbi tantum _» 
laboris partus , fui peculij quaflus non alieni raptus . jltq; vtinam il- 
lum bac in re imitarentur quos infantis tabularum calculus vexat, qui- 
que confuendis mmonUrofas ve fles priorum atuborum fer ut is i nutr- 
iant, ac denique toti in eo funt vt Tandiffarum fartura Scombris tuni- 
cas parent, melius ecquidem rei Mathematica cor fultum c fiet , neque 
illa indigeflorum operum ,ac fuperuacaneorum voluminum mole labo- 
rans tardius ad fuum incrementum properaret . Sed de hominis glo- 
ria fatis ; nunc propius ad rem noflram . Cum vir i fle in Tatauino 
Cymna fio prima fiipendia meruiffet, de fecundis cum lllufiriffimis tsf- 
cadcmia moderatoribus conucntre non potuit , vt qui fu a opera pretium 
fua de feipfo opinione metiretur . figunt quidem humant Jfimi ‘Domini 
omnia, vt virum quem in pretio habebant retineant , rationes omnes 
adhibent quibus peruicacem animum fubigant , conditiones proponunt 
aquifimas ,fedrefpuit ille, omnes praterfuam, cui v po - 

ciaytiAi , ratus fortajis neceffitate coaff os in eam tandem venturos • 
Sed Ufa obfiinatione patientia in iuftam indignationem vertitur, ab- 
dicatur infeio prouincia, cogitatur de alio, accerfor ego Roma, aduolo , 
jlupet ille tanquam fulmine ittus, & qui fe vnicam illam aucm arbi- 
trabatur miratur qnibus ex latebris alia prodierit , fi atuit tandem vt 
erat tam aliorum contemptor, quam fui admirator, Vbanicoptcrum ef- 
• fi,qui verum Tbenicem colore tantum ementiatur , aut de genere acci- 
pitrum degenerem Cucullum , qui cum proprio c areat, alieno in nido pa- 
rere velit . Hinc metus, ne quem videri volebat fa ftidire , re autem ip- 
fa maxime appetebat , bolum alius ex faucibus eriperet . Quare itu, 
Scplafio ( hece illi curia erat ) fuorum Senatum cogit, narrat aducnif- 
fe fucum qui in aluear non fuum inuolarc velit : rogat quid agendum vt 
ignauum pecus d prafepibus arceatur; varian t fententia , in hanc tan- 
dem pedibus itur, qua etiam confultofancitur f vt mihi quaflicpropona 
turex adytis Mathefcos deprompta noua , eivavcJHXTiri', quam qui 4 
foluturus non ejfem,idenim tanquam ex tripode pronunciabant ,ac 

futurum 
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futurum omnino vel fponfionibus certare parati erant, (adeo certo pra - 
iudicio hominem cuius doQrinam ignorabant ignorantia damnabant ) 
tum demum Cenforia virga notatus publice capite diminuerer , ac /'«_> 
ararios Matbefeos Trofejfores ablegarer ; hinc ejfent qui omnibus ncr- 
uis contenderent yVt atris T^ogatorum calculis cum dt decore in viti - 
mas terras abigere) . Sic in Tanegyri illa omnium ordinum confcnfu 
flatutum de homine ignoto, mfontc,mdifta caufa, qui, ita me Deus ad - 
innet , eo adueneram non vt in alienam poflejjionem inuaderem ,fi d vt 
vacuam occuparam, aut potius oblatam d veris ‘Dominis acciperetn ; 
cui non magis notum erat Eudoxi nomen quam df 0 (oTA7* cuiufpiam , 
quod lampridem clapfa facula obliteraffent , aut olim ventura nondum 
prodidiffient. Sed heus vos,oTatresin meam pro fer iptionem ConfcrJ- 
pti ; Hiccinc verus gnomon ac libella qua Mathematicum probetis , 
aut germanus index quo adulterinum d genuino difeernatis ? jtn igno- 
ratis per quos an f 'catius , ac finuofas innumerabilium propofitioniwu> 
ambages ad concluftoncs in Geometria vcluti labyrintho deucniatur , 
quibus relegendis, fape ne centum quidem Ariadnes glomi fufficiant ? 
nefeitis demon flrationum Mathematicarum inuentionem fape impro- 
bo multorum annorum labori , aliquando Fortuna , nonum quam pecu- 
liari Cenio atq; ingenio tribuendam y in qua quiDijs illis non litarity 
fruflra oleum efr operam infumat ? Quid fi eodem auo Euclides atque 
^Archimedes yixiffiint , atque hic problema propofm flet quo parabola 
aquale quadratum inucniendum effiet ,num ille Mathematicus non j 
fui flet fi hoc abfoluere non potui flet? Certe fi Mathefin ignoratis figno- 
fco; at fi in ea ver fati eflis ycreorne malitia crimen (quod mihi poftea 
hic iniuria affinxit ) ego vobis iure tribuere poffim . Hac ego tunc; fed 
iusla rationes in inanes excufationcs trahebantur, rifuq cachinnis ,ac 
tantum non fibilis excipiebantur . Cum igitur ammaducrtcrem ncn^> 
doftrinapericutum fieri, fed fama periculum creari , porre ftoq; y eluti 
calyce obnuncian mihi illud in adagio » Mi n «Vi &/, animum tan- 
dem alijs cogitationibus diflraftum in hanc ynam colligo vt propofita 
quaflioni fatisfaciam,quod num a ffiecutus fuerim decerne,mi lcffor t vl 
enim id pra flare poffis demonflrationum veritas qua nullis opinionum 
nubibus inumbrata intaminatam ex clariffimis fontibus fundit lucem ; 
vt velis, aquitatis fludiunt, veritatis amor, omniq ; gratia intemera- 
tus animi candor efficiet . Erat autem huiufmodi Eudoxi manu feri- 
pta,vbi liter as tantum mutammuSyVtcam ad nolirum febema apta - 
remus . 
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Si a pun&o L. protra&e dia-* 
metri ducantur in cauam cir- 
culi peripheriam redte LK. 
LO. queritur num arcus OK. 
KD. eandem , vel maiorem, 
vel minorem habeant propor- 
tionem quam angulus OLK. 
ad angulum KLD. tota ex- 
polita apodixi • 



Cui ego tribus fotijjimum propofitionibus refpondi, 

qua funt hniufmodi . 

I. 

S I a pundo protradte diametri L. ducantur in conue- 
xam peripheriam redtec LF. LE. & ex centro circuli 
redta AF. A E. Dico maiorem cfTe rationem arcus FC. 
ad arcum EC. quam anguli FLf' ^ «nmiinm m r* 

Ducantur finus redi FP. EM. 

& LE. produdla fecet PF. in_. 

N. Conflat redam PN. e/Te ma- 
iorem quam ME. Iamfinoneffc 
maior ratio FC. ad EC, ideft 
anguli FAC. ad EAC. quam 
anguli FLC. ad ELC. erit vel 
minor vel aequalis. Sit primurrj 
minor , ideoq; maior ratio FLA. 
ad ELA. quam FAC. ad EAC. 

Quoniam FP. eft tangens anguli FLP. & NP. tangens 
anguli NLP. maior erit ratio FP.ad PN. quam FLP. ad 
NLP. fpd FLP. ad NLP. ponitur maior quam FAC. ad **- l -huios. 
EAC. & ratio FAC. ad EAC. maior eftquam finus redti coroi.i.zs. 

FP.ad I,hujus - 
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FP. ad fioum redlum EM. Igitur a primo ad vltimum ma- 
ior erit ratio FP. ad PN. quam FP. ad ME. minor igitur 
eft PN. quam ME. Quod eft abfurdum . 

Sed ponatur eadem ratio FAC. ad EAC.qua? FLC.ad 
ELC. quoniam maior eft ratio FP. ad PN. quam anguli 
FLP. ad angulum NLP. ponitur autem vt angulus TLP. 
ad angulum NLP. ita angulus FAC. ad angulum E AC. 
fcu arcus FC. ad arcum EC. fcd arcus FC. ad arcum EC. 
maiorem habet rationem quam finus FP. ad linum EM. 
Igitur maior eft ratio FP. adPN. quam FP. ad ME.idco- 
que minor eft PN. quam ME. Quod eft abfurdum . Igitur 
cumneq; minor ncq> arqualis fit proportio FAC. ad LAC. 
proportioni FLC. ad ELC. ncceffe eft vt fit maior. Quod 
erat propofitum . 

' - 1 1. -v * - » - 

S I a pun&o L. produ&a? diametri ducantur in cauam-, 
circuli re&a? LK. LO. fecantcsconucxam in E.F.& 
ex centro redte AK. AO. Dico maiorem c/Te rationem», 
AOL. ad AKL. quam OLA. ad KLA. Duftisenim AF. 
A E. Quoniam permutando maior eft ratio anguli FA L. ad 
angulum FLA. quam EAL. ad ELA. ex pra?ccdenti 3 erit 
componendo maior ratio anguloium FAL. FLA. ad an- 
gulum FLA. quam angulorum EAL. ELA. ad ELA.fed 
angulis FAL. FLA. fimul eft aequalis angulus externus 
AFO. id eft AOF. & angulis EAL. ELA. fimul aequalis 
eft angulus externus AEK. id eft AKE. Igitur maior eft ra- 
tio anguli AOF. feu AOL. ad angulum ALO. quam an- 
guli AKE. id eft AKL. ad angulum ALK. & permutan- 
do maior ratio anguli AOL. ad AKL. quam anguli OLA. 
ad KLA* Quod erat probandum. ^ 

. ‘ " - ‘ ' - Sia 
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S I apun&o L. produ&a? diametri ducantur in cauam- 
circuli peripheriam red« LK. LO. fintqieadcm qu« 
prius. Dico angulum OAD. ad angulum KAD. id eft ar- 
cum OD. ad arcum KD. maiorem habere rationem, quam 
OLA. adKLA. Nam cum maior fit ratio AOL. ad ALO., 
quam AKL. ad ALK. erit componendo maior ratio vtriuf- 
que AOL. ALO. fimul , id eft ipfius DAO. externi illis 
«qualis ad ALO. quam AKL. ALK. fimul id eft ipfius 
DAK. ad ALK. & permutando maior ratio DAO. ad 
DAK. id eft arcus DO. ad DK. quam ALO. ad ALK, 
Quod erat demonftrandum . 

ybi dentonfiratio fuccefiit , eam ego non Fudoxo , me enim ille t a a- 
quarn Diris deuotum caput auerfabatur , fed Hippico ( id nominis erat 
'Patri patrato qui oblato prius aducr far ij libello +m ibi bellum indixe- 
rat ) eius amico non vulgari in matius dedi , cui pallor in genas momen- 
to emicans turbati ex felici fucceffu animi indicium non leuc dedit. Hinc 
rogat quem probi demonffratx propofitionis indicem ep c velim ; Non 
alium , inquam , quam attorem ipfum mihi infenfum . j Quid fi ille ulj 
condemnarit * appellabo typos qui mihi tot 7{badamantos fufei- 
tabunt , quot Academia Platonica iitgrefiu Geometria dignos reddit , 
qui omnts facundum legem [ornclium defalfis, hominem condemnan- 
tes^ veris demonff rationum numellis , ac manicis conftriffum, ac igno - 
minia ffigmate inuffum , in publico literatorum foro catamidiandum 
exhibebunt . Sedprouocatione , vtaudiui , opus non fuit , ille demonflra- 
tionem genuinam agnouit , in qua tamen hoc deejfe dicebat , quod nore_ * 
offenderet, fed ad abfurdum deduceret , qua res apud nonnullos 7 \latbe*- 
feos imperitos non demon (irata propofitionis inffar erat, i fficiebatq ; vt 
non minus ignarus haberer , quam fi nihil demonflraffem • Hic ego , vt 
verum fatear, labrum momordi , ac totus in vindiFlam exarfi • J Quid , 
inquam, numquamne Philotherfites iffe me vitro vexare , atq; ali anu 
ex alia moleffiam neftere definct? aut forte hic mihi cum loftpho Sca - 
ligero negotium efi viro mortalium omnium dyfnuiTpnrorttiv cui 
JvvaTty KTrayayn fcopulus , ciusq ; vfus violenta in geometria Tyrannis 
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cfie rideatur? minime r ero ,pratextam exuit heflis , veteranus eft ac 
inter Triariis non vltimus,quem liuor in pugnam accendit,non infeitia: 
obuiam igitur eundum, ac toto corpore, ommbusq ; vngulis refigendum, 
' pugnandum, vincendum, fcd quo pa fio? ‘Trimum fi opinioni, qua pUra- 
que mortalium reguntur, fatis fecero; bine fi uf dem armis, quibus mc_> 
hoflis, ego bofiem inceffero, ac Herculea vltione,quod dedit malum illud 
ipfum reddidero . Igitur exertis ingenioli quantuliscumq; viribus, aliam 
Jimxbju inuenio qu£ erat huiufmodi , 
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Si a pundo protrada? diametri L. ducantur in conuexam 
peripheriamreda? LF. LE. & ex centro circuli reto AF. N 
AE. Dico maiorem effe 
rationem arcus FC. ad 
arcum EC. quam anguli 
FLC. ad angulum BLC. 

Ducatur reda LI. tan- 
gens circulum in pundo 
I. Item perpunda F. E. 
reda FB. fecans AL. in 
B. (fccabit autem cum_. 
angulus LAF. redo mi- 
nor fit^nam cum redus fit 
LIA. erit LAI. ac multo 
magis eius pars LAF. a- 
c utus 3 & in triangulo I- 
fofcele AFE. angulusad 
bafim AFE. acutus^ qua- 
re angulis AFB. FAB. e- 1/ 

xiftentibus minoribus duobus redis concurrent AB. FB, 
ad partes B.) maior erit ratio fedoris AFE. ad triangu- 
lum AEB. quam trianguli AFE. ad idem triangulum AEB. 
fed fcdor AFE. ad lectorem AEC. adhuc maiorem ha bet 
rationem quam ad triangulum AEB. Igitur fedor AFE. 
ad fcdorem AEC. id clt arcus FE. ad arcum EC. maio- 
i rem 
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rem habet rationem , quam triangulum AFE. ad trian- 
gulum AEB. id eft quam FE. ad EB. & conuertendo 1 . 6. 
minor eft ratio arcus CE. ad arcum EF. quam r ed£ BE. 
ad redam EF. Eodem prorfus modo oftendemus maio- 
rem cfle rationem fedoris HLE. ad fcdorcm ELG. id eft n-6- 
arcus HE. ad arcum EG. quam trianguli BLE. ad trian- 
gulum ELF. id eft quam BE. ad EF. quare minor critra- j 
tio BE. ad EF. quam arcus HE. ad arcum EG. Cum er- 
go minor fit proportio arcus CE. ad arcum EF. quam re- 
da? BE. ad redam EF. & BE. ad EF. minor quam arcus 
HE. ad arcum EG. erit etiam minor ratio arcus CE. ad 
arcum EF. quam arcus HE. ad arcum EG. id eft anguli 
LAE. ad angulum ELF. & permutando, ac componendo, 
maior ratio arcus FC. ad arcum EC. quam anguli FLC. 
ad angulum ELC. Quod erat demonftrandum . Hinc eo- 
dem modo quo fecunda huius Apologia? oftendebam ma- 
iorem efte rationem AOL. adAKL. quamOLA.adKLA. 
ac tandem ex tertia eiufdem, maiorem efferationem arcus 
OD. ad arcum KD. quam anguli OLA. ad angulum KLA. 

Quod ab aduerfario initio propofitum fuerat . 

Hanc demonflrationcni per alium internuncium Eudoxo porrigo • 

Quid dixerit ignoro . lnterim ego totus in talionem vertor . Ignoftite 
fuperiybtc ferme prima imuria fuit qrne patientiam meam deflorauit,& 
in vindittx conatum innocentiam meam impulit . Occurrebat quidem 
fortis animi e fle contemnere contemptum , nec fuum contumelia telum e 
manibus tutius extorqueri , quam vbi prudentia laceffita obmutefcit,fcd 
rationem vicit ( nec tamen fine ratione) recentis , vt videbatur , iniu- 
riefenfus, cuius aculeum pati vel prudentes ac boni viri difficilime pof- 
funt . Quare non vt doftrinam eius probarem,fcd vt probationis quam 
in me adhibuerat iniquitatem indicarem , quodipfe miniflraratteluriL» 
in eum ipfum acuere capi, ac quo fpharam y \quod aiunt redderem ,fe- 
quetem , qua [i io nem quampotui difficilimam cudi , quam p quid in Ma- 
thematicis aduer/arius valeret, demonflrari ab eopetij ; adie&a etianL» 
luculenta conditione , w fi demonftraret , ei loco controucrfo,fi ad eum 
afpir aret, fine controuerfta cederem . 

. . ' : * 5 In . 
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In circulo CDE. fumantur quatuor arcus CD. DE. EF. 
FG. fitque primus minor fecundo * hic tertio ^ & tertius 
quarto 5 aut contra >& linea - ; 

qua:cumq>rc&a HI. ita di- : . r 
uidaturvtre&glK.KL.LH. { 
eandem rationem habeant 
quam differentia finus verfi 
arcus GF. ad differentiam-, q 
finus verfi arcus FE. & hu- 
ius differentia ad differen- * 
tiam finus verfi arcus DE. & 
fic deinceps 3 &du&isparal- t 
lelis IP. KO. LK. HM. poffitrc&a IP. quadratum chor- 
da? arcus GF. & duplum quadrati , aut quadratum finus 
verfi eiufdem arcus 3 atq; ita ordine de reliquis . Quarritur 
num per quatuor punda P. O. N. M* duci poffit linea vni- 
ca regularis* & cuiufmodi illa fit . 

Hanc vbi accepit primo cejfim ire yhinc tergiuerfari , ac tandem 
refpondcre renuit , caufatus proximum difiefium: nec immerito vt 
enim erat Matbefeos peritus enigma 1 B (otico difficilius animaduer - 
tit y ad qued foluenduni nefeio quid Oedipo maius requirebatur .‘Pru- 
denter igitur ire per extentum funem renuit , ne fuo lapfu imperitis 
( nec enim apud tuflos rerum a fUmat ores minoris babcndusfniffit) ri- 
fum moucret . Vtvero recens effetuefeibat in amnium ira ( cuius 
vt verum fatear , v irulcntiam tempus decoxit ) pauca quedam Theo- 
remata Geometrica ,qup cumvnico problemate Diophanti ediderat, 
fed minime vulgaria in manus meas tandem pertiencrunt , qua coepi 
diligentius perfirutari, vt nodum fi fieri poflet , rei in fcirpo ipfoin- 
uenire pojfem . ^itq; vt Lynceos habet oculos vlcifcendi libido, tria 
occurrerunt 'que vibrarem tela , qup fi non letbalc vulnus inferrent , 
faltem' cutem non fine doloris fenfu perfiring&rent . Trimum audie- 
ram non abfq\Thefeo fnum illum ^Achillem , ita enim haberi vole- 
baty laudem Jibi compdrajfc . Secundo animaduertiin Theoremate^? 
deti rminato pagina nona linea 1 5 . confequcntiam non reUe inferri ex 
pquo 3 vt ipfe habety nempe exi 1 • ptopofit, 5 . Sed ex Sibolio propor - 
K tionis 
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tionis 1 5 . einfdem quinti , vt intuenti mani fi fiam erit . 2 )eniq; occur- 
rit in eadem propofitione eum non omnes cafus perfecutum fui fle, fid 
tantum cum linea CD. circulum Jecat, non cum tangit . Exiliis igi- 
tur tribus capitibus hanc propofttionem efformaui quam ei tranfmiffi 
demonflrandam , vt fuo quodammodo fe gladio iugulare cogeretur • 
•propofirum fit demon fi rare Theorema determinatum d C. Mallio En - 
doxo non fuiffe re&c demonRratum : qua res tum in miram folicitu - 
dinem conice it., cum latentem cuniculum deprehendere non poffet • 
t/f tq; hec ejl malignitas cuius me infimulauit Eudoxus , qui fi tam 
refte animorum 7retdc/^ietv,quam verborum xa.y.o> oyi&v tenui ffet, hanc 
potius pquijjimum talionem indigeta ffet ,neq; iniunam a me illatam 
conquejtus , feditufiilfime propuffdtam confiffus fuiffet • C aut at au- 
tem ne fi pergat acriorem irate , , . r 


In fefe cieat Rhamnufidis iram. 

• ^ ' .. 1 ** *T 4 * \ ♦ f* f 

Dum quod eius afflatu faftum eR Dirarum teterrime Rylo int- 
quiffimo audet aferibere . Sed quid findendum , tu dixeris integer- 
rime Lcttor , quam enim tibi ab initio hac de re, de qua potiffimum 
lis conteflata efl , cognofiendi , ac pronunciatidi potestatem , quod in 
me fuit , conceffi , eandem nunc ratam habeo , iudicio tuo ne tantil- 
lum quidem refragaturus . *At queres quid re vera de illis Theore- 
matis fintiam f ^Aio effi elegantiffima , & qup vel fila fuum au - 
thorem, quisquis ille fit. Geometrarum albo dignum reddere poffint: 
qup vero uegligentius aut omiffa , aut immutata funt parum aut ni- 
hil de eius laude detrahunt , cum facilime vel d mediocriter in rebus 
Mathematicis verfatorefiitui poffint - 

Ridebis, generofe Leftor , homunciones tanta contentione pro an - 
guRo ^Academia angulo tumultuantes . BeRe id quidem , fi ^Ale- 
xandrum ac Darium de *Afip imperio Ccfaremq; ac Tcmpeium de 
orbis dominatu contendentes n feris . Specio fior illis , non maior dif- 
fidij caufa fuit , T^arn rerum humanarum magnitudinem non mo- 
les fid pRimatio facit . Tanti mihiTatauinusfuggeRus quanti Tel- 
Ifo iuueni , ac perpetuo Diftatori non vnus fid Democriticonnu 
mundorum acernus . *Pro eo fi pugnant, pugnamus & nos filo ar- 
morum genere, non pugnandi ardore differentes. Illi velitibus , nos 
prolufiombus prtlium accendimus ■ illi eminus tela, nonfiommata _> 
iacimus i cominus illi baftis,ac gladijs, nos fljlis ac calamis con- 
, ) pedimur , 
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pedimur , legiones illi , nos rationes committimus . Ptrifque finis 
viftoria , qutqne vi&oriam fequitur gloria , fed noflra [eo fape ma- 
ior quod in vnum caput collefta magis elucefcat , illa ampli ffima^ 
communione in multa hominum millia dijjipata dubio plerumque. 
fplendore effulgeat. 2s \empc fic voluit qui voluntatis nutu omnuu 
condidit , vt non naturalia tantum, fed etiam humana lite & ami- 
citia conslareiit, illa quidem vt benefica vnionc feruarentur , iftaJ 
ne noxio torpore corrumperentur; vt enim marcet fine aduerfario vir- 
tus , ita amnlatione lacejjita mirum quanta contentione ad egregia, 
facinora feratur . > 

Tunc bene fortis equus referato carcere currit, 

Cum quos praetereat , quosve fequatur habet . ' * 1 


Teflem hane i p fiam exhibeo Academiam , ac infinita prpjlant i (fimo- 
rum virorum , qui ex ea tanquam exequo prodierunt , opera, qup for- 
te p ter no preffa gelu , in autborum , tanquam terra vifceribus deli- 
tui fient , ni ea genialis amulationis eUus in fecundum germen , ac 
vberrimos f uftus exclufiffct . f erte hoc quicquid fit operis tot li- 
nearum , triangulorum , circulorum fichemati fimis refertum , non fine 
fumptibus qui cenfum meum longe fuperant , nefeio an ego , nefeio an 
ant agoni fla fuum editurus fui fiet ,, ni fi imulos amula virtus addidi f- 
fet . Huic tu has etiam vindicias , non inuidip , non malcuolcnti* 
aferibe benigne Lcftor , & Vale • • 
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THEOREMA I. PROPOS. I. 

> > V*- 

I fuerit vt prima reda ad fecun- 
dam, ita tertia ad quartam, &affu- 
man tu r quinta &fexta : erit vt re- 
dangulum fub prima & quinta, ad 
redangulum iub fecunda & lexta , 
ita redangulum lub tertia & quin- 
ta, ad redangulum fub quarta &fexta, 

' * « » | 

Sit vt A. re&a ad reftanL, 

P. ita re&a C. ad re&am D. 

&afTiimunturdua; qualibet E. 

F. Dico rcftangulum fub E. 

A. ad re&angulum fub F. B.ef- 
fe vt re&angulum fub E. C. 
ad redangulum fub F.D.Cum 
enim fit vt E. ad F. ita E. ad 
F* & vt A. ad B.itaC.ad D. 
erit ratio compofita ex E. adF. &A. ad B. eadem ratio- 

- . . . , . - . . tii 
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ni compofita? ex E. ad F. & C. ad D. fed ratio compo- 
fita ex ratione E. ad F* & A. ad B. eft ratkx redanguli 
fubE.A. ad rcdangulum fub F, B. & ratio compofita ex 
ratione E. ad F. & C. ad D., eadem eft quae redanguli 
fub E. C. ad redangulum fub F. D. Igitur vt redangu- 
Ium fub E. A. ad redangulum fub F. B. ita redangulum 
fub E. C. ad redangulum fub E. D. 

Aliter. Cumredangula fub EA. & fub EC. habeant 
eandem altitudinem E. erunt vt A. ad C. Rutffuscum rc- 
dangula fub F. B. & F. D. habeant eandem altitudinem 
F. erunt vt B. ad D. Quare cum fit vt A. ad C. itaredan- 
gulum fub E. A. ad redangulum fub E. C. vt autem A. 
ad C. ita permutando B. ad D. & vt B. ad D. itaredan- 
gulum fub F. B. ad redangulum fub F. D. eritvtredan- 
Schoj.iM. gulum fub E. A. ad redangulum fub E. C. ita redangu- 
lum fub F. B. ad rcdangulum fub F. D. Quod erat pro- 
bandum. * . 
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THEOREMA II. PROPOSITIO II. 

S I fuerint quatuor vcCtx proportionale/: erit vt 
quadratum primas ad quadratum fccundae^ita 
redtanguium fub prima & tertia^ad re&angtu 
lum fub fecunda & quarta. . * , 

Sint quatuor reda? A. B. C. D. proportionales . Di- 
co efie vt quadratum A. ad quadratum B. ita redangu- 
Juqfub A. C/ adredangulutn fub B. D. Nam cum fit 
vt A. ad B. ita C. ad D. erit permutando vtA. ad C.ita 
B. ad D. ideoqiredangula fub 
A. C. redangulis fub B. D. fi- 
milia funtiiimilia autem funt & 
quadrata A. B. Igitur fuper dua 
. bus primis A. B. confticuca funt 

duo 
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duo redilinea fimilia , fimiliterq; defcripta , videlicet qua- 
drata A. B. & fuper duabus C. & D. itidem duo redan- 
gula C. A. & D. B. fimilia : vt igitur quadratum A. ad qua- 
dratum B. ita redangulum fuo A.C. ad redangulum fub 

B. D. • . . ; .II 


Aliter. Cum fit vt A. ad B. ita G ad D. affumanturE. 
quinta , & F. fexta ; quarum E. 
fit a?qualis prima? A. & F. fecun- 
da’ B. critcx pracedcnti pro poli- 
tione, vt redangulum E. A.idcft 


A B C D 


t- — 1 t 

~ "t 

— t 

E F 




quadratum A. ad rcdanguJunL. 

F. B. ideft quadratum B. ita re— 
dangulum fub E. C. id cft , fub A. C. ad redangulum fub 
F. D. id eft fub B. D. Quod erat demonftrandum . 


THEOREMA III. PROPOSITIO III. 

S I fuerinr tres quantitates quxcumq; priores, 
&quatuor redas lineas pofteriores , fueritque 
vt prima priorum ad fecundam ita prima-» 
polleriorum ad fecundam > & vt fecunda priorum 
ad tertiam , ita tertia pofteriorum ad quartam:erit 
vt prima priorum ad tertiam , ita rc&angulurrL» 
fub prima & tertia pofteriorum , ad re&angulum 
fub earumdem fecunda & quarta. 

• SIT in prioribus quantitatibus quibufcumquevt A.ad 
B. ita in pofterioribus redis lineis 
D. ad£. & vt B. ad C. in priori- a B C 

bus quantitatibus, ita F. adG. in 1— * - * 

pofterioribus redis. Dico die vt • D E F G 
A.ad C. ita redangulum fub D. I; ' ^ ^ 

F. ad rcdangulum lub E. G. Quoniam eft vt A. ad B. ita- 
D. ad E. & vtB. ad C. ita F. ad G. erit ratio compofita ex 
lationibus A. ad B. & B. ad C. eadem qua: componta? ex ra- 

T tionibus 


,1 ’•* 
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tionibus D. ad E. & F. ad G.fcd ratio compofita errationi- 
bus A. ad B. & B. ad C eft ratio A.ad C. & ratio compofita. 
ex rationibus D. ad E« Se F. ad G, eft eadem quas reftanguli 
fub D. F. ad re&artgulum fub E. G. Igitur vt A. ad C. ica^ 
rcftangulumfub D. F. ad re&angulum fub E.G.Quodde, 
oionfirare volebamus. 


U ( 

.1 1: 
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THEOREMA IV. PROPGSv IV. 


UUD 


.v,r4St>V*i 


i.j. huius 


S I fuerint quatuor redhe proportionales : re- 
dangulum ftib prima &quaita erit medium 
, proportionale inter rectangula fub prima &C* 
fecunda, &fub tertia & quarta. 

SINT Quatuor redlac proportionales A. B. C. D.nem- 
pe vt A. ad B.ita C.ad D. Dico redhingulum fub A. D. dic 
medio loco proportionale inter re&angulum fub AB. & re- 
ftangulum fub C. D. Adimuntur dux infra quatuor datas, 
quarum D. fit aequalis qukrtae D. 

1 & A. sequalis prima’ A. erit, ex i 
prima terti j huius, vt rcdangulu 
fub D. A. id eft>fub quarta & pri- ; 

ma ad re&angulum fub A. B. pri- j • 4 

ma& fecunda, ita rcdangulum_i • 
fub D. C. quarta & tertia ad retlangulum fub A. D. prima 
& quarta . Quare cum fit vt rc&angulum A. D. ad redlan- 
gulum AB. ita rc&angulum D. C.ad re&angulum A.D.erit 
conuertendo vt redangulum A.B. ad redangulum A. D. 
ita re&angulum A. D^ad redangulum D.C. Quod propo* 
fueramus demonftrarc . , i . 
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THEOREMA V. PROPOS. V. 


S I fuerint quatuor re€be proportionales: erit 
vt quadratum primx , ad re&angulum fub 
fecunda & tercia , ita re&angulum fub prima 
& tertia, ad redtangulum fub quarta & tertia. 


SINT q na tuor rc&x proportionales : yt A. ad B. ita_. 
C. ad D. DicoefTc vt quadratum 
A. ad rc&angulum B. C. ita rc- ABC D 

&angulum A.C.ad re&angulum * — r-$ * *- — 

C.D.Aflumanturdua? infra qua- AC v. t 

tuordatas quarum A.fitsequalis ' ““ 

prima’ A. &C.#qualistertia:.C. . .i c- 
erit ex prima tertij huius re&angulum fnb A A. ideft qua- 
dratum A. prima: ad re&angulum C. B. iub fecunda & ter- 
tia i ita rc&angulum A. C. Iub prima & tertia, ad rc&angu- 
lum C. D. fub tertia & quarta . Quod eft piopofitum . 


THEOREMA VI. PROPOS. VI. 

S I fuerint quatuor rc£tx proporrionales : erit 
vt re&angulum fub prima & tertia , ad re- 
^ tlangulum iub prima & fecunda , ita qua- 
dratum tcrcice ad re&angulum fub prima 6^ 
quarta. 

SIT vt A. prima ad B. fecundam ita C. tertia , ad D. 
quartam. Dico cflfe vt rc&angu- 
lutn A.C. ad re&angulum A. B. ^ B C D 
ita quadratum. C. ad rc&angulu . ’ 1 * 1 

A.D. AfTumantur C. A. aequales ^ , . 

tertia & primae . Erit ex 1.3. hu- 
jus rc&angulum A. C. fub prima & tertia, ad re&angulum 
A. B. fub prima & fecunda, vt rc&angulum C. C.id clt qua- 
dratum. C. tertia,adre&angulum A.D.fub prima & quara. 

T 2 S CHO- 


1.5. huius 


1.3 .Inuus. 




j.j.liuius. 
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Curui at redii proportio proniora 

S C H O L IVM. ? 


A 

>■ <■ 


B C D 




E X eodem principio po (fient demonHrari propofitiones T 6 * 
cf 17. lib. 6. elementorum , nempe Jt quatuor refla li - 
/ 7 ^<e proportionales fuerint , quod fub extremis comprahendi <• 
refl angulum > aquale cB e i 
quod fub medijs comprabendttur 
rcfl angulo . Stt.cnimvt A . 44/ 

/>^C. ad D. & ajfumantur B. A. 
fecunda d prima aquales : £»/ *p/ 
reclangulum B . /f. fub prima d 
fecunda i ad reslangulum A.B.fub fecunda ex prima ita rc- 
fl angulum B. C* fub fecunda & tertia, ad refl angulum A.D. 
fub prima d quarta : aqnalia autem funt rcflangula BA. d 
AB. Igitur etiam aqnalia funt reflangula B. C. d A. D. 

£upd fi intermedia B, C. aquales ponantur 3 eodem modo 
ottendemus refl angulum A.D. refl angulo B. C. id esi quadra- 
to B> vel C . efie aquale . . » - 


THEOREMA VII. PROPOS. VII. 

if h • r r «i »1/ 1 i •-* «i*! -* ( ri,*ff «i* i* .4 1 • 

«ii a « . * J. 4" jUv.' * »t .n #4 1 • vU 1 4:2. . > I r 

S I fint quotlibet magnitudinum feries quot- 
libef: magnitudines continentes fingulas iru 
qualibet proportione Arithmetica continua* 
erunt & compofltas prima: cum primis , fecundas 
cum fecundis., & fic deinceps , in continua propor- 
tione Arithmetica . 

3 -* •• 8 * 

SINT qiibtlibet feries magnitudinum quarum prima 
contineat primum tres magnitudines AB. DE. GH. fecun- 
da magnitudines BC.EF.HI.tertia magnitudines CN.FO. 
IP. habeantque AB. DE, GH. rationem Arithmeticam , vt 
& alia? feries , Dico quod etiam compofita? prima: AB. BC. 
CN. & fecunda? DE. EI. 1B. & tertie: GH. HI.IP. habent 
• i £ > * ratio- 
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A *- 
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C 
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D *■ 




O *■ 
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rationem Arithmeticam. Quoniam tres magnitudines AB. 
DE. GH. funt in proportionalitate Arithmetica, erunt Ab! 
GH. duplo ipfius DE. aquales ( vtoftendemusin fequenti 
Scholio) item BC. HI. fi- H 

mul dupla* erunt ipfius EI. 

&CN. IP. ipfius FO. Igi- 
tur omnes fimul AB. GH. 

BC. HI. CN. IP.id eft tota 

AN. & tota GP. erunt fi- 
mul dupla: omnium DE. 

EF. FO.id eft toti DO. Igi- 
tur in ratione Arithmetica 

funt AN. DO. GP.vt fequenti Scholio probabimus. 

Sed contineat quadi bet feries magnitudines plures tribus 
vt prima contineat magnitudines AB. DE.GH. KL. fecun- 
da magnitudines BC. EF. HI. LM. tertia magnitudines 
CN. FO. IP. MQ^ Habeantquc 
AB. DE. GH. JC L. rationem Ari- 
thmeticam continuam , vt & alia* 
feries , fingula: eandem, aut pe cu- 
liarem. Probabimus ex prima par- 
te huius propofitioniSjtres AN. 

DO. GP. effe in proportionalita- 
te Arithmetica. Rurfus ex eadem oftendemus, tres magni- 
tudines DO. GP. KQjcffe in ratione Arithmetica . Igitur 
ex definitione, ipfarum AN. DO. & DO. GP. eadem eft 
differentia . Item ipfarum DO. GP. & GP.KQ^ eadem eft 
differentia : Quare a?quales funt differentia? magnitudinum 
AN.DO.GP. KQj_ Sunt igitur in continua ratione Arith- 
metica . Quod erat demonftrandum . 
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i $ o Cu r tii ac re&i proportio promota . 

fint , demonflramt pra cateris luculentifftme Claudius Gafpar 
Bachctus yvirnon in mathematicis folum^fed in omni gene- 
re literatura vel antiquis conferendus in abfolutiffimis com- 
mentaris qua in Diophantum edidit , cuius aliquot propoft to- 
nes quia in noflris operibus vfuuenient , a numeris ad quam- 
libet quantitatem transferemus ,vt ijs confutamus quibus for- 
te nobilijjimus hic author non innotuit . 

i ; U i i jT 

* — 2 ifl > * . j i i! • ' * * r t # T y CJL 

DEFINITIO. - ' 

P Roportio Arithmetica e FI cum in tribus akt qua tuor fu 
numeris fu magnitudinibus eitifdem generis , eadem . 
( aut nulla ) eft differentia prima , & fecunda , qua fecunda 
& tertia ; aut qua tertia & quarta : ita tamen vt f primae 
c urn fec unda comparetur ac fecunda cum tertia jaut tertia cum 
quart a fiug ula fingulis vel aquales vel maiores vel minore s exi - 
FI ant .Eadem vero proportio fi in iribus terminis cofiBat ptrirne 
feu medietas ac anologia • fi in quatuor analogia tantum ac pro - 
portionalitas Arithmetica dicitur . Quod vero id nominis non 
tantum quantitati di fer e ta ,fed etiam continua tribui pofiit } au- 
thorem habemus pr ater alios luculentum Pappum Alexandrina 
qui libro 3 . collcct. mathem . illud in quantitate continua 
pajfim vfurpauit . 



S I fuerit eodem differentia prima: magnitudi- 
nis ad lecundam qux tertia: ad quartam,feu; 
fi fuerint quatuor magnitudines Arithmeti- 
ce proportionales \ lumma ex extremis conflata.» 
erit mediarum fummx xqualis : & fi extrema fi- 
mul fumpta fuerint aequalia medijs fimul fum- 
ptis, erunt didbe magnitudines Arithmetice pro- 
portionales. 
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SINT quatuor magnitudines AB.CD.EF.GH. fitque 
eadem differentia AB. &CD.qu« EF. & GH. ( quod eft 
efTe Arithmetice proportio- 
nales ) Dico duas AB. GH. 
fimul duabus CD. EF. effo A. * 
aequales . : * ' !t .< ; ) 

Sit primum AB. ipfi CD. 

«qualis, cum nulla fit dilfc- E , x p 

rentia inter AB.& CD.ctiam 
nulla erit inter EF. GH. ex G ■— ■ « H 

fuperiori definitione , «qua- ili 
les igitur funt EF. GH. Si 
igitur aequalibus AB. CD.addantur «quales EF.GH. nem- 
pc,GH. ipfi AB. & EF. ipfi CD. erunt AB.GH. fimul «qua- 
les ipfis CD. EF. fimul . Quod primo probandum erat . 

Sit lecundo maior AB. quam CD.quorum differentia fit 
1B. & duarum EF.GH.dif- 
ferentia fit KF.manifeftum 
eftAl. CD. effe «quales 
cum ab i js pars lB.qua dif- 
ferunt fublata fit : Itcnu 
EK. GH.ob eandem ratio- 
nem funt «quales :«quales 
autem etiam funt IB. KF.: m . 
ex hypothefi . Igitur ex 

prima parte huius erunt du« Ai. GH. duobus CD. EH. «- 
quales, quibusfi addantur «quales IB. KF. erit tota AB. 
cum GH. «qualis toti EF. cum CD. Quod fecundo Joco 
erat oftendendum . 

Tandem inuertatur ordo magnitudinum ; ita vt prima fit 
GH. fecunda EF. tertia CD.vltima AD.eodcm prorfus de- 
monftrandi modo oftendemus duas GH. AB. duabus EF. 
CD. efTe «quales . ’ J t . 

Sed fint du« magnitudines AB. GH. ipfis CD. EF. «a 
quales. Dico, differentiam AB. & CDi efTe eandem dif. 
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ferentia? EF. & GH. feu quatuor 
AB. CD. EF.GH.efle Arithmetice ^ 
proportionales. Sint rurfus primo ^ 
a?qualesAB. &CD. Quoniam a?- ;e 
quales funt AB. GH. ipfis CD. 

EF. fi a?quales auferantur AB. & CD. remanebunt aquales 
EF. GH. nulla igitur eft differentia inter EF.GH. fed 3^ 
nulla eft inter AB. CD. Igitur ex fuperiori definitione^ 
Arithmetice proportionales funt AB. CD. & EF. GH. 

Sit vero maior magnitudo AB.magnitudincCD.excef- 
fu IB.&fint aquales AB. GH. fimul ipfis CD. EF. fimulr 
erunt igitur Ai. CD. fublata differentia IB. aquales. Qua- 
re, fi ex aggregatis AB. GH. >.*•/- . ' 

&CD. EF.qua fupponuntur 

a?qualia, auferantur aquales, ^ 

illinc AI. hinc CD. remane- «p >D 

buntIB.GH.ipfi EF.aqualcs. £► £ ‘£ 

Rurfus dctra&a EK. aquali — 'Ji 

ipfiGH. itavt fuperfit KF. fi 

ex aqualibus IB. GH. & EF. auferantur aquales EK. GH. 
remanent IB. KF.aqualcs > eft autem KF. differentia ipfaru 
EF.GH. Igitur IB. differentia prima,& fecunda,aqua- 
lis eft ipfi KF. differentia tertia & quarta,funt ergo 3 ex de- 
finitione praccdenti AB. CD. EF. GH. Arithmetice pro- 
portionales. 

Sed fit minor prima magnitudo GH. quam fecunda EF. 
exceffu KF. &fint aquales GH. AB. ipfis EF. CD. erunt 
igitur GH. EK. aquales. Quare fi ex aggregatis aqualibus 
GH. AB. & EF. CD. auferantur aquales illinc GH. hinc 
EK. remanebunt KF. & CD. ipfi AB. aquales . Iterum-, 
fumpta AI. aquali ipfi CD.erit IB.differentia ipfarum CD. 
AB. Quare ft ab aqualibus KF. CD. & AB. auferantur a- 
qualcs, illinc CD.hinc AI. remanebunt, vt prius, diffe- 
rentia KF. IB. aquales, ideoque erunt pradiCbequutuoj 
magnitudines Arithmetice proportionales . Quod erat vl 
timo loco demonftrandum . Si • 
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S I fuerint rres magnitudines iii medietate A- 
rithmeti.ea : erit prima cum tertia dupla fe- 
cunda: . Et fi prima cum tertia fuerit dupla 
fecunda:, erunt tres magnitudines in medietate» 
Arithmetica . • . 

• / , • ‘ i * J 4 1 • K.* ‘ - 

e v ... . 

SINT tres magnitudines A. C. E. in medietate Arith- 
metica. Dico duas A. E. ip. t - 

fius C. efle duplas. Accipiatur 
G. aqualis ip/i. C. Erit ipfa- A ♦ 
rum A. C. & C. E. eadem dif- 
ferentia ,fed ipfarum CE. & Cf 
G.E. etiam eadem eftdifferen 
tia > ergo ipfarum A. C. & i p- 
farumG. E. efteademdifS- - 
rentia . Igitur per pra?cc<den?.; 
tem dua? A. E. fimul duabus : ' !.T 

C. G. (imul funt aquales : fed C. G. fimul funt dupla? ipfius 
C. cum inuiccm fint a?quales C. &G.ergo A. E. ipfius C> 
funt dupla?. Quod efficere primq.JocovoJebamus. 

Sed /Int A. E. dupla? ipfius. C. Dicotres magnitudines 
A. C. E. effein medietate Arithmetica . Sumpta £nim rur- 
fus G. a?quali ipfi. C. Cum A. E: fint dupla? ipfius. C. erunt 
duabus C. G. a?quales. Igitur per pra?cedentem 3 erunt 
quatuor A. C. G. E.idefi: A. C.C r E. in proportioneArith- 
nietica 5 ideoque A.C. E. in medietate Arithmetica. Quod 
fecundo loco probandum fuerat. 

Priorem patrem huius propofitionis aliter demonflrat 

Clauius Schol.ini7. 6.propofitionei. . 
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S I fint quodlibct magnitudines hiproporrionc 
Arithmetica continua , extremas fimul fum- 
ptas aequales fune duabus ab extremis aequa- 
liter remotis, & duplo medias in multitudine ma- 
gnitudinum impari. 

Sint quotlibet magnitudines A.B. C. D. E. multitudine^ 
impares aqualiter differentes, feu in proportionalitate A- 
rithmetica continua. Dico extremas A. E.effe a?qualcs ipfis 
B.D. qua? ab extremis aqualiter 

remouentur &tam A. E; fimul X 1 — ■ - ■-> 

quam B.D. fimul, effe duplas ip- ^ £ 

fius C. Nam cum fefe aquali B *- — “ 

exccffu fuperent A.B. & D. E.cx c w 
hypothefi & definitione 5 erunt 
A. E. ipfis B.D.a?quales,per pri- D 
mam huius Scholij: & quia B.C. ^ ^ 

D. funt Arithmetice proportio- 
nales,etiam ex hypothefi , erunt B. D. ipfius C. dupla , per 
fecundam huius Scholij.SedduabusB. D. aquales funt du* 
A. E. Duplae igitur Jfunrdiue A. E. mediae. C. Qua omnia_. 
erant demonftranda. 
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I quatuor magnitudines fuerint Arithmeti- 
ce proportionales , etiam conuertcndo erunt 
Arithmetice proportionales .. , 


SI enim quatuor magnitudines fuerint Arithmetice pro- 
portionales, aut fuperabunt prima fecundam & tertia quar- 
tam eodem exceffu , aut ab ijs dcficient,aut prima , & fecun- 
da , item fecunda & tertia erunt aquales . Si prima fuperet 

ic- 
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fecundam eodem exceffu quo tertia quartam , fecunda eo- 
dem defe&u deficiet a prima quo quarta a tertia, eadem e- 
nimeft differentia qua minora maiori deficit, & qua maior 
minorem fuperat.Igitur ex definitione huius Scholij,fecun- 
da ad primam , & quarta ad tertiam eandem habent ratione 
Arithmeticam. Si prima eodem defe&u deficiat a fecunda 
quo tertia a quarta , fecunda eodem exce/fii fuperat pri- 
mam, quo quarta tertiam . Atque ita rurfus habebunt fe- 
cunda ad prima»& quarta ad tertia proportionem Arithme- 
ticam . Deniquefi prima & fecunda , item tertia & quartju 
fint aequales, conftat nullam effc differentiam inter fecunda 
& primam, item nullam inter quartam & tertiam : Quare-* 
fecunda ad primam, & quarta ad tertiam habebunt propor- 
cionalitatemArithmeticam,ex eadem definitione. Quod 
cratdemonftrandum. , 


S I quatuor magnitudines fuerint Arithmetice 
proportionales, & viciffim erunt proportio- 
nales . 

Hxc propofitio demonftraturaFederico Com- 
mandino , & ChriftophoroClauio Lemm. in 8 o. 
propofit. lib. io. elementorum : fcdbreuius hoc 
modo . 


SINT quatuor magnitudines A. B. C. D. Arithmetice 

proportionales. Dico quod per- . 

mutando A. ad. C. & B. ad D. ha- ' 1 A 

bent rationem Arithmeticam. Na 
quoniam A. B. C.D.funt in ratio- 
ne Arirhmetica,erunt perprimam 
partem prim* huius Schol i j, extrema A. D. medijsB. C.it- 
quaks. R urius ftatuanrur efdem magnitudines ordine per- 
. . . V 2 mutato 
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mutato A. C. B. D. erunt qrdetn extrema* A. D. ijfdcm me- 
dijsC.B.squales. Igitur per fecundam partcmprims pro- 
,pofitionis huius Scholijerunt A. C. B. D. in ratione Arith- 
•metica. Quod erat probandum * .i .v 


■i i 




.1 THEOREMA VIII. PROPOS. VIII. 

i ' Ut* . C;- • 

S I fint quotcumque magnitudines & alia? ipfk 
equales aumero qua: bin^ iri eadem; ’ratiorrb 
Arithmetica fumantur, & cx squalitate iiv 
eadem ratione Arithmetica exiftent. * 

T . • : IpiKi •drjdmcnu: t mnrr?hq b* 

SINT primum tres magnitudines AD.EG.HT.& alia? 
tres IN. OQ^RS. fintque AD. EG. & IN. OQjjn ratione^ 
Arithmetica. Item EG. HT. & OQ^RS. Ent in ratione 
Arithmetica. Dico quoque ex squalitate AD. HT. & IN. 
RS. elfe in ratione Arithmetica. Sitprims AD. & fecundat 
£G. differentia DC. ItcirL, 
fecundsEG. & tertis HT. 
differentia GF. cui accipia- 
tur squalis CB, erunt HT. 

& EF. squales ; item EG. 

AC. squales erunt ,ex 
quibus E demantur squales 
GF. CB. remanebunt BA. 

EF. id cft HT. squales . 

Differenti i igitur -ipfaruiiL. 

AD. & HT. cft pars BD. 

Eodem modo infecundis magnitudinibus fi Et prinis IN. 
& fectmds OQ^differcntia MN. item fecunds 
tertisRS.dilferentiaPQ^cuisqualisfiKnaturML. erit tow 
ta NL. differentia prims-IN. & tertis RS. Cum igitur AD. 
-EG.& lN.OQJintinproportionalitatc Arithmctica,erunt 
ex deEnkione differentis GD% MN. squales. Item quia.. 
^ EG. 
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EG. HT. & OQdlS. funtin ratione Arithmetica erunt di£ 
ferentia: FG. PQjcqualesiipfi autem FG.eA squalis CB. & 
ipfi PQ^arqualis LM. Si igitur squalibus DC. MN. arqua-> 

1 es addantur CB. ML. erunt tots DB. NL. squales ; eA au- 
tem oAenfa DB. differentia prima? AD.& tertis HT.& NL. 
differentia prima? 1N.& tertia? RS. in fecundis magnitudi- 
bus. Igitur AD.HT. & JN. RS. habentes arquales diffe- 
rentias DB. NL. ex definitione funt in ratione Arithmetica. 

Sed fint plures magnitudines tribus,ita vt fint etiam HT; 
&V.& RS. X. in proportione Arithmetica. Dico adhuc 
AD. V. & IN.X. cne in ratione Arithmetica . Ipfarum ei 
nimHT.V. differentia fit YT. cui arquales fumantur FZ. 
BK. & ipfarum RS. X. differentia fit r S. cui arquales fuman- 
tur Pa.L A. Eodem modo quo in prima parte huius propo- 
fitionis probabimus DK.& Na. effe differentias iplarumu 
AD. y. & IN. X. eafdemque effe inter fe arquales. Igitur 
A D. V. & IN. X. erunt in ratione Arithmetica . Quod de- 
mon Aratum effe volebamus . 

r . - , * > t ~_ • « % i i . ' * , 1 1 * 44 1 

‘ . ,! THEOREMA IX. PROPOS. I X. 

S I fint quotcumque magnitudines in ratione^ 
Arithmetica , &c totidem alif fumantur qu£ 
eandem cum illis proportionem Geometri- 
cam habeant , fingulx ungulis : habebunt etianu 
pofteriores rationem Arithmeticam . 

SINT tres magnitudines DA. CA.BA.in ratione Arith- 
metica & vt DA. ad CA. ita GP. ad FP.& vt CA. ad BA.ita 
FP. ad EP. Dico etiam GP. FP. EP. effe Arithmetice pro- 
portionales . Cum enim fit ex hypothcfi vt DA. ad AC. ita 
GP.adPF.eritdiuidendo vt DC. ad CA. ita GF. ad FP. 
Rurfus cum fit v t CA. ad AB. ex hypothcfi ita FP. ad PE. e- 
rit per conuerfionem rationis vt CA. ad CB. ita FP. ad FE. 
t v / . _ Quare 
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Quare ex squalitate , erit vt DC. ad CB. ita GF. ad FE.Sed 
CD. CB. funt differentia? triu 
quantitatum AD.AC. AB.vi- i . 
delicet CD.ipfarum AD. AC. 

& BC. ipfarutn AC. AB.ha- ^ h 
bentium rationem Arithme- 
ticam ex hypothefi : aequales p *- 
igitur funt DC.CB. ex defini- 
tione , aquales igitur etia mu, 

GF. FE. eandem cum illis ra- 1 
tionem habentes: Sed etiam FG.FE. funt differenti* triuna 
magnitudinum PG. PF. PE. nimirum FG.ipfarum PG. PF. 
&EF.ipfarum PF. PE. Igitur etiam tres magnitudines PG. 
PF. PE. funt in ratione Arithmetica . * 

Sint vero plurcs magnitudines tribus AD. AC. AB.AH. 
in ratione Arithmetica & fit praeterea vtBA. ad HA.ita EP. 
ad IP. Dico etiam GP. FP. EP. IP. habere rationem Arith- 
meticam. Nam cum fint tres magnitudinesCA.BA. HA. 
in ratione Arithmetica c quibus Geometrice proportionales 
funt tres FP. EP. IP. conftat ex prima parte huius propofi- 
tionis differentias HB.BC.tum inter fetum d i fferen ti js I E. 
EF.effe aequales * aequales autem funt BC.CD. & EF.FG.ex 
prima parte hurus. Quare tres di fferen tia? IE.EF.FG. aequa- 
les funt 3 ideoque quatuor quantitates GP. FP. EP. IP. ra- 
tionem Arithmeticam habent. Quod erat 3 &c. 

* / 1 J J ~ > » > •* • f m ' ^ • w * 

THEOREMA X. PROPOS. X. f 

* 

S I prim x quantitatis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex ratione rerti^ad quartamj& quin- 
ta ad fextam .* erit vt prima ad fecundam, 
ita tertia ad aliam ad quam quarta eandem ratior 
nem habeat quam quinta ad fextam. 


THEO- 
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Sit ratio A. prima? ad B.feeundam compoffta fcx rationi, 
hus C. tertia? ad DH. quartam , & E. quint* ad F. fextanu. 
Fiat vt E. ad F. ita DH. ad alia ' • : : 

quampiam DG. Dico eife vt A ' 

A. ad B. ita C.ad DG. 'Ratio *^ Ll " 

. enim A.adB.compofita eft ex "B ► 
ratione C.ad DH.& E.ad F.fed C »- 
vt E.ad F. ita C. ad DG. cx h y- 
potefi , ergo ratio A.ad B. com- 


at 


H 


ponitur ex ratione C.ad DH.& E >— ■ 
DH.adDG. Ergo a vt A.adB. r i 
ita C.ad DG.Quod demonftra- 
oportuit . 
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C Onftat etUm ipojitis qua in propoftionr 3 ejfivt primam 
ad fecundam ita quintam ad altAm ad quam Jit fexta 
vt tertia ad quartam . Nam quoniam ratio A . ad B . compo- 
rta eft ex rationibus C. ad DH. & E. adF. erit fine diferi - 
mine compojfta ex rationibus E.ad F. & C . ad DH. erit que 
E. tertta quantitas > & F. quarta C. quinta DH. fexta ha- 
betque DH. fexta ad DG. eandem rationem quam E. tertiae 
ad F* quartam . EB autem oftenfmn ejfe vt A. ad B . ita C . 
a<t DG. Igitur vt prima A. ad fecundam B. ita quinta C . 

ad DG.adquamDH. fexta ita fi habet vt E* tertia ad quar- 
tam F . 


THEOREMA XI. PROPOS. XI. 

S ’ I primae quantitatis ad fecundam ratio cofh- 
) ponatur exratione tertiae ad quarcam,& quin- 
ta? ad fextam.: eiufdem prima; ad fecundam ra- 
tio componetur ex Eationc ccrrif ad fextam * 
quintae ad quartam - 


Sit 
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Sit ratio prima? quantitatis A.ad fecundam B. compofita 
ex ratione terti* C.ad quartam D. & quinta? E. ad fextam-i 
F.fintque ordine vt fex data? magnitudines inter ferita lines 
A.B.C.D.E.F. Fiat ex duabus C.E,re<ftangulum GHI.\^ 
ex duabus DF. re&angulum LHM.ita vtGH.HI.ipfis C«H.~ 
& HM. HL. ipfis DF. 
fint a?quales erit ratio 
rc&anguli GI. ad re- 
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fitacx rationibus GH. 
ad HM. id eft C.adD. 

& IH. ad HL. id eft E. 
ad F. Sed etiam ratio 

A. ad B.compofita eft 

cx ijfdem rationibus C. 
ad D. & E. ad F.eadem 
igitur eft ratio A.ad B. V 

rationi re&anguli GI. ad re<ftangulum LM. at vero ratio re- 
iftanguli GI. ad re&angulum LM. etiam componitur ex ra- 
tione GH. ad HL. id eft. C. ad F. & IH. ad HM. id eft E.ad 
D. Igitur etiam ratio A. ad B.componitur cx rationibus C. 
ad F.& E. ad D. Vt autem linea? A.B.C.D.E.F. ita ponun- 
tur magnitudines A.B.C.D.E.F. Igitur magnitudinum A* 

B. ratio componitur ex rationibus magnitudinum C. F. 

D.£. Quod intendebamus probare . o , . , 

THEOREMA XII. PRO POS. XII. 

t Y ■' O •' ' J f* ' ■ , i X A 1/1 . i ) . I" . i 

S I prima: quantitatis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex ratione tertia: ad quartam, & Ijuirfr 
tar.ad fextanv; etiam conuertendo ratio fecun T 
da: ad primam componetur ex ratione lexta: a;d 
quintam, & quarta: ad tertiam; . ii- 

• s • • -f •illliU*, bf; ■ • f . ' » 
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Sint omnia qux fupcriori propofitione . Dico rationem 
B.ad A.componi ex rationibus F.ad E.& D.ad CErit enim 
conuertendo vt re#an- I 

gulum LM. ad re&an- 
gulu GI. ita B. ad A. eft 
autem ratio re&anguli 
LM. ad re&angulum-. 

GI. compofita ex ratio- 
nibus MH. ad HG. id 
cft D. ad C. & LH. 

compofita ex rationi- 

bus MH. ad HG. id • E i ! " \ 

eft D. ad C. & LH.ad E ^ 1 ** u 

HI. id cft F. ad E. Igitur B. ad A. ratio compofita eft ex ra- 
tionibus D.ad C.& F. ad E- Quod erat dcmonftrandum. 

THEOREMA XIII. PROPOS. XIII. 



S I primx quantitatis ad fecundam ratio com- 
ponatur ex rationibus tertia: ad quartan^ , 
& quinta: ad iextam : etiam ratio tertix ad 
quartam componetur ex rationibus prima: ad fe- 
cundam , & fextx ad quintam . 

H A BEAT A. prima ad B. fecundam rationem compo- 
firam ex rationibus. C. tertix 
ad D. quartam , & E. quinta: 
ad F. fextam . Dico rationem ^ 1 E F 

C.ad D. componi ex rationi- -» , * 

bus A. ad B. & F. ad E. Fiat » 

enim vt E. ad F. ita D. ad G. ^ 

Cum proportio A. ad B. fit 

compofita cx ratione C.ad D. 

& E. ad F. id cft D. ad G. pro- Q > —4 . ; ^ 

portio autem compofita exra- 1 

X tione 
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1 6 L Curui ac redi proportio promota . 

tionc C. ad D. & D. ad G. eadem eft qua? C. ad G. ( Nam 
totum fuis partibus fimulfumptis aquale eft)crit vt A. ad 
B. ita.C. ad G. Rurfus cum aflumpta fit inter C. D. tertia G. 
Schoi.in erit ratio C. ad D. compofita ex rationibus C. ad G.& G.ad 
dcfin.5.^. d. fed vt C. ad G. ita A. ad B. & vt G.ad D jta F.ad E.(cum 
enim pofita /it D. ad G. vt E. ad F. erit conuertcndo vt G.ad 
D. ita F. ad E. ) erit ratio C. ad D. compofita ex rationibus 
A. ad B. & F. ad E. Quod dcmonftrare oportuit . 

THEOREMA XIV. PROPOS. XIV. 

S I duorum redangulorum ratio componatur 
ex rationibus prima: reda: ad fecundam, & 
tertia: ad quartam, redangula fub prima & 
tertia , & fub fecunda & quarta , erunt datis redan- 

gulis proportionalia. . . 

D V O R V M redangulorum E. F. ratio componatur ex 
rationibus A. prima: ad 



I 

M 

H 

L 



— B 
.C 
__ D 


E 


] 


J J 


£ o 


fecundam B. & C.tertif 
ad quartam D. fiatque 
redangulumGI.fub re- 
dis GH. HI. aqualibus 
prima' A. & tertia:. C.& 
redangulum LM. fub 
redis HM. HL. aqua- 
libus, fecunda B. 
quarta D. Dico redan- 
gula GI. LM. ipfis E. F. cfle proportionalia . Redangula^ 
enim GI* LM. habent rationem compofitam , ex ratione la- 
terum GH. HM. id eft A. B. & ratione laterum IH. HL. id 
efl C. D. fed etiam redangula E. F. habent rationem iomr 
pofitam ex rationibus A. ad B.& C. ad D.igitur ratio rdan- 
guli E. ad redangulum F. compofita ex ijfdem rationibus 
cx quibus ratio redanguli GI. ad redangulum LM. eadem.* 
/» ♦ • eit 
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eft qua? rcdanguli GI. ad redangulum LM. Quod proban- 
dum fufceperamus. 

• \ <4 

THEOREMA XV. PROPOS. XV. 

S I duorum re&angulorum ratio componatur 
ex rationibus primas re<fbs ad quartam, 6^ 
tertia: ad fecundam : re&angula fub prima^ 

& tertia, & fub fecunda & quarta erunt datis re- 
daugulis proportionalia. 

D V O R V M redangulorum E. F. ratio componatur ex 
rationibus A. prima? ad D. quartam, & C.tcrtia? ad B.fccun- 
dam , fiatquc redangulum GHI. fub redis GH.HLqu« pri- 
ma? A. & tertia C. fint «quales , & redangulum LHM. fub 
redis LH. HM. qua? B. fecunda? & D. quarta? lint «quales . 

Dico redanguIaGI. LM. redangulis E.F.efTe proportiona- 
lia. Redangulacnim GI. LM.habent rationem compofi- 
tam cx ratione GH. ad HL. id eft A. ad D. &ex ratione IH. 
ad HM. id cft C. ad B. fcd etiam redangula E. F. ponuntur 
habere rationem compofitam ex rationibus A. ad D. & C. 
adB. Eadem igitur cft ratio redangulorum GI. LM. & re- 
dangulorum E. F. Quod a nebis probandum fuerat. 

■“ ‘ 

SCHOLIVM. 

P T olcrnaus lib . i . magna constructionis capite, apud T beo ne, 

& T, rape^untium 1 1. apud Rawhotdum Undecimo , regu- 
lam , quam vocant fex quantitatum , ingeniofe admodum , vt 
reliqua omnia , excogitauit ’■> qua non filum in demon fi rationi- 
bus fpharicis , fid etiam Geometricis magnum momentum obti- 
nere potest • vt ex fie que nt ibus patebit . Cum tamen harunuj 
quantitatum plures connexiones fiue contugationes eft? pojjint, ^ 

ipfi vitra duas progr effit s non eft , quarum alteram vocat **- 
7*t rMtrir, fiu ficundkm compofitioneni , alteram **7<t 

X 2 id eft. 
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id efl , fecundum diuifionem . Prima huiufmodi efl 

apud T heonem*ex verfione Io.Baptifta Porta *vt quidem reor 
non admodum bonam ; 

Si in duas reflas finitas angulum continentes * ab extremis 
producantur dua retia fecantes fi inuicem , & qua angulum 
Continent 3 ratio vnius rectarum * qua d principio angulum con- 
tinent > ad ipfdm qua intercipitur ad angulum a produfla 3 con- ' 
iunfla efl 3 flue componitur 3 & ex ratione produfla ab extre - 
mo dtfld retia 3 cr intercepta ipfius exceflflus alterius produfla * 
ad alteram rectam continentium angulum 3 & pr at ere a ratio- 
ne intercepta * & a feti tone produflarum ad terminum alte- 
rius angulum continentium > & ipfius produfla . 

Sed breuius , & clarius Regiomontanus Epitomatis lib. I» 
propofitione nona . 

Sia terminis duarum linearum ab angulo aliquo deficen- 
dentium , dua linea fifie fecantes 3 fuper defendentes mutuo 
reflexa fuertnt ■: erit linea defeendentis ad partem fluam flupe- 
* nor em proportio , ex duabus proportionibus > quarum vna e fi 4 

termino huius defleendeutis reflexa 3 ad partem eius fu pr a fle - 
ftionem * alta cft partis infra fiflionem alterius reflexa , ad 
totam eandem reflexam compofita . 

Exflf criv ac <h 6piffy.ov habent Ptolemaus > & T heon qua intelligi 
non po (funt fine oculari injpcctionc diagrammatis* magis ad a- 
mujjim Regtomonianus . Ah angulo A. 
defle en dat dua linea AB.AG.a terminis 
earum B.G.qna refie flantur mutuo fu- 
per defendentes * qua fint RE. GD. 1 
fle antes fle inZ. Dico quod proportio 
GA. ad A E . compofita eft ex duabus 
flet licet proportione GD . ad DZ. & B 
proportione ZR. ad BE. 

K<L7tL<nit\j*> arof^ttr efi Ptolomai , ex verjione Rainhol- 
^ di. Ducatur per punflumE. linea ET. aqui di flans linea GD. 

Quoniam igitur linea GD. EI. funt aq uidi flantes * ratio linea 
4. c. GA. ad A E. eadem esi qua linea GD. ad lineam EI. Afiuma- 
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tur nutem defiris linea ZD. Erit igitur compofita ratio line* 

GD. ad lineam EI . ex 
rationcGD. ad hneam^j 
DZ.-dr ex ratione It ne a • 

DZ. ad lineam E igna- 
re dr ratio linea GA. ad 
lineam AE. comfofita e fi 
ex ratione linea GD. ad 
lineam DZ. & ex ratio- 
ne linaa DZ. ad lineam 
EI. EB autem dr ratio 
lino a DZ.ad EI. eadem rationi tinea ZB. ad lineam BE. cum 
aquidiB antes fint Itnea EI. dr ZD. Ratio igitur It ne a G A. ad 
lineam AE. compofita ex\fi ex ratione linea GD. ad lineam 
DZ. & ex ratione linea ZB. ad lineam BE. £uod erat de- 
me n fi r an dum . 

Eodem modo demonfirabitur quod dr fecundum diutfionem 
ratio linea GE. ad lineam EA. compofita cB ex ratione linea 
GZ. ad ZD.dr ex ratione linea DB. 
ad BA. Dutta per A. punttum li- ^ 

nea AI. aquidiB ante linea EB. dr 
protratfa in eandem GDI. Rurfus 
enim quoniam linea A I . aquidifians 
efi linea EZ. eft ficut GE. ad EA. 

Sic GZ. ad ZI. AJfumpta autem de- 
foris linea ZD. ratio linea GZ. ad 
ZI. componitur ex ratione linea GZ. 
ad lineam ZD . dr ratione linea DZ. 

ad lineam ZI. EB autem ratio linea DZ. ad lineam ZI. ex- 
dem qua eft ratio DB. ad BA. eo quoetin itquidiB antes Lineas 
AI. & ZB. dufla fint linea BA. dr ZI. &»*ire ratio lineaGZ. 
ad lineam ZI. componitur ex ratione lineaGZ. ad lineam ZD. 
dr exaratione Cinea DB.ad lineam B A. Porro ratio lineaGE.ad 
EA. eadem cB qua linea GZ. ad lineam ZI. Ergo ratio linea 

GE. ad lineam EA. componitur ex ratione lineaGZ . ad lineam 

ZD. 
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i6<j Curui ac redi proportio promota . 

ZD. & ex ratione linea DB. ad lineam B A. £>uod demonfirani 
dum erat . 

Hactenus Ptolemaus ; fed refte Admonet Rainholdus poft 
Theonem coniugationis o-vvStjtv quadruplicem ejse varie- 

tat e j KtLTtx. fiAiptmv, duplicem . Nam fecundum compo [itionem, 
aut tota linea exterior confertur ad partem fuperioremverfus 
angulum, aut ad partem inferiorem ab angulo ; aut tota inte- 
rior confertur ad partem vel fuperiorem , vel inferiorem . At 
fecundum diuifionem , tam exterioris, quam interioris pars in- 
ferior ad fuperiorem refertur. Quibus omnibus fngula ava-bakiv 
fcu conuerfim refpondent. Vt exterior G A. confertur Aut cum 
AE. aut cum EG. & tota interior ,GD. aut cumDZ. aut cum 
GZ . aut exterioris pars inferior GE. ad fuperiorem EA. aut in- 
terioris pars inferior GZ.ad fuperiorem ZD. & conuer tendo • 
Singuli autem cafus demonstrantur dircBi quidem a T heone , 
etiam conuer [i a Rainholdo . Nempe 

l. Ratio GA. ad AE. componitur ex ratione GD. ad DZ. & 
BZ. ad BE . 

2 Ratio AG. ad GE . componitur ex ratione AD* ad DB. & 

BZ. ad ZE. 

3 BE. ad EZ. ex ratione BA. ad AD. & DG. & ad GZ. 

4 EB. ad BZ. ex EA. ad AG. (fr GD: ad PZ. 

5 GE. ad EA. ex GZ. ad ZD. & DB. ad BA. 

6 BZ. ad ZE. ex BD. ad DA. & AG. ad GE. 

Sed Alkindus Arabs , & ab eo Rainholdus , animaduertit , 
in Jing ulis modis quos fuperius pofuimus , 1 8 o . coniugationes 
di redi e fieri poffe, totidem * r *y ex quibus foli 3 6 . ftnt vti - 

les ac necejfarij , 1 2. impetibiles , reliqui inutiles , atque ho- 
rum 36. modorum octodecim, effe reliquorum conuertentes , 
Modi autem necefarij in fex quibuslibet quantitatibus in qui- 
bus prima ad fecundam ratio componatur ex rationibus tertia 
ad quartam , & quinta ad fixtam . hac tabula continentur . 
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Primus 

I I. 

I I I. 

I V. 
V. 

V I. 

V I I. 
VI II. 
I X. 

X. 

X L 
X I I. 

X II I. 

XI V. 
X V. 

.XVI. 

XVII. 

XVIII. 


i. ad 2. ex 3. ad 4. & 5. ad 6 . 


1 

r 

z 

1 

1 

2 
2 
2 
2 

3 

3 

3 

3 

4 

4 

5 
S 


2 

3 

3 

5 

5 

4 

4 

6 

6 

4 

4 
6 

6 

5 

5 

6 
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3 

2 

2 

2 

2 


2 

2 

1 
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6 

4 

6 

6 

4 
3 

5 
5 

3 

2 

5 

2 

5 

1 

6 

2 
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5 

5 

r 

3 

3 

6 

6 

4 

4 

6 

6 

4 

4 

3 

3 

4 
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4 V 
6 

4 

4 
6 

5 
3 
3 
5 
5 
2 

5 

2 

6 

1 

3 

2 
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Horum autem modorum primam Ptolcmcus in prima c<m - 
iugatione fex pradittarum quantitatum ; fepttmum , ottauum, 
•undecimum > decimum fepttmum JRatnboldus 5 reliquos omnes 
nos aliquando totidem theorematis demonftrauimus > nunc y 
quod mirum videri pojjtt , ^ jifer/ pojfe quis credat 

omnes fequenti propojittone complexi fumus . 

3 . .'i .•* 

^ ifct vl : 




>' « r 


. V*- . r 

t: Jtr 
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1 6 8 Curui ac redi proportio promota 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

I ‘‘ ‘ 

D Atis fex quantitatibus quarum prima; ra- 
tio ad fecundum componatur ex rationi- 
bus tertia: ad quartam, & quinta; ad fex- 
tam ; omnes modos ncccflarios, quibus ratio dua- 
rum quarumlibet, ex aliarum rationibus componi- 
tur, demonftrarc. 

“ ' . > • \ a «v % 4 . p 

** i 

Sint dat£ fex quantitates. A.B.C.D.E.F. in quibus ratio 
A. prima?, ad B. fecundam , fit 
compofita ex ratione C.tcrtif, 

ad D. quartam, & E. quinta? , B- <fj 

ad F. iextam i propofitum fit 
demonftrare, proportiones fex 
illarum quantitatum ,o&ode- 
cim modis , quos in tabulam- ^ - « V 

fuperiori fcholio redegimus, ^ y\ 

dirc&e,totidemquc conuerfim 
componi pofTc. '*• 

Quoniam ratio A.ad B.componitur ex ratione C.ad D.& 
E. ad F.per primum modum datum, etiam ratio C.ad D. 
componetur ex ratioric A.ad B.& F.ad E.qui vndecimus rno 
dus eft . Item quia ratio A. ad B. componitur ex rationibus 
E.ad F.& C.ad D.etiam ratio E. ad F. componetur ex ratio- 
ne A.ad B.& D.ad C. qui eft modus decimus feptimus , atq; 
ita exiftunt tres modi in quibus ratio 


A 

B 

C 

D 

t 

I 


III 


TV 


A. B. C. D. E. F. 

C. ad D. ex ratione A. adB. &F.ad E. 

E. F. A. B. D. C. 


i. 
1 1 . 
17 - 


componitur ; Iam vero in vnoquoque horum modorum- 
fex magnitudines pro ordine quem obtinent ordinalibus 

numeris 
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numeris infigniantnrjita Vt iri primo (it A. prima quantitas, 

B. fecunda , C. tertia , &c. In fccurido C. prima , D. fecuii- A • 
da , Al tertia B. quarta F. quinta E*, fexta , atque ita in reli- 
quo , E. prima, F,- fecunda &c. Quoniam ratio A. ad B.com- 
ponitur ex rationibus. C. ad D. ex E. ad F. etiam ratio A. 
ad B. componetur ex ration ibus C. ad F.&E.adD. qui k - 13 1U11W ' 
eundus moduscft ; pra?terea quia ratioC. ad D.componitur 
ex^ationibus A. ad B. & F. ad E. etiam ratio C. ad D. com- i x.jJiunis. 
ponetur ex rationibus A. ad E. &F. adB. qui duodecimus 
modus eft. Adha?c quia ratio E. ad F. componiturcx ratio- 
nibus A. ad B. & D. ad. C. eadem ratio £. ad F. componetur 1 M-hums. 
ex rationibus A. ad C&D.adB. qui eft modus decimus 
o&auus . 


- ' r- ; * -* 

A. B. C» F, E. D. 2 

C. ad D. ex ratione A. ad E. & F. ad B. 12 

E. F. A. C. D. B. 18 


Rurfusin vnoquoque horum modorum fex magnitudi- 
nes pro ordine quem habent ordinali numero affe&ar intelli- 
gantur. Quoniam ratio A. ad B.conftat ex rationibus Cad 
F. & E. ad D. etiam ratio C. ad F. con&abit ex rationibusij.j.huius. 
A. ad B. & D. ad E. qui eft modus 1 3. Item quoniam ratio 
C. ad D. conflatur ex rationibus A. ad E. & F. ad B. fetiam- 1 * , ^ huius * 
ratio A. ad E. conflabitur ex rationibus C.ad D.&B. ad F. 
qui eft modus quintus. Denique quia ratio E. ad F, com- 
ponitur ex ratione A. ad C. & D. ad B. etiam ratio A. ad C.» j-sAuii» 
componetur ex rationibus E. ad F. & B. ad D. qui conftituit 
tertium modum tabui*. 

C F. A. B. D. E. I ' 13. ’ 

A ad E. ex C. ad D. & B. ad F. I 5. > 

A. C. E. F. B. D. / 3. • - 

• • • •> t i 

Pmerea quia in proximis modis ratio prim* & fccun. 

y d*, •' . ; 


11 

11 

II 
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dx , componitur ex rationibus tertia? & quarta?, & ratione 
.5 .huiur .quinta? & fexca?;probabimus ex fexta propoficione teitijj bu- 
ius , quod ratio C. ad F. componitur cx rationibus A. ad 4 « 
& D. ad B. qui eft modus decimus quartus . Item ratio A . 
.*.huius. a< j g. componitur ex rationibus C. ad F. & B. ad D. qui eftr 
•3 •hoius.modus fextus tabula > denique ratio A. ad C. componitur 
ex rationibus E. ad D. & B. ad F, qui modus eft quartus \tl* 
tabula. « 


C. F. A. E. D. B. 

A. ad E. cx C. ad F. & B. ad D. 

A. C. E. P. B. J. 


x 4 * 
6 . 


13.3. Huius. E 0 d cm modo , quo fupra , cx fepjima tertij huius , orni f- 
fo primo trium pofteriorum modorum, ex quo nihil noui 
amplius demonftrari poteft, quoniam in fecundo, ratio A. 
1 1 u Jiuius E. componitur ex rationibus B. ad D. & C. ad 1 . ctiairu, 

ratio B. ad D.componetur ex rationibus A. ad E. & F.ad C. 
qui ottauum modum tabulae conftituit; prarterea quia in ter- 
tio ratio A. ad C. conftituitur cx rationibus B. ad F. 6^^ 
jj.sJiuiuj.E.adD. etiam ratio B. ad F. conlbtuetur cx rationibus 
A. ad C & D. ad E. qui modus eft decimus tabulae . 


B. D. A. E. F. C. 

ad ex ad & ad 
B. F. A. C. ' D. E. 


8 . 

io. 


u.j.huiuj. Eadem ratione > ex 6. tertij huius ratio B. ad D. compo- 
nitur ex rationibus A. ad C. & F. ad E. qui eft feptimusmo— 

, * J hu '“- < lus > & ratio B. ad F. componitur ex rationibus A. ad E. <\_ 

D. ad Cqubeft nonus modus. At vero ex 7. tertij huius. 

Quoniam ratio B. ad F. componitur cx rationibus A. ad C. 

l^huks.&p.adtE. etiam ratio D. ad E. componetur ex rationibus 
B. ad F. «c C ad A. qui 16. modus eft in 


-tabula. 


B. 
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L I B E R I I Jt 1 . *7t 

B. D* A. G. R E. i 7 

B. ad F. ex A. ad E. & D. ad C. • 1 9 

t D. E. B. F.> C. A. I* 


Denique in vltima ferie quia ratio D. ad E. condat ex ra- 
tionibus B. ad F.& C. ad A. ex propofitionc 1 2. 3. huius raun.j Mus. 
tio D. ad E. conflabit ex rationibus B. ad A. & C. ad F. qtn 
cfl 15. modus. 

D. ad E. ex B. ad F. & C. ad A. | 17. 


Atque ita datis fex quantitatibus, quarum prima? ratio 
ad fecundam componatur ex rationibus tertia? ad quartam , 

& quinta? ad fextam,omnes modos neccffar ios diredtos qui- 
bus ratio duarum quarumlibet ex aliarum rationibus com- 
ponitur demonflrauimus • 

Conucrtentes autem fupcriorum modorum, ex 12. hu-,« j 
ius aperte demonftran turs nam in omnibus li ftierit prima? 
ad fecundam ratio compofita ex rationibus tertia? ad quar- 
tam, & quinta? ad fextam, etiam ratio fecunda? ad primam 
componetur ex ratione quarta? ad tertiam, & fexta? ad quin- 
tam . Quare etiam fuperiorum modorum conucrtentes de- 
monftraui mus ; Quod propofitum fuerat . 


SCH OLIVM. 




H inc patet quam facilius , nnn filum medi omnes in P te- 
lo met prima coniugatione fix quantitatum > vnica pro - 
po fit tone demonBrentur > quam infinitis > i Rainholdo comme nt • 
in c. 11 . primi magna conftruflionis 5 fid reliqui reliquarum 
quinque coniugationum modi , de quibus in Scholio proceden- 
tis propofitioms , ac omnino omnes compofitioues rationum ne- 
ce farta , qua inter fix quaslibet quantitates exi fiant : quod in- 
gens compendium eff > ac ni fallor magnum in Geometricis v- 
fum habebit . 

Y 2 THEO- 

> "•* * 
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iji Curui ac re&i proportio promota 

■ THEOREMA XVII. PROPOS. XVII. 

p | ^ f X ' ^ £| 1 > '•» t ^ % 

S I prima reda 5Q, fecunda angulum faciant J 
quarum etremitatibus ducantur tertia ab ex 
tremitate prima: > & quarta ab extremitate/ 
fecunda in pun&um eoncurrentcs > & in oppofitas 
redas qua: angulum prius faciebant > incidentes, 
ita vt quarta primam bifariam diuidat: erit vt pri- 
ma incidentium ad Tegmentum fuperiusjca inci- 
dentium fecunda ad medietatem Tegmenti infe- 
horis. ....... 

F A C I A T prima AG.cum fecunda AB.angulum ad A*. 
ik^ab extremitatibus prima: & fecundae G.&B. ducantur 
GD. tertia & BE. quarta concurrentes in pun&o. Z. & fecet 
? ' GD.oppofitam redam AB. in 

v D. & BE. oppofitam AG*bifa- 

^ riaminE* DicoeffcvtGD.ad 

DZ. ita EB. ad medietatem ip- 
fiusBZ. Vocentur autem AG. 
prima quantitas AB. fecunda,- 
. GD. incidentium prima: BE* 

incidentium fecunda.Z.pundu 
concurfus. EA. DA. ZE. ZD* 
fegmenta fuperiora. ZG. ZB. 

EG. DB. fegmenta inferiora* Quoniam ratio G A. ad AE*. 
coponitur ex rationibus GD.ad DZ* & BZ.ad BE. vt ex Pto- 
SchoLry. lemaoprobauimusin Scholio 15 Jiuius^etiam ratio GD. ad 
iuil “ s : DZ. componetur cx rationibus GA.ad AE*& EB. ad BZ.id 

53. .mus. c ft CXFat i oni |3 US £B. a dBZ*&GA. ad AE* Igitur cum pri- 
mae GD. ad fecundam DZ* ratio componatur cx rationibus 
tertia: EB. ad q>uartam BZ. & quinta AG. ad fexta AE. erit 
ic.^.huius.vt GD. ad DZ. ita EB. ad aliam ad quam fit quarta BZ. vt 
GA. quinta ad fextamAE. SedGA. ad AE. ex hypothefii 
- ' ’ - r , i habet 
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habet ratione duplam 3 ergo vtGD.adDZ.itaEILad aliam 
ad quam BZ. habet proportionem duplam > id efl ad dirni- 
.diamipfiusBz. Quod erat propofitum. 

THEOREMA XVIII. P R O P O S. XVIII. 4a . 


I lfdcm pofitis; erit vt Tegmentum fecunda? quan- 
titatis fuperius , ad inferius , ita Tegmentum fu- 
perius fecunda? incidentium ad medietatenu 
inferioris. ' \ 't 

SINT eadem qua? fuperiori propofitione. Dico eflo 
.vt AD. ad DB. itazE. ad medietatem ipfius B z. Quoniam 
ratio AG. ad GE. conflat ex ratione AD. ad DB..& Bz. ad 
ZE. Quod demonftrat Theon fexta prop. in 12. caput 1. 
Almageftij&Erafmus Rainholdus in idem caput ( quod 
ipfe vndccimumftatuit) propgfit. 2.&nos fequenti Scho- . „ . 
Jjo ex illis authonbus demonftrabimus j em etiam ratio 
AD. ad DB. compofita ex ratione AG. ad GE. & zE. . , 

ad Bz. feu quod idem elt ex rationibus zE. ad Bz. & 

AG. ad GE. Igitur vt AD. ad DB. itazE. ad aliam ad I0 '** lliuSr 
quam Bz. habeat rationem quam AG. ad GE. fed AG. 
ipfiusGE. ponitur dupla. Igitur vt AD. ad DB.itazE.ad 
cam cuius Bz. fit dupla , id efl , ad dimidiam Bz. Quod fta- 

lutum fuerat demonftrare . „ ,V 

... «, . 




SCHOLIVM 


s ' 1 — •« % •**_*. • ' V ^ 

Vod vero ratio AC. ad CE. com - 
ponatur ex rationibus AD. ad 
DB.dr BZ. adZE.ttaexfii- * 
pr a ditiis autioribus dnnontir at ur.Sit 
enim vt in S eho Ito 1 5. huius jignraLy 
2. aquidttiansAI . retia EB. & pro - B- 
ducatur ad ipfam GDI. erit ratio AG. 
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GE. eadem r ditent AI . di EZ.&aJJitmptd BZ. erit ratio AU 
di EZ. hoc eft . AG. di GE. compofita ex rationibus AI. adBZ • 
frBZ.ad ZE . eft autem ratio AI. ad BZ. eadem rationi AD. 
adDB. Igitur ratio AG . ad GE* conflat ex rationibus AD* a 4 
DB.&BZ.adZE . * ( ' 

v THEOREMA XIX. PROPOS. XIX. ?T 

J ' r . ^ , ‘ 

I lfdem pofitis: eric vt fecunda quantitas ad fcg- 
mentum inferius , ica fegmentum inferius pri- 
mae incidentium ad fuperius . 

SINT eadem quae 17. huius . Dico effe vt BA. ad DB* 
itaGZ. adZD. Quoniam ratio GE. ad EA. componitur 
rationibus GZ. ad ZD. & DB. ad BA. vtex Ptolemaei c. 1 2. 
magnae fyntaxeos probauimus fchol. 1 j. huius , etiam ratio 
it huius GZ. ad ZD. componetur ex rationibus GE. ad EA.& BA. 

ad BD. fcu quod idem eft ex rationibus BA. ad DB. & GE. 
10 . 3 .huius, ad EA. Igitur vtGZ.ad ZD.ita BA.ad aliam ad quanu. 
DB. habeat eam rationem quam GE.ad EA.fed GE.poni- 
tur aequalis ipfi EA. Ergo vt GZ. ad ZD. ita BA. ad aequa- 
lem ipfiDB. nimirum ad ipfamDB. Quod concludere vo- 
lebamus . 

* * /T ~ i- 1 ■ >! a ■ . * j * 1 1» ii l * * } * i f Ia rn w j * 

THEOREMA XX. PROPOS. XX. 

I lfdem pofitis , fint praeterea anguli BE A.BDG. 
aequales : erit vt prima quantitas ad fecun- 
dam, ita incidentium prima ad incidentiurru 
fecundam. 

" 1 

SINT eadem omnia quae in fchematc 17. huius, & prae- 
terea fint anguli BEA. BDG. aequales : Dico effe vrGA. ad 
AB. ita GD. ad BE. Ducatur EI. ipfi GD. parallela . Hinc 
ad duas GD.BE.conftituatur tertia IE.crit ratio GD.ad IE. 

com- 
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compofita ex rarionibus GD. ad 
* BE.&BE.ad IE. RurfusintcrGA. 

AE. ponantur dus intermedia? BZ. 

ZD-erit ratio GA.ad AE. copofita ex 
tribus rationibus GA.ad BZ. &BZ. 
ad ZD. & ZD. ad AE. vt vero GA. 
adAE.itaGD.adIE. ( squiangu- 
la enim funt triangula GAD. EAI. 
ob parallelas IE.GD.qus efficiunt 'angulos externos IEA. 

EIA. squales internisAGD. ADG. ) Quare ex dua bus ** 
proportionibus aqualibus GD.ad IE. & GA. ad AE. prima \ 

ex duabus rationibus GD. ad BE. & BE. ad IE. compofita- 
eft, facunda ex tribus GA.ad BZ.& BZ.ad ZD. & ZD.ad 
AE. compofita eft 3 a?quales igitur funt dus rationes GD.ad 
BE.& BE.ad IE.tribus rationibus GA.ad BZ.& BZ.ad ZD. 

& ZD.ad AE. ( aequalium enim quantitatum squales funt 
omnes partes fimul fpmptar . ) Igitur ex duabus primis ra- 
tionibus auferatur ratio BE.ad IE.&ex tribus pofteriori- 
bus ratio BZ. ad ZD. qua? squalis feu eadem eft rationi BE. 
adlE. ( squiangula enim funt triangula BEI. BZD. ob 
communem angulum ad B.& ob duas paeallclas DZ. Ip. 
qus efficiunt angulos externos BDZ.BZD. squales internis 19 . 1. 
BIE. BEJ. ) remanet ratio GD. ad BE. squalisrationibus 
GA.ad BZ. & ZD. ad AE. C um igitur ratio GD. prims ad 
BE.fecimdam fit compofita ex rationibus GA.tertis ad BZ. 
quartam 5 & ZD.quinrs ad AE.fcxtam^etiam ratio GD. pri- 
ms ad BE. fecundam * ( exn.huius) componetur ex ra- u.j. huius, 
tionibus GA.tertis ad AE.fextam,& ZD.quintsad BZ. 
quartam 3 feu quod idem eft ratio^GD. ad BE. componetur 
ex rationibus ZD. adBZ.& GA.adAE. Igitur vt GD.ad ,0 «** huius * 
BE.ita ZD.ad aliam ad quam BZ.fit vt GA. ad AE. (ex 1 o. 
tertijhuius. ) Sed GA.eft ipfius AE.dupla,feu AE. eftip- 
fius GA.dimidia : igitur vt GD.ad BE. ita ZD.ad dimidiam 
ipfius BZ. Sed vt ZD.ad dimidium BZ.ita EA.ad dimidium 
AB. ( squiangula emm funt triangula BDZ.BEA.obcom- l * 

munem 
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munem angulum ad B. & jequiles ad D. E. ideoque vt DZ. 
ty * *’ adZB. ita EA. ad AB. &confcquentium dimidia vtDZ.ad 
dimidium ZB.itaEA.ad dimidium AB. ) Igitur vtGD.ad 
l5 . fs BE. ita EA. ad dimidium AB. & pofteriorum terminorunu 
dupla eft GA.ad AB. vt GD.ad BE. Quod &c; 3 


3. 6. 


THEOREMA XXI. PROPOS. XXI. - ; 

.lr> .1 Jnul 

I lfdem pofitis, fintpraererea anguli BEA.BDG. 
aequales: etitvt fecunda quantitas ad inciden- 
tium fecundam, ita Tegmentum fuperius inci- 
dentium fecundae ad dimidium fegmenti fuperio- 

ris quantitatis fecundae. ' 1 

SINT eadem omnia quar fuperiori propofitione. Dico 
effe vt BA.ad BE. ita zE. ad medietatem DA.Quoniam pa- 
rallela funt IE. Dz. ex hypothcfi, erit vt Bz.ad z E.ita BD. 
ad Dl.affumaturextrinfecus media DA.conftabit ratio BD. 
ad DI. id eft Bz.ad zE. ex rationibus BD.ad DA.& DA.ad 
DI. vt autem AD. ad DI. ita AG. ad GE. 

Igitur ratio Bz. adzE. compofita eft ex 
ratione BD ad DA. &ex AG. ad GE. 

16.3. huius. Q^ are per tertium modum 16. huius erit 

ratio Bz. ad BD. compofita ex rationibus 
,•.3. huius. ZE. adDA.&AG. adGE. Igitur vtBz. 
adBD. itazD. ad medietatem DA. ad 
quam integra DA. rationem habet quam g 
AG. ad fui dimidium GE. Vt autem BZ. 
adBD.itaBA.adBE. ( a?quiangula enim funt triangulae 
BDz.BEA.ob communem angulum ad B.& angulos BDZ. 
BE A.qui aquales ponuntur. ) Igitur vt BA.ad BE.ita ZE. 
ad medietatem DA. Quod erat &c. y k V 

i> A j. h i J 1 . / \L • f).l O « 2 lil 1 
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THEOREMA XXII. PROPOS. XXII. 

f ^ ■* K' 

» • 

C Hordae duorum arcuum inaequalium femi- 
circulum complentium , eamdcm habent 
rationem quam fecans arcus minoris cum 
finu toto ad tangentem eiufdem arcus ^ut quam 
tangens ad differentiam (ecancis. 

SIT circulusFAB.cuiusccntrum D. diameter BF. ar- 
cus minor FA. maior femicirculum complens AB. Chorda 
arcus minoris AF. maioris AB. finus totus DA. Tangens 
eiufdem arcus FA. rc&a G A. du- 
&a ex pun&o A. ad pundlum G.in 
diametro produ<5h;ideoque DG. 
fecans arcus FA.& GF.eiusdifFe- 
rentia FE. finus rc&us AE. verfus 
FE. complementi ED. & re<5hc, 

BG.compofita ex finu toto BD. & 
fccante DG. Dico eam effc ratio- 
ncmBA. ad AF. qua: eft BG. ad 
GA. aut GA.ad GF. Erunt enim 
triangula BAF. & GAD. redlan- 

ula ad A. qua? diuidentur perpendiculari AE. communi ad 6 

afim in triangula fimilia 5 critque vt BE. ad EA. ica EA. ad 
FE. ideoque quadratum AE.tam re&anguloBEF.quam re- 
ctiangulo GED. a?quale eft. Igitur a?qualiafuntreftangii- /.p^n, 
laBEF.GED. atque adeo vtBE.adED. itaGE.ad EF. & m. 6. 
diuidendo vt BD. ad DE. ita GF. ad FE. fed vt BD. ad DE. 
ita A D. ad DE. quod a:qnales fint 3 BD. AD.& vt AD.ad f j 
DE. ita GA. ad A E. ergo vt GF. ad FE. ita GA. ad AE. *T' 

permutando , ac conuertendo 3 vt GA. ad GF. ita AE. ad ll - 
EF. fed vtAE, ad EF. ita BA. ad AF. ergo vt GA. tangens s 
arcus AF. ad GF differentiam fecantis, ita chorda BA. ad 
chordam AF. Rurfus cum redtengulum BGF. fit aquale .?*• 
quadrato GA. erit vt AG. ad GF. ica BG»ad GA.ideoque vt ’ 14 ‘ 6 *. . 
- — Z chorda 
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chorda BA. ad chordam AF. ita BG. compofira cx finu tot« 3 
& fecantc arcus AF. ad GA. tangentem ciufdem arcus AF. 
Quod eratpropofitum . 

COROLLARIVM. I. 


E X ditiis manifestum eti ejfe vt finum totum ad fiuum-a 
complementi arcus > ita dtffierentiam fecantis ad finum 
verfum. probatum enim e fi ejfe vt BD. ad DE. ita GF. ad FE* 

COROLL ARIVM. II. 

C OnJiat pr at er e a ejfe vt tangentem ad finum retium, it a 
differentiam fi cantis ad finum verfum eiu fidem arcus • 
Piam demonft ratum e fi ejfe vt GF. adFE • itaGA.adAE . 

^ 4 r % _ . f . j .1 • ^ 

(• I J , * 1 ^ . i i .1 W T 1 <|^ ♦ 

/ COROLLARIVM. III. 

A Dhac (equitur fi ex eodem puntio circuli ad diametrum, 
ciufdem arcus tangens , chorda 3 atque finus ducantur* 
angulum a tangente & fiuu retio contentum a chorda fecari 
. bifariam . Nam cum ex eodem puntio A. ad dtametrumdutia 
fint AG . AE. AF. fit que vt GF. ad FE. ita G A. ad AE.angu- 
6- lus GAE . dtuidttur bifariam a chorda AF. 


COROLLARIVM. IV. 

Enique probatum eft ejfe vt BG. ad GA. ita GA.ad GF* 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIII. 

• t 


Q Vadratum circulo inferiptibile ad quadra- 
tum chorda: arcus Quadrante minoris ra- 
tionem habet quam fecans eiufdem arcus 
' ad fuam differentiam > aut quam finus 
totus ad finum verfum . 


SINT 


\ 
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Sint eadem qua* fuperiori propofitione . Dico effe qua- 
dratum circulo infcriptibile ad quadratum corda* AF. arcus 
AF.quadranre minoris, vt eft fecans eiufdem arcus AF. ad 
GF.eiufdem fecantisdifferentiam; aut vteft DF. finus totus 
ad FE. finum verfum : Nam cum fit vt GF. ad FE.ita GA.ad Coroii. t. 
AE.& AD.hoc eft FD. ad DE. & GD. ad DA. id eft ad DF. J"** 

erit vt FD. ad DE.ita GD.ad DF.& per con- 
uerfionem rationis vt DF. ad FE.ita DG.ad 
DF. Affumantur dua? BF. BF. feu eadem BF. 
bis,erit per primam terti j huius vti exangu- 
ium fub BF. DG. ad redangulu fub BF. GF. 

ita redangu- 
lum fub BF. 

DF.ad reda- 
gulum fub 

BF. FE. fed vt redangulum fub BF. DG. ad 
redangulum fub BF. GF. ita DG. ad GF. er- 
go vt DG.ad GF.itaredangulum BFD.ad 
redangulum BFE. at vero rcdangulo BFD. _ 

«quale eft quadratum circulo infcriptibilo ~ 8.&17.* 

cum vtrumque quadrati DF.fit duplum,& rcdangulo BFE. 

«quale eft quadratum AF. Igitur vt DG.fecans arcus AF.ad 
FG. fccantis differentiam , ita Quadratum circulo inferipti- 
bile, ad Quadratum chorda* FA. Vt autem DG. adGF.ita 
oftenfum eft paulo ante effe DF.finum totum ad EF.finum_ 
verfum : vt ergo DF. ad EF.ita quadratum circulo infcripti- 
bile , ad quadratum chorda? FA. Quod erat &c. 

* • 

" . » ■ , k* | ' 1 * x >*.i sy, \ , Jl 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 


DG. 

GF. DF. FE. 

BF, 

BF. 




Vadratumchordx ad quadratum tangentis 
eiufdem arcus eft vt quadratum circulo in- 
fcriptibile ad redangulum fub fecante eiu£ 

dem arcus * & fecante cum finu toto • 

Z 2 SINT 


t 


; i t‘ 1 

Coroll.i. 
az.j.huiifs. 
Si &. 

1.3 .huius. 
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SINT eadem qua? duabus fuperioribus proportioni 
bus. Dico eflfe quadratum chorda? AF. ad quadratum tan- 
gentis AG. vt quadratum circulo infcriptibile ad re&angu- 
lum BGD.contentum fecante DG. 

fecante cum finu toto, BG. Nam 
cum fit vt GF. ad Fzr. ita GA. ad 
A £. id eft G D. ad dA. feu Gd. ad 
ad Z)F.fi a/Tumantur BG.BF.crit vt 
rc&angulum BG. Gd. ad rettan- 
gulum BF. Z)F. ita re&angulum- 


ll 


G D. Z)F. GF. Fz. 
BG. BF. . 



BG.GF.ad re&angulum BF. FE. & conuertcndo erit re< 5 hn- 
gulu BFD. ad rc&angulum BGD. vt re&angulu BFE. ad rc- 
ftangulum BGV. Sed re&angulo If/JD.sequalc eft quadra- 
dratum circulo infcriptibile,vtconftat ex progreffir luperio- 
17.* rispropofitior§*&re&angulo£/\£.efta?q#alequadratuml 
3 *- 3. FA.&re<ftangulo£GF. quadratum G A. Igitur erit vt qua- 
dratum circulo inferiptibilead re<ftangulumi?Gz>. ita qua- 
dratum AF. ad quadratum AG. Quod erat demonftran- 
dum-. 




COR OLLARIVM. ■ ». . » 

• • " . 

E X demonH ratis confiat effc vt reti angulum BFD . ad re- 
ti angulum BGD. ita quadratum F A. ad quadratum GA+ 
"Nam probatum cH ejje vt reti angulum BFD. ad reti angulum^ 
BGD. it a reti angulum BFE . id eft quadratum AF. ad retiangu- 
lurnBGF.td W? quadratum GA. 


THEa 
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* 4 

THEOREMA XXV. PROPOSITIO XXV. ' 

Q Vadratorum chordarum inaequalium femi-. 
circulum complentium maius ad minus 
rationem habet quam finus totus compo- 
** (itus cum finu complementi arcus cui 
minor chorda fubtenditur,ad (inum verfum eiuC 
dem arcusj&quam fecans eiufdem arcus compofi- 
ta cum finu toto ad differentiam fecantis . 

Supponantur adhuc fuperiora diagrammata. Dico qua- 
dratum BA. ad quadratum AF.eflevtBE.ad EF.& vt BG. Coroll. z. 
ad GF. Cum enim fit vt EF. ad GF. ita EA. ad AG. & per- ll -3* hu,us * 
mutando vt EF. ad EA. id eft EA. ad EB. ita- 
FG. ad AG. fed eft etiam vt FG. ad AG. ita 
GA. ad GB.erit ergo vt EA. ad EB.ita GA.ad 
GB. & permutando vt EA. ad GA. id eft EF. 
ad FG. ita EB. ad GB. & permutando ac con- 
uertendo vt BE. ad EF. ita BG. ad GF.Rurfus 
cum quadrato BA. fit aquale rc&anguluou, 

FBE.& quadratoTA. ie<ftangulum BFE. ha- 
beantquedi&a re&angula communem bafim 
BF. erunt vt altitudines BE. EF. Igitur vt BE. 
ad EF. ita re<ftangulum FBE. ad rc&angulum 
BFE.id eft quadratum BA.ad quadratum AF. 
fed etiam paulo ante oftenfum eft efle vt BE. 
ad EF. ita BG. ad GF . ergo vt BG. ad GF. ita quadratum— 

BA. ad quadratum AF.Quod propofitum fuit demonftrarc. 

COROLLARIVM. % 

i r w *.*' ' 

H inc patet effc vt qnadratum finus totius ad quadratum 
tangentis arcus , ita finum complementi dttti arcus ad 
differentiam Jtnus complementi & fecantis . Nam fi ponat nr 
- BA. 



Coroll. 4. 
u. j.huiur^ 
11. 5 *. 


3.&17.6. 


'jr 


*-D-r a i„ z . 
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B A. finus totus in tr Ungulo r efl angulo AEB. erit AF . tingens 
Unguli ABF. dr BF.fiecans eiufdem anguli , & BE. finus re- 
cius anguli BAE . qui efl complementum anguli ABF. & EF. 
differentia fecantis BF . & finus complementi BE . efl autem 
probatum effe vt quadratum BA . ad quadratum AF. ita BE. 
adEF. 

COROLLARIVM. II. 

C Onftat etiam effe vt BE. ad EF. ita BG» ad GF . hoc C- 
nim in progrefiu demon fi rationis offendebamus . 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVI. 


.iw.-i- 


+_JZcr 

• . i- . 


V • 


Q Vadratum tangentis arcus Qyadrantc mi- 
noris ad quadratum finus totius rationem^ 
habet quam rc&angulum fub aggregato 
* finus totius 3 & iecantis ac finu verio , ad re- 

£langulum fub finu toro ^ & finu complementi. 

SINT eadem omnia qua? fuperioribuspropofitionibus. 
Dico effc quadratum AG. ad qua- 
dratum AD. vt re&angulum fub J, 

BG. F E. ad re&angulum BDE. 

Quoniam cft vt GF.ad T E. ita GA 
ad AE. id eft AD. ad DE. id efl 
FD. ad DE. erit vt GF. ad TE. ita 
FD.ad DE.& permutando vt GF» 
adTD.ita.FE.adDE. Affuman- 
1.3. huius. tur ^ua? ]>G. BD. er it vt rc&angu- 


Coroll. x. 
xi. 3. huius. 
8 . 6 . 
1*. y. 


I GF. 

FD. FE. DE. 

1 BG. 

BD. 



d 

a 


M n — — — Q 

gulum fub BG. /E. ad re&angulum fub BD.DE.fed redtan- 

• - T3& gulo 
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gulo BGF.eft trqualc quadratum AG. & re&agulo fub BD. 
?D. quadratum AD. vt igitur quadratum AG.ad quadra- 
tum AD.itare&angulum BG. E/*, ad re&angulum BDE. 
Quod intendebamus demonitrare . 

THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 


S inus verfus ad finum totum cum fecante ratio- 
ne habet, guam re&angulu fubfinu comple- 
menti & fub finu verlb , ad redlangulum fub 
finu toto , & fub aggregato finus totius & finus 
complementi. 

In fihernate fupcriori.Dico eiTe vt EF. ad BG. ita re< 5 hm- 
gulum DEF.ad re&angulum DBE. Cum enim iit vt EF.ad 
FG. ita EA. ad AG,*A eft ED* ad DA. feu ED. ad DB. erit 
vt EF. ad FG. ita ED. ad DB. & cum iit vt BG. ad GF. ita^ 
BE. ad EF. efit ratio compoiita ex £F. ad FG. & FG.ad BG. 

eadem . qua? compoiita Di?, 
ad BD. &J?F. adi?B. Igi- 
tur ex 3. 3. huius vtfF. ad 
BG. ita re&angulum D^F. 
ad re&angulum £BD. Quod 

demonftrarc oportuit . 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 


£F. 

FG. 

De. 

BD. 

FG. 

BG. 

1 

£F. 

EB. 


Q Vadrata finus totius,chorda: arcus quadran- 
te maioris chordx arcus qui prioris fit 

complementum ad duos re&os ordine 
^ coniun&o habent eam rationem quam 
tria re&angula, primum fub fccante & finu toto; 
fecundujn lub diametro & fecante cum finu toto ; 


36. 3. 


CoroIT. i : 
ix- 3> huius* 

8 . 6 . 

Coro U. i. 
if. 3, huius. 

3. 3. huius. 
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tertium fub differentia fecantis & diametro. Ac 
tam quadrata quam redangula ordine, ac coniun- 
, £tim fe habent vt finus totus; duplum compofici 
cx finu complementi & finu toto; & duplum finus 
verfi minoris arcus : aut etiam ordine hxc ternsu 
rationem habent quam fecans , duplum fecantis 
cum finu toto , & duplum differentia: fecantis . 

Repetantur figura? praecedentes cum fV 5 t «■« prop. 22. 
huius. Dico quadrata redarum BD. B A. AF. eam habere 
ordine rationem, quam habent tria redangula GDF.GBF. 
G£B. Item quam tres reda? DF. duplum B E* duplum F£. 

' Item quam tres reda? DG. duplum BG. & duplum FG. 
Quoniam tria tredangula fub FB.FD; &fub FB.& du- 
pla BE; & fub FB. & dupla FE; ha bent eandem ba- 
. .1. 6 . fim FB. erunt ordine vt altitudines Fz>. duplum BE- 
& duplum F£. fed redanguli fub TB F D. dimidium^ 
eftquadratum FD> & redanguli fub FE. ac duplo BE* 
h dimidium eftrcdangulqm Fj?£. ac denique redanguli fub 

duplo F£. & FE. dimidium eft redangulum EFE.qua? omnia 
15. j. fe habent vt fua dupla ; ergo quadratum Fz>. redangulum-. 
FEE. & redangulum BFE* inter fe funt ordine , vt tres redae 
FD; duplum BE. & duplum FE* Redangulo autem FBE. eft 
aequale quadratum A E. & redangulo BFE* quadratum A £. 
( nam cum in trianguli redanguli BAF* bafim BF. ex angulo 
S.&4.6. redo A. demifta fit perpendicularis Ae. erit vt FB. ad E A. 
17. 6 . ica BA. ad BE* ideoque quadratum A B. a?quale redangulo 
£B£. & vt EF. ad FA. ita FA. ad F£. ideoque quadhitunU 
FA. arqualc redangulo BFE. ) Igitur quadrata FD; B Ai AE; 
inter fe ordine funt , vt tres reda: ££>.dupla EE.& dupla FE. 
Coroll. z. Rurfus cum odenfum fit fuperius effe vt G Fi ad FE* ita-, 

az.j. huius. GA. ad Ae. id eft G D. ad DA* feu Gz>. ad Z>F. eiit vt GF.ad 
. FE* ita G D* ad DF* & conucrtendo , vt FE* ad FG. ita DF* 
g 6 ad/)G. Item cum fit vt GF. ad Fe. ita GA. ad A E. id eft 
‘ ' AD. 
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Ad, ad DE. fcu BD. ad DE. erit 
componendo vt G£.ad EF. ita BE. 
ad £Z>.&pcrmutando>ac compo- 
nendo , vt G£. ad BE. ita F D. ad 
DE. id cft Ad. ad DE. id eft G A. 
ad A£.id eft GF.ad F£. Quare vt 
GF. ad F£. ita G B. ad BE. & con- 
uertcndo vt F£. ad G F. ita BE. ad 
G B. fed etiam paulo ante oftcn- 
fum eft cfle vt F£. ad GF.ita dF. 
adZ)G. erit igitur vtDF.ad dG. 
ita BE. ad G B. & F£. ad GF. & permutando, vt Z)F. ad BE. 
ita DG. ad Gtf.eft autem vt BE. ad F£. ita G B. ad GF. ideo- , 
que vt£>F. ad duplum ££.ita£)G. ad duplum£G.& vtdu- U,US< ' 
pium BE. ad duplum F£. ita duplum BG. ad duplum FG. 

DF. duplum BE. .Duplum ££. 

DG. Z)uplum BG. .Duplum FG. 

Cum igitur quadrata DF.BA.Fj4. ordine fe habeant vt 
DF\ duplum BEi & duplum ££i &vt tres illa? reda: it*»* 
ordine fintDG. duplum BG. duplum FG. habebunt qua- 
drata DF. BA. fA. eam ordine rationem quam tres reda: 

DG. duplum BG. & duplum FG. 

Z)enique tria redangula fub GD. FB; & fub duplo GB. 

FB; & fub duplo F G. & F£; cum habeanteandem baftm F£. 
erunt ordine ac coniundim vt tres altitudines GD; duplum»* 

GB; duplum FG. Sumpto autem in vno quoque redangulo 
dimidiovniuslatcris 3 eritrcdangulumfub GD.&FD. di- 
midio ipftus FB. &redangulum lub GB. FB.medictasprio- 
ris rcdanguli fub duplo GB. & FB. & redangulum fub FG. 

FB. medietas redanguli iiib duplo FG.& FB. Eruntigituf t 
redangula GDF. GBF. GFB. vqumquodque in ratione re- 
danguli dupli > fed redangula dupla oftcnfa funt cfle in ra- 
tione redarum DG. dupli GB. dupli FG. Igitur redangu- 
la GB£. GD£. G£B. funt ordine vt DG. duplum BG. Du- 
plum £G. fed eandem ordine ac coniundim ratione habent 

< A a qua- 
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BD. GH. «quales ; eft autem DG. fecans , igitur du« 
BD.GH.fecantifunt «quales; tota igitur BH. ex duabus 
fecantibus conftat,ideoquc fecantis DG. dupla cft. 

Rurfus conftat re&angulum BG/\ quadrato GA. cfle «- 36. j. 
quale; item re&angulum B/*E. quadrato A F. & re&angu- 
lum BE/\quadratoAE. (Nam obfimilitudinem triangulo- 8i 6 ‘ 
rum BfA. A/A. item BEA. AE F. eft vt B F. ad /A. ita fA . 4 . & 

ad^E. Item vtBE. ad EA. ita EA. ad Ef. ideoque tam re- » 7 . 
<ftangulum B/E. quadrato fA. quam re&angulum BEF. 
Quadrato AE. eft «quale. ) 

Re<ftangula autem BGf. B/E. habent rationem compo- *• 
fitam ex ratione GB. ad B F. & G F. ad FE . vt vero G F. ad 6 
FE. ita GA. ad AE. (ob angulum GAE. bifariam fcduxxL» coroli/i. 
re&aA/.) &vtGA.adA£. ita AD. ad DE. id eft FD . ad it. huius. 
DE. &vt/D. ad DE. (fumpto terminorum duplo) ita du- \ s . 
pium /D. ad duplum DE. id eft /B. ad duplum DE. Igitur 
aprimoadvltimum 3 vtG/.ad.FE>itaFB.adduplum DE. 

Quare cum ratio BG/.B/E.fit compofita ex rationibus GB. 
ad BF. & BF. ad duplam DE. erit vt re&angulum BG/. ad 
re&angulum BFE. id eft quadratum G<rf.ad quadratum FA. 
ita GB. ad duplam DE. 

Infupcrre&angula B/E. BE/.pofita communi altitudi- 
ne E~. inter fc funt vt bafes FB. EB. vt igitur FB. ad BE. ita 
re&angulum BFE.ad re&angulum BEF. Quoniam]vero eft 
vt BE.ad E/*, ita BG. ad Gf. id eft BG. ad GH . erit conuer- 
tendo, & componendo > vt FB. ad BE. ita HB. ad BG. fed vt prop. 1 
FB. ad BE. ita modo probatum cft efle rc&ungulum B FE. 
ad re&angulum B EF. igitur re&angulum B/E. ad re<ftan- 
gulumB//. id eft Quadratum /A. ad quadratum EA. ra- 
tionem habetquam HB. nimirum duplum fecantis ad BG. 
compofttam ex iinu toto a & fecante . 

Cum igitur fit vtG.^. quadratum ^ ad quadratum FA.ira 
GB. ad duplum D/. vt probauimus in prima parte huius ; & 
vtquadratum.FA.ad quadratum /A. ita HB. ad BG. Con- 
ftat quod primo£roponebatur« Et cx «qualitate erit vt BH.‘ 

Aa 1 dupla 


— * 
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dupla fccantis ad DE. duplam finus complementi , ifa Qu^ 
dratumG^. ad quadratum EA. & priorum terminorum di- 
midia, vt fecans DG. ad finum complementi De . ita quadra- 
tum GA. ad quadratum EA. Quod erat propoiitum * 


THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 
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S I in triangulo reflangulo ex punflovbi duo 
latera angulum reflum efficiunt , dita: reflas 
circa alterutrum laterum ducantur, quarum 
altera extra, altera intra triangulum bafim fecet, 
efficientes cum diflo latere angulos xqualesi eric 
vt compofita ex bafi& Tegmento exteriori, ad feg- 
mentnm exterius , ita fegmentorum interiorum re- 
motius ab exteriori, ad vicinius. 

SIT triangulum reftangUlum BLf. cuius bafis Bf. late- 
ra circa angulum re&um I. fidt IF. 1 B. expunflo I. in bafim 
ducantur dua? redte If.intra trian- 
gulum 1(7. extra, facientes angulos 
£IF. F\G. xquales & fecantcs ba- 
fim produdtam in tria fegnicnta> 
externum GF. interna BE. remo- 
tius ab externo , & EF. vicinius,ac 
contiguum . Dico clt vt BG. ad 
GF. ita^E.ad £F. Diametro BF. 
circa angulum redtum FIB.dcfcri- 
batur circulus F [B. cadatquc an- 
gulusre&usfuprapundfcumconradhis linesedufla? apundlo 
G. in circulum,& producantur Gl. IE. qua* primo circulum 
feccnt in punflis KL. ac connedhntur KB.#L. fiatquo 
angulus K^M. (produflaGK. in M.) aqualis angulo KBG. 
Quoniam xqualia funt redtangula BGF. KGl. erit circa an- 
gulum G. vt £G. ad Gl. ita KG. adGF.& permutando vt JG. 

ad 
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ad*K(r.ita(7l.ad(7/\aquiangula igitur funt triangula GIF* 6 ' 
GBYL. &aquales anguli GIF. GBK. & <7FI. (7KB. Irem cum 
in triangulis LeF.EBL. aquales fint anguli ad £.verticem,& u. u 
duo TIE.EBh* eidem arcui FZ,.infiftcntes 3 aquiangula funt l7> ** 
tota triangula, fed angulo Flf, aqualis ponitur FIG. & ipfi i2 ' 2 ' 
FI<7. oftenfus eft aqualis KBG . aquales igitur funt anguli 
YBG. Lbe. fed angulo K£<7.fadus clt aqualis Ki>M. Igitur 
KBM. aqualiseft tam angulo Lff E. quam GIF. & FlE. at-» 
que ideo totus MBG. toti G iF. aqualis eft 3 communis autem 
eft angulus ad G. aqualis igitur eft reliquus L EF id eft BeL . **. 1 . 
reliquo BMK. Cum igitur duo triangula KfM, LgE. ha- 15,19 
beant duos angulos OM.tfMK.aquales duobusLBE .BeL. 

& latera Ki?. bL. aqualia ( cum enim aquales firlt an- 
guli KBG. Lbe. aquales erunt arcus F K. fL. ideoque <5^ \*pnh. 
complementa ad duos redos Kf.Lf. ac prcp.terea etiam ea- 
rum chorda KF. Lb. aquales )aquilatera erunt triangula^, 3- 

OM. BLE.& latus KM.aquale erit ipfiifL.&fBjpfi BM. x6 ' u 
Igitur cum angulus GIE.fit diuifus bifariam reda IF.ex hy- 
pothefi eritvtGF.adFZf.itaGI.ad IE. &vtGI.adIE. ita $. 6. 
GB. ad BM. fimilia enim oftenfa funt triangula GIF. GBM. 

& vtGBadBM.itaGK.ad KM. aquales enim pofiti funt s ’ 6 ’ 
anguli KBG. KBM. ipfi autem KM. aqualisoftenfa eft EL. 
erit igitur vtGF. ad FE. ita GK. ad EL. Rurfus cum fit vt j. 6 . 
GI. ad IE. ita GF. ad Fi; . erit permutando vt GI. ad GF. id 
eft vt BG. ad GK. ita I E. ad FE. id eft BE. ad EL. & permu-. 4 . 6. ' 
tando vtBG.adBE.itaGK.ad EL. Cum igitur oftenfum-. 
fit paulo ante elTe GF. ad FE. vtGK.ad EL.& nunc effe vt 
GK. ad EL. ita BG. ad BE. erit vt FG.ad FE.ita BG.ad BE. ts ' u 
& permutando 3 ac conucrtcndo,vtBG.adGF. ita Bf. ad 
r EF. Quod propofitum erat demonftrarc. 

Quod fi reda duda ex G. circulum non fccet , fed tangat p . 
inpundo A. iirque triangulum redangulum BAF. cum cu- 
iuslatercAF. faciant duaAG.AE. angulos aquales GAF. . >■ 

FAE. Dico rurfus vr BG. ad GF. ita effe BE. ad EF. Duda 
enim ex centro circuli D.ieda ad pundum contadus DA. 

faciet 
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faciet angui umredum DAG. rc- 
dus autem eft&BAF. quare fi co- 
munis auferatur angulus £AD. re- 
manebunt aquales GAF. DAB. 
fed ipfi GAF. ponitur «qualis 
FAE. & ipfi DAB. «qualis eft 
DBA. «qualis igitur eft totus 
GAE. duobus DAB. DBA. id eft 
angulo GDA. Cum igitur duo 
triangiria GAD. GAE. habeant 
angulum communem ad G. & an- 
gulus GAE. «qualis fit angulo ADE. etiam reliqui GEA* 
GAD. «quales erunt , redus autem eft GAD. igitur redus 
eft & GEA. Quare ex 2. Coroll.25.huiuseritvtBG.adGF*. 
ita BE. ad EF. 

Denique cadat angulus redus fub pundum contadu$,vt 
in K. & fit triangulum redangulum BK£. cum cuius latero 
KF.du«red« K G. KE. faciant angulos «quales GKF.FKE. 
fecentquedid«line« circuli peri- 
pheriam in pundis I. N. & connc- 
dantur rcd« FN. FI. ac ducatur 

IE. fccans peripheriam in L. rur- 
fumquc connedantur KB. BL. Di- 
co rurfus eflfe vt GB. ad B £. ita GF. 
ad F£. Quoniam «quales funt an- 
guli GKF. FKE. «quales funt <5^ . 
arcus IF. FN. «quales igitur rcd« 

IF. FN. & anguli IF£. NFE.Qua- 
re cum duo triangula JEFI. £FN. habeant duo latera EF. FI. 
duobus £F. FN. «qualia & angulos £FI. £FN. didis lateri- 
bus contentos f quales & bafim IE. bafi £N. «qualem ha- 
bebunt^ angulum l£F. angulo N££.Rurfuscum in trian- 
gulis Kl£. LNE. angulus Kl£. angulo LN£. vtpore eidem 
arcui KL. infiftens «qualis fit >&. angulus IKE. angulo 
NL£. itidem eidem arcui IN. infiftens «qualis 3 & «qualia 

latera 
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atera l£. eK. aqualia erunt & latera eK. eL. Quare cum 
In triangulis £KB. eLB. anguli K EB. Leb. «quales (inc 
( funt enim «quales angulisad verticem N EF. lEF. qui mo- 
do oftenfi funt «quales)& circa eos latera B E. JEK.Iateribus 
BE. E L. «qualia erunt anguli K££.Lff£.«quaIes:angulo au- 
tem K BE. feu KBG. cft «qualis angulusGlF. vt prima parte^ 
huius propofitionis probatum eft, & angulo Lbe. angulus 
FlE. «quales igitur funt anguIiGl/\ Fl£. fed rc<5hiseft Fl£. 
in femicirculo. Igitur per primam partem huiuspropofitio- 
«is vt BG . ad C7F. ita BE. ad £F. & permutando vt GB. ad BE. 
itaC7£.ad F E. Quod propofitum fuerat demonftrare. 

COROLLARIVM. L 


E X diftis manifeHum eft,ft anguli GIF. FlE. ponantur 
^aquales , angulos LBE. KBG. & arcus BL.BK.&LF. 
KF. etiam ejje aquales arcus KF. LF. & BL. BK. aut an- 
guli LBE. K BG. ponantur aquales* fequi angulos GIF. FIE. 
tjje aquales. H oc enim in progrejfu prima partis demonft ratio- 
nis probatum eft , nam femper angulus LBE. angulo FIE^ir an- 
gulus KBG. angulo I FG . eft aqualis :pofitis autem angulis LBE. 
K BG. aqualibus aquales funt arcus inf flentes KF.LF.& eorum 
complementa KB.LB . 


COROLLARIVM. II. 


C Onflat praterea Jt anguli GKF. FK E. ponantur aquales, 
etiam arcus IF.FN.item arcus BL.BK eorum comple- 

menta LF.KF.eJJe aqualia. fHupd 'ultima parte huius proba - 
tam e E. 

COROLLARIVM. III. 

D Enique fi in triangulo r eft angulo G AD. ese angulo re fto 
GADJnbaJim refta demittatur faciens angulum GAE. 
aqualem angulo ADG.r ellam AE.ef e perpendicularem ad ba- 

^ ' Jtm 


192. Curui ac redi proportio promota 

fimGD.hsc enim fecunda parte huius probatum tjl.ettejut vnA 
eu conuertentibus cctaua J exii elementorum . ' 

THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXI. 

% • 

S I in triangulo re&anguloex pun&o vbi duo 
latera angulum re&um efficiunt* duae redae 
circa alterutrum laterum ducantur* quarum 
altera extra, altera intra triangulum bafim Tecct, 
fitque vt compofita ex bafi & Tegmento exteriori ad 
figmentum exterius* ita Tegmentorum interiorum 
remotius ab exteriori ad vicinius* efficient dua: il- 
la: red$ cum latere trianguli circa quod duda^lunt 

angulos azquales. - * 

SINT eadem qua? priori propofitione * nimirum fie 
triangulum re&angulumBIF. cuius bafis BF. latera circa_. 
angulum rc&um I. fint IF. l£. & ex pun&o I. in bafim dua? 
reda? ducantur l£. intra triangulum IG. extra*facientcsan- 
gulos£lF.£lG. & fccantes bafim pro- 
ducfcunin tria fegmeuta externum GF. 
interna vero BE. remotins ab extcrno*& 

£F. vicinius ac continguum * fitque vt 
BG.adGF. itaB£.ad£F. Dico angulos 
C7lF.C7lE.effe «equales.Si enim non fint ae- 
quales * fit primuna C7IF. maior quam 
Fl£. & fiat FIP. a?qualis ipfi GIF. cadat- 
que pun&utn P. fupra £. Quoniam re- 
duseft angulus Fl£. & a?quales anguli 
Gl£.Fl£.erit per procedentem vt BG . ad 
a f GF. ita £P.ad IV.fed etiam ex hypothefi 

eft vr BG, ad G F. ita BE. ad EF. vt igitur 
BE. ad EF. ita £P. ad PF- & componendo vt BF. ad F£. ita’ 
*• r ' BF. ad £P. «tqualcs igitur funt££. Pf. pars & totum.-Quod • 
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cftabfurdum. Idemfcqueturfi angulus GIF, ponatur mi- 
nor angulo FIE. & punitum P. cadat infra £. 

Neque aliter procedit demonftratio in ali js cafibus,vt in* 
ducenti manifeftifiimum eft . Igitur fi in triangulo ex pun- 
ito &c. Quod oportebat demonltrare. 

THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 

S I ex duobus punitis circumferentiae circuli 
aequaliter a diametro remotis duae reiiae du- 
cantur quarum prior diametrum intra circu- 
lum peripheriam fecet; pofterior per punitum 
vbi prior peripheriam fecat tranfiens in diametrum 
extra circulum incidat, ac ex punito interno dia- 
metri ad diametrum perpendicularis ducatur pe- 
ripheriam fecans in punito > reita ex hoc punito 
ad punitum externum diametri duita circulum- 
tangit. 

SIT circulus FAB. cuius diameter BF.a cuius punito B. 
aequaliter remota fint 
I. K. in peripheria cir- 
culi , id eft arcus BI. 
arcui BK. fit aequalis 
& duita IL. fecet dia- 
metrum intra circulum 
in E. & peripheriam in_. 

L.& ducatur per punitu 
L. reita KL.qua? produ- 
ita fecet diaipetru pro- 
duitam in G.denique ex 
E., ad diametrum BF. 
ducatur perpendicularis 
EA. circuli peripheriam fecans in A. & conneitatur AG. 

Bb Dico 
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t 

Dico quod re&a AG. circulum tangit in A. fi enim AG.non 
fit tangens 5 fit quapiam aliavt AM. Cum arcus KB. BI. 
fint#quaIes,conitatex 30. 3. huius Coroll. i.& 2. fi duca- 
tur LF. L#. angulo BLF. exi ftcnte rc&o angulos ELF. 
-FLG.etfe a?quales. Igitur ex 25. huius vtBG. ad GF. ita 
Bf.ad EF. Rurfus cum tangens fit, cx hypothcfi^re&a M A* 
& AE.finus re&us arcus AF.patct cx Corol.2.2 5. huius effc 
vt BM. ad MF. ita BE.ad EF. Igitur vt BG.ad GF.ita BM. 
ad MF. &diuidcndo vt BF. adFG. ita BF. ad FM.arqualcs 
igitur funt GF. M F. pars & totum . Quod eft abfurdum . 
Igitur fi cx duobus punclis &c. Quod oportebat dcmoi*- 
flrare . 

. » fc ,A I 1 A . 
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SCHOLIVM. ' ’ ' 

H //?r patet ratio facilis ducendi tangentem circuli tx da* 
to punito extra circulum , vt ex puncto G . Ducatur p ri- 
t?ium diameter GB . hinc recta GLK . vtcumque fecans circu- 
lum in L. K. & auferens arcum K B. cui fumatur aqualis BI .&• 
ex /. ducatur IL. fecans diametrum m B. perpendicularis EA. 
ad diametrum fecabit circulum in A. punito contactus cx 
dcmonTiratis in ipfo textu aperte conti at. 

THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. 

S I ex puncto vbiduo latera trianguli angulum 
re&um faciunt dinSta recla bafim bifariam 
diuidat^ &ex eodem punclo perpendicularis 
ad di&am rectam, bafim extra triangulum fccet* 
atque a fe&ionis pitn&o perpendiculari xqualis 
in bafi fumatur verfiis triangulum datum, ea ba- 
fim trianguli in ratione laterum diuidet* 

V. ; 1 ' jf SIT 
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SIT triangulum BAF.rc&inguIum ad A. vndc demit- 
tatur AD. bafim BF. bifariam locans ia 
D. & ex A. ad A D. perpendicularis duca- 
tur AG. fecans bafim produ&am in G. ac 
ipfiAG. squalis fumatur GI. Dico effo 
vt BA. ad AF. ita BI. ad IF. Centro D.di- 
fhntiaDB. vel DF. deferibatur circulus 
qui rranlibit per A. & ducatur ex A. re&a 
EA. perpendicularis ad BF. & conne&a- 
tur IA. Quoniam angulo Z)AB. squalis 
eftDBA.& angulo DBA. squalis FAE. 
ob perpendicularem AE. in bafim trian- 
guli rc&unguli cadentem , squales erunt 
unguli DA B. FAE. AtquiareftsGA.s- 
qualis accepta cftGI. du&a AI. angulum DAE. bifariam* 
diuidet , vt propofitioue 40. primi huius demonftrauimus . 
Ergo fi squalibus BAD. FAE. squales addantur EAI. 
X) AI. erunt anguli B A I. FAl.squales. Igitur vt B A.ad AF. 
ita BI. ad IF. Quod erat dcmonftrandum . 



THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXIV. 

S I ad datam rectam infinitam a dato puncto 
quod in ea non fit quacuor redtx ducantur, 
quarum prima & tertia * item fecunda Sq, 
quarta ad datum punctum angulum re&um effi- 
ciant* &cum partibus datx quas intercipiunt trian- 
gula rcctangula ; a pundto autem vbi tertia bafim 
lccat quarta: parallela ducatur primx occurrens : 
erit vt tota parallela ad fegmentum inter bafim 
& fecundam* ita rcCtangulum fub vtraque bafium , 
ad rcdtangulum lub fegmento medio, & figmen- 
to interextremas comprehenfum. 

B b 2 Datum 


Schol.jT.j 
9. 6. 

4o.i.hnius 
i. 6. i 


1 9 6 Curui ac redi proportio promota . 

Datum fit pundum A.aquoindatam infinitam BG.du- 
canturquatuorre&a? AB. Ad. AF. AG. cfficiantque AB. 

AF. item AD. AG. angulos rc&os BAF. . 

DAG. ad pun<fhitrr A. ita vt finr reftangtila 
triangula BAF. DAG. quorum bafes BF. 

DG. latera exteriora AB. AG. interiora,, f 
DA. AF.& ex pun&oF. parallela ipfi G A. E 
ducatur FI. ficcans AB. ini. & AD. in H. 

Dico efle vt IF. ad FH. ita rc&angulurru 
BG. DG. ad rc&angulum BG. DF. 

Quoniam angulus D AG. pofitionc rc&us 
** u eft, erit etiam FHA. rectus 3 fed re&us 
8 * 6 - etiam eft politione iAF.aquiangula igitur 

4 ' fiunt triangula IFA. AFH.eftquevt IF. ad FA. ita AF. ad 
17. 6. pj # IC ] e Qq ue aquale quadratum AF. redtangulo 1 FH. 

Rurfius quia fijnilia fiunt triangula; GBA. FBI. (obangu- 
ip * '• lum communem ad;B. & externos BFI. BIF. aquales 
4. <5. internis BGA. BAG. ) erit vt GA.'ad FI. ita GB. ad 
BF. & conucrtendo vt FI. ad GA. ita BF. ad GB. & ob ean- 
dem caufiam in triangulis a:quiangulis Z>AG. DHF. eft vt 
GA ad FH. ita GD.ad DF. Cum ergo fit vt FI.adGA.ita • . 

BF. ad GB. & vt GA. ad 
FH. ita GD. ad DF. erit 
ex 3. 3. huius vt FI. ad 
FH. itareftanguIumBF. G D. ad re&angulum GB. 2)F. 
Quodpropofitum eratdcmonftrare . 

COROLLARIVM. I. . \ 

H inc etiam efficitur ejjevt reft angulum BG D . ad rett an- 
gulum BFD . ita Quadratum G A. ad quadratum F A* 
cumemmex dcmonftratis tn propoftione fit vt GA.ad FI, ita 
GB.dd BF .&njt GA.ad FH.ttaGD.ad DF. erit proportio com- 
poftta ex GA. ad Fj, & ex GA. ad FH. eadem qua compo - 
Jita ex GB. ad BF. & GD. ad DF. fed ratio compofitaex GA. 

ad 

V 



FI. 

GA. 

FH. I 

3.3. huius. 

BF. 

GB. 

GD. DF. 1 
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ad FI.&GA.ad FH.cB eadem qua quadrati G A. ad reti angu- 
lum IFH . id e H ad quadratum FA . ( quod reti angulo IFH .' 
in propofitione demonstratum eft aquale) compofita vero ex 
ratione GB. ad BF. & ex GD. ad DF. e fi eadem qua reti an - 
guli BGD. ad reti angulum BFD. vt ergo retlangulum BGD. ad 
r octangulum BFD, ita quadratum G A, ad quadratum FA, 


z$. c. 


% 3 ' 6 • 


COROLLARIVM. II. r 

• ' ' r i/ * n h f ^ 

* j 4 • ( • • « • » I m | t * t r 

Q Vod fi DA. DF. fuerint aquales defiendat in BG. 
perpendicularis AE.eritvtFB.ad BE.it a retlangulum^ 
*^BF. GD.ad retlangulum GB. DF. Nam quia aquales 
fiunt DA . DF .aquales erunt anguli EFA.HAF.retli autem fiunt 
& anguli ad EH .igitur fimi lia fiunt triangula FFA.id eft AtB. 
& AHF.td esi 1HA. Vt igitur JH.ad HA. ita FE.ad EA. & 
vt AH. ad HF.ita AE.ad E B. ergo ex aqualitate,& componen- 
do /ut IF. ad FH.itaFB.ad BEfied vt IF.ad F H. ita retlangu- 
lum BF. DG.ad retlangulum BG. DP.vt in propofitione proba- 
tum eft :vt igttur fB.ad BE.it a retlangulum BF .DG.ad retlan- 
gulum BG.DF • 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXV. 

I IAciantrurfus redbeAB AF. & reda: DA. AG. 
^ in datam BG. cadentes ex dato pundo A. an- 
gulos redosBAF. DAG. & expundo D.vbi 
fecunda bafim fccat quarta? parallela ducatur L. M. 
fecans primam AB.in L. & tertiam AF. in M. Dico 
cfle vt LD. ad DM. itaredangnlum BD. GF. ad re- 
dangulum BG. FD. 

NAM quia ob parallelas LZ). AG. fimilia funt trian- 
gula BLd. BAG. erit vt Ld. ad AG. ita BD. ad BG. Rur- 

ius 


f. r. 


8. 

4 » 


75 . 

*. 


Digitlzed by Google 
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fus quia ob parallelas AG. D M. 
fimilia funt triangula DFM. 

GFA. erit vt AG.ad DM.ita GF. 
ad FD.cum igitur fit vt LD. ad 
AG. ita BD. ad BG. & vt AG. 

3- j .huius, ad DM. ita G F. ad Fz>. erit ex 3 . 

LD. AG. DM. j 
BP. B G. GF. FD. I 

3 .huiusvt LD. ad DM. ita re- 
ftangulum BD.GF. ad re<5langu- 
'lumBG. FD. Quod erat demon ftran dum. 

COR OLLARI VM. I. 

H inc facite deducitur effe vt quadratum G A. ad quadr^ 
tum DA. ita reti angulum BGF . ad reti angulum BDF. 
nam cum oflenfum fit effe vt LD. ad Afj. ita BD. ad BQ. erit 
conuertendo vt AG . ad LD. ita BG* ad BD. fed esi etiam vt 
AQ. ad DM. ita GF. ad FD. erit ergo proportio compofta ex 
ACj.ad LD. & AG. ad DM. eadem qna compofta ex BG. ad 
*BD. & ex CjF. ad FD. fed ratio compofta ex Aq. ad LD. & 
13. 6 . "AG. ad DM. esi ratio quadrati AG. ad reti angulum LDM • 
& ratio compofta ex Bg. ad BD. & ex CjF. ad *D. esi ratio 
reti anguli BCF. ad reti angalum BDF. igitur vt quadratum 
AG. ad retlangulum LDM. ita reti angulum BGF . ad reti an-, 
gulurn BDF. fid reti angulo LDM. efl aquale quadratum AD . 
( N am cum parallela fnt DM . AG. & rctlus Jit angulus DAG . 
ex hypotheji rctlus erit MDA. fed etiam pojitione retlus esi 
s * £ LAM. Igitur Jimiha funt triangula LD A. DAM . &vt LD. 
17. 6. ‘ t>A. ita DA. ad DM. quare reti angulum LDM. quadra- 
to AD. aquale ef)vtergo quadratum AG. ad quadratum AD. 
• ita retlangulum BGF, ad rettangulum bDF. 

0 » . » • > * 

• -• * ■ * - 

1 1 . ^ I / ■ • 'A . • ' ' \ t* ' - f * 

■ 1 - r ■*-- * r .* J 

. COROL- 
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COROLLARIVM. II. 

Q Vod fi DA. DF. fuerint «quales } & de fc en dat ex A. in 
CjB .perpendicularis A E. Erit vt E E. ad EJS.it a rettangu- 
gulum ED. FC. ad r e tt angulum BG. DF. Nam cum <e- 
quales fint DA. D F .«quales erunt anguli DAF.DFA. Quarc^j 
cum in tridgulis reti angulis A EF. AD M. aquales etiam fint an- 
guli DAM.EF A.fimilia erunt triagula FEA.td eB AEB.dr tria - 
gula AD M. id e(l LDA.Igiturvt LD. ad DA. ita FE. ad EA.(jr 
vt DA.ad DM .ita EA.ad EB.ergo ex «quali >vt I,D. ad DM.tta 
FE.ad EB.fid vtLD.ad DM .ita oftenfum eft rell angulum BD. 
FC.ad r e angulum BG.DF. igitur vt FE. ad EB. ita rett angu- 
lum BD.FG.ad rett angulum BG.FG. 

t . . * , . ,/ w ^ 

•» " • ' • 

THEOREMA XXXVI. PROPOS. XXXVI. 

J I • ' . * • 

S I ex punitis diametri, ex quibas ad circumfe- 
rentiam tangens, ac finusrechis eiufdem ar- 
cus ducuntur , duos alios rectas peripheriam 
vbilibet in eodem punito fecent : habebit ea quas 
cx punito tangentis, ad eam quas ex punito finus 
reiti ducitur eandem rationem, quam tangens ad 
finum reitum . 

SIT circulus FAB. 
cuius diameter BF. ar- 
cus quilibet AF. cuius 
tangens AG.fecans dia- 
metru producam inG. 

& finus re&us AE. fecas 
diametru in E. fumatur 
quodlibet pun&um I. in 
peripheria , & ducatur 
GI. EI. Dico effc vt 
GA. ad A-E.itaGI.ad 

IE. 



8 . 

4 . 


6 . 

6 . 
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IE. cadat primo pundhiml. inter A. & F. & conne&atur 
Coroli. t. IF- Conflat primo angulum FIB. in femicirculo re&um 
x 5. .huius, eflfe, Deinde manifeftumeft ex Corollario 2. 2 5.huiuseffc 
. vtBE.adEF. i taBG. ad GF.& permutando ac conuertcn- 
i 1.3 ums. do ^ ac j BE. ita GF. ad EF. Igitur , ex propofit. 3 1. 

3. 6. huius, erit angulus GIF.arqualis angulo FIE. ErgovtGI. 

Coroli. z. ac j j£ j ta Qp # a( j F£.fed etiam ex Coroli. 2. 22. huius 

xx . hmus. eft vt Gp ad pE jta gA ad AE Igiwr vt GI ad IE# ]ta eft 

.GA.adAE. Quod primo propofitum erat. 

Sed pundlum affumptum in peri pheria non fit inter F.& 
A.fed cadat interA.& B.vt in K.& ducantur KE.KG.Item- 
. que connedlatur KF.Eodem modo quo prius , oflendemus 
cum angulus FKB. in femicirculo fit re&us , & fit vt GB. ad 
BE. ita GF. ad FE. angulum GKE. bifariam diuidi re&a- 
KF. erit igitur vt prius,vt GK. ad KE. ita GF. ad FE. & vt 
GF. ad FE. ita GA. ad AE. ac proinde vt GK. ad KE. ita- 
GA.adAE. 

Cadat denique pun< 5 lum affumptum in pun< 5 lum * vbi 
diameter circululum fccat, ac primum quidem in B. ac du- 
Coroll. x. cantur B G. BE. Dico effe vt BG. ad BE. ita GA.ad AE.Eft 

xy. 5 .huius, enim ex Corollario 2. 2 5. huius vtBG. ad GF. ita BF. ad 

Coroli ^F. & P ermutan ^° vt BG. ad BE. ita GF. ad FE. fed vt 
w. i- huius. FE«ad FE.ita GA.ad Af.ex Coroli. 2,22.3.huius.Igitur vt 
BG. ad BE. ita GA. ad AE. Quod fi pun&um affumptum- 
fit B.Iam probatum eft Coroli. 2. 22. 3. huius efTe vt GF% 
ad FE. ita GA. ad A E. Quare fi ex pundlis diametri &c. 
Quod erat demonftrandum . 

-COROLLARIVM. I.‘ 

• . I* . • 

H inc /equitur e/fe vt FI. dd IO. italK . dd KC . ndm-y 
dux illx proportiones , proportioni &A. da Ac* eudem-» 
Junt demonftrdtx . 

. • * * v J ‘V ’ % 57 Y r Otil M 

■ T* . ' • ‘ • h . ‘ ^ £ ■■ y -* • 

J ♦ - “ 4 ' ^ ^ 4F *■ • * *' * ■ v 

'••••• CO-. 

- % 

- ; : • • c; j. r • > ;/ i . 1 
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V : * COROLLARIVM. II. 

OnHat etiam angulos £/$. r effis JF.KF. bifarium 

di Midi , , ] : u 

THEOREMA XXXVII. PROPOS. XXXVII. 

h y j i ' 1 1 a ’ * r » . *, 

S I ex quolibet pundo peripherice ad pundsu 
diametri in qua incidunt tangensaelinusda- 
ti arcus, duas reda: ducantur circuli periphe- 
riam in duobus putidis (ecantes,- interceptas inter 
punda aflumpta in peripheria & diametro > ad 
interceptas inter pundum diametri 5 & pundum» 
ledionis in peripheria funt in eadem ratione. 

SIT circulus FAB. in quo arcus AF. cuius tangens GA. 
linus redus AE. incidentes in diametrum BF. produdanu j 
fumatur quod libet pun- 
dum K. in peripheria 3 ex 
quo ad punda G. E. du- 
cantur redre KQ. KEM.j,, 
fecantes , peripheriam il- 
la in I.hac in M.Erit KG. 

• • 9 , 

intercepta inter pundum 
afliimptum K. &pundu 
G. in diametro ; IG. vero 
intercepta inter pundum 
fcdionis I.& pundum G. 
in diametro 3 reda vero 
KE. erit intercepta. inter 
pundum aflumptum K. & pundum E. in diametro, & EM. 
inter M. pundum fedionis,&pundumE.Dico effc vt KG. 
ad GI. ita KE.ad EM< ' 

Cadat primo pundum affumptum inter punda A. B. iiLi 

' Cc K. 




*?• 3 > 
1 6» 5 « 


4. I. 
Coroll. i. 


loi Curui ac redi proportio promota 

3 coroi"^* K.&iunganturIF.JFM.EI. Quoniam «quales funt angu- 
0r ° * *’ li GKF.FKE.«quales erunt & arcus IF.FM.quibusinfiftut, 
«quales igitur & chorda? IF. FM. & «qualia complementa^ 
IB. MB. arcuum IF. FM. quare «quales quoque I FE. EFM. 
illis infiftcntes cum igitur duo triagula IFE. MFE. habeant 
circa angulos «quales IFE. EFM. duo latera EF. FI. duo- 
bus EF. FM^qualia^erunt & bafes IE. EM.«quales. Infb- 

x , percumfit vtGK. ad KE. itaGI.adIE. ex Coroll. 2. pr«- 

3^..imius. cedentis 5 erit permutando vtGK. ad GI.itaXE. ad IE. id 
cft ad EM. qu« ipfi IE. oftenfa eft «qualis. 

Sit fecundo pun&um afliimptum intcrpun&a AF. videli- 
cet in I. & ducantur GIK. IEL. Dico rurfuscfTe vtIG. ad 
GK. ita IE. ad EL. Nam cum «quales fint anguli ad verti- 
cem E. in triangulis IEK. MEL. & anguli KIE. LME. ei*, 
dem arcui KL. item anguli MLE. IKE. eidem arcui IM. in r 
fiftcntes jitemque «qualia latera IE. EM. vt modo proba- 
tum cft , «qualia erunt & latera KE. EL. Iam vero cum fit 
Cordi. 1. vtIG. adi E. itaGK.ad EK.ex Corollario 1: pr«cedcntis 
36. huius. p ro pofitionis 5 erit permutando vtIG.adGK.italE. ad EK. 
id eft ad EL. qu« ipfi EK. probata eft «qualis . 

Sit denique pun&um affumptum in diametro^vt in B.vel 

, _ F. ac primo in B. Conftat ex Coroll. 2. 2 5. huius e/Te vt BG. 

aj. j. huius. a( j Qp j ta Quod fi puntftum aftumptum fit in F. 

manifeftum eft 3 pe rationem identitatis cflevt FG. ad GF. 
itaFE.adEF. Quod erat &c. • 

' *>. .... . . t / 


» 7 . 3 - 


a*. 


Coroll. 


THEOREMA XXXVIII. TROPOS. XXXVIII. 

I lfdem pofitis : ficirca EG. circulus deferibatur 
fccans citculum FAB. in I. & ducantur IG. IF. 
IE. IB. Dico tres angulos GIF. F1E. ElB.eflc in- 
ter fe,acfingulos «quales lemiretto. q 

Rur- 


raa 
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Re&usenim cft vterque angulo- 
rum BIF. GIE. in femtcirculo : 
aequalisitem dt GIF. angulo FIE. 
cx 3 6 . huius > vterque igitur femire- 
dius eft, ergo & femire&us reliquus 
EIB. anguli re&i FIB. Igitur a?- . 
a?quales ac femire&i funt tres anguli 
GIF. FIE.EIB. Quod erat propofi- 


tum. 



3 - 

Coroll. r. 
JJtf. 3 . huius. 


THEOREMA XXXIX. PROPOS. XXXIX. 


h p 


Q Vadratum tangentis arcus quadrante mi- 
noris , ad quadratum finus totius rationem 
habet quam rectiangulum fiib aggregato 
^ finus totius & fecantis , & fub aggrega- 
to differentia: fecantis & dupli finus verfi , ad re- 
ctiangulum fub aggregato finus totius & dupli fi- 
nus complementi , & iub finu toto . 


SINT eadem qua? fuperiori 
propoli tione . Sed ipfi ED. nimi- 
rum finui complementi arcus AF. 
jequalis fumatur EM. verfus G. 
& finui verfo EF. a?qualis EN. 
verfus D. erit GN. aggregatum 
ex differentia fecantis GF. 3^ 
duplo finus verfi FE. EN. 3^ 
MN. aggregatum ex finus com- 
plementi ME. ideft ED. & fi- 
nu verfo EF. idcoque MN. ae- 
qualis finui toto DF. & BG. ag- 
gregatum ex finu toto BD. 



C c fecan- 


p± 
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104 Curui acretii proporiiopromota . 

fecante E>G. Denique BM. aggregatum 'ex BD. fimf tou 
;to & DE* EM. duplo finus complementi s Dico efle vt 
quadratum' GA. ad quadratum AD.‘ ira rcdiaugulum*. 
BGN. ad ac&angulum BMN. Quoniam rc&angulum^ 
• GED. eft «quale quadrato AE: & re&angulum BEF. 
eidem quadrato AE. arqualia erunt re&angula GED. 
BEF. vt in progreftu. 22. huius demonftratumeft, id eft 
redangula GEM. BEN. ergo vt BE*ad EG. ita ME* 
ad EN. & fumptis antecedentibus > fimul & confequen- 
tibus fimul > vt tota BM. ad totam GN. ita ME. ad 
EN. & conuertendo vt GN. ad BM. ita EN .ad ME- 
Rurfus quoniam re&angulum BEN. reftangulo GEM- 
m. 6 . «quale eft, erit vt BE. ad EM. ita GE. ad EN. 

fumptis antecedentibus fimul ,& confequentibus fimul, 
vt tota BG. ad totam NM. ita GE. ad EN. erat au- 
tem vt GN. ad BM.- ita EN. ad Mi. Quare propor- 
tio compofita ex rationibus BG. ad NM. & GN. ad 
BM* eadem eft ei qu;e componitur ex rationibus GE.ad 
EN. & EN. ad ME. Igitur ex 3. huius vc GE.. ad 


»4. 6 . 

11. 5 - 


ix* 1. 


3:. 3. huius. 


BG* 

GN. 


NM.. 

BM. 


GE* 

EN. 


EN. 

ME- 




ME* ita re<ftangulum BGN. ad rc&arrgulum BMN. Sed 
vt GE* ad ME. ita GE; ad ED. ( cum pofita? fint 
sequales EM. ED ) & vt GE. ad ED. ira quadra— 
tum GA. ad quadratum AD. ( nam quadrato AG. a?- 
‘s. quale eft redhmgulum DGE. & quadrato AD. re<ftan- 

gulum GDE. & pofita. communi bafi DG. re&angula^. 
u DGE; GDE. funt vt ajtitudines GE. ED. Quare etiam 
Quadrata AG. AD. funt vt GE. ED. ) Igitur vt 
Quadratum AG. ad quadratum AD. ita re&anguJum 
BGN. ad redangulum BMN. Quod erat propofitpm* 
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t ^i; THEOREMA XL. PROPOS. XL.i .IX 


v* 


vJilW 


• » »4 


S ia ptnifto in quo diarhttcr ^riplfeiiari* <Af* * 
culi fecat in ipfa diamerro aequales partes 
fumantur/ altera extra circuhim , altera in- 
tra ; & a pun&o extra circulum in periphe- 
riam tangens, a pun&o intra finus ducatur arcum 
fecans 3 Quadrata tangentis , & finus pofte- 
rioris arcus fimul fumpta funt dupla quadrati 
chorda: eiufdem arcus. 

Circulum FAB. fecet diameter in F. pun<5lo,aquo 
«quales fumantur FE. FK. illa intra , liare extra circu- 
lum , & tangat KI. circulum in I. & EA. perpendi- 
cularisad BF. feu finus arcus 
FA. fecct circulum in A. 
ducatur chorda A F. Dico qua- 
drata HI. & AE. fimul cficj 
dupla quadrati AF. ALquale- 
enim eft quadratum KI. re— 
ftangulo BGF. & quadratum 
FA. re&angulo BFE. & qua- 
dratum EA. re&angulo BEF. 
re&angulorum aute BKF.BFE. 

BEF. arqualis eft altitudo FK. 

FE. FE. cx hypothcfi > funt 
igitur inter fc vt bafes BK. 

BF. BE. quare etiam quadra- 
ta KI. FA. EA. ordine funt 
vt rc 6tx BK. BF. BE. Sed r e<ft« BK. BF. BA. funt in 
proportionalitatc Arithmetica , cum «quales fint earum- 

diffe- 
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~t .3 .huius . differentieEF, FK. Igitur etiam, ex 8. 3. huius quadrata^ 
KI. FA. EA. funt in proportionalitatc Arithmetica.., 
quare quadrata KI» EA. fimul futnpta funt dupl; 


7.5. huius. 
Schol.pro- 
pofic. ». 
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THEOREMA I. PROPOS. I. 
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k l trianguli amblygonij angulunu 
obtufum duas tertias duorum re- 
dorum continentem re£la fecans 
faciat cum minori latere angulum 
re&um , & ex bafiauferac partem- 
^• :i fcqualem minori lateri : erit ma- 
iu$ latus maior duarum mediarum proportiona- 
lium * quae inter minus latns &c eius duplum fu- 
mi po/Tunt. 

SIT triangulum amblygorium HDC, cuius maius la- 
tus DC. minus DH. quibus contentus angulus obtufus 
HDC. contineat duas tertias duorum rc&orum , & dudu. 
exD. reda DG. ad HD. perpendicularis auferat ex bafi 
HC. redatn GC. aequalem reda? DH. Dico latus DC. effe 
maiorem duarum mediarum proportionalium qu;e inter la- 
tus DH. & eius duplum duci poffunt. Producatur CD. 
quamtumlibetin K. &dudacxD.ad CD. perpendiculari 
DA. qu# fit dupla ipfius DH. Item DE. xquali ipfi DHdd 
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eft medietati ipfius DA. 
compleatur parallelogra 
DANE.diuifoque late- 
re EN. bifariam in L.du- 
daALK.fecct CD. pro- 
ducam in K. & conne- 
datur KH. Denique ex 
H. ad CH. perpendicu- 
laris ducatur HI. Cunu 
angulus HDC. fit du« 
tertia? duorum redoru 3 
erit reliquus HDI. vna 
tertia duorum redoru, 

id eft du» tertia: vnius redi . ideoque HD. id eft DE. dupla 
ipfius DI. Itemque cum angulus HDC. fit du« tertia: duo- 
rum redorum id eft quatuor terti» vnius redi 3 demptQ 
HDG. redo id eft tribus tertijs vnius redi remane; GDC. 
vna tertia vnius rcdi.Rurfus cum in triangulus KEL.A LN 
anguli ad E. N. fint redi 3 item anguli ad verticem L. & la- 
tera adiacentia EL. LN. fint «qualia 3 «qualia erunt latera 
ICE. NA. id efi KE.£D. cft igitur KD.dupIa ipfius ED: ia 
eft ipfius DH.qu»pofita eft ipfi ED. «qualis. Cum ergo 
fitetiam HD. dupla ipfius DI. erit vt KD. ad DH. ita H D. 
ad DI. «quiangulaigiturfutit triangula KDH.HDI.angu- 
lus igitur DHK. redus eft , «qualis nempe angulo HID. & 
angulus HKD. «qualis angulo 1 HD. eft vna tertia redi, 
ideoque «qualis angulo GDC. quioftenfuseft vna tertia., 
redi : parallel» igitur funt KH. DG. Quare ex ijs qu» de- 
ni onftrarafunt a Nicomede apud Pappum Alexandrinum 
Eb. 3. colledionum mathematicarum prop. 5. & Eutocium 
im.defphera & cylindro Archimedis patet latus maius. 
DC. elfe maiorem ex duabus medi js proportionalibus po-; 
fitis inter DH, minus Jatus 3 & redam DA. duplam lateris 
DH. Quod erat demonftrancium. 
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PROBLEMA I. PROPOS. II. 

T Riangulum re&angulum conftituerc , ac 
'parallela ad minus lacus ita fccare vtqua- 
tuor iegmenta fint in continua ratione. 

. Ducatur re&a MC. vtcumquc 3 qua? diuidatur in B.extrc. 
ma ac media ratione reademquediuifa bifariam in G. dc- 
feribatur femicirculus MEC.ad quem ducatur ex E.perpen. 
dicularis BE. fecans femicircu- 
lum in E. & conne&antur ME. 

CE. ipfiquc BC. accipiatur se- 
quatis MA.&ex A. ad ME. du- 
catur perpendicularis AN. Di- 
co fadum effe quod propone- 
batur i nempe triangulu MEC. 
re&angulum ad £. ita diuifum 
re<fta NA. parallela ad EG. 

(quod minus dfe latus mox o- 
ftendemus) vt fitvelut AC. ad 
NE. ita NE. ad AM. & AM.adMN. Ducantur ad EC.pcr- 
pendiculares AD. BF. Quoniam eft vt CM.ad MB.ita MB. 
ad BC. erit MB. media proportionalis inter CM.BC. fed e- 9- y. 
tiam CE. eft media proportionalis inter CM. BC. a:qualcs 7 S ' J* 
igitur fune CE. MB. QiurcvtEM. adMB. ita EM. ad EC. i<?. V. 
fed vt EM. ad MB. ita CM. ad ME. vt igitur CM.ad ME. ita 
ME. ad EC. maior autem eft bafis CM. latere ME. igitur c- I< ' *• 
tiam maius eft latus ME. latere EC. Rurfus quoniam acce- 
pta: funt «quales MA.BC. addita communi AB. erunt MB. 

AC. aquales , a?qualis autem eft MB. ipfi EC.vt modo pro- 
batum eft: igitur etiam a?qualis eft AC. ipfi EC.Et MC. etia 
in A. feda eft extrema ac media ratione 5 cum fit vt CM. ad 7 * * 
MA. ita CM.ad CB.qua? quidem CB. minus eft fegmentuin 
exhypothefi. Cum vero in triangulis MNA. BFC. re&an- 
gulisad N.& F.&#quiangulisobparallelas NA.EC. arqua 
j Dd les 
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les fint bafes BC. M A. ex hypothcfi , a?qualia eruat latera- 
FC. NA, & BF. MN. inter Te . Iterum quoniam re<fta MC. 
fc<fta eft extrema ac media ratione in B. & A. erit tam MB> 
quam AC. nuius Tegmentum, & tam MA. quam BC. mi- 
> • nus : detra&o igitur MA. cx MB, remanebit maius Tegmen- 
tum MB.fe&um extrema ac media ratione in A. eritque AB. 
minus, MA. maius Tegmentum . Quare cum aequales fint 
BC. BA.ipfis MA. AB. etiam AC. Tc<fta erit extrema ac me- 
dia ratione in B. Igitur in triangulo re&angulo ADC. ip fi 
MEC. ixniili fimiliterque pofito bafis AC. fe<fta eft extrema 
ac media ratione in B.idcoque erit DC. ipfi BC. id cft ipfi 
MA. a?qualis ( Nam cum fimilia fint triangula ADC. MEC. 
in quibus baTes MC. AB. fimiliter Tc&a? in A. B. fitque AC. 
ipfi EC. «qualis , erit etiam BC. ipfi CD. arqualis ex regulis 
proportionum) Erit igitur vtCA. ad AD. Tcu ad NE. ita- 
AD.Tcu NE. ad DC. ( cum enim fimilia fint triangula- 
MEC. ADC. fitque vtCM. ad ME. ita ME. ad EC. erit e* 
tiam vt CA.ad AD.ita AD. ad DC.) nempe ad CB. id eft 
ad AM. qua? partim proba ta? , partim Tumpta? Tunt «quales : 
Tcd eft etiam vt CA. ad AD. ita AM. ad MN. ergo vt EN. 
ad AM. ita AM. ad MN, probatum igitur cft effc vt CA. ad 
NE. ita NE. ad AM. & AM. ad MN. Quare triangulum re- 
dangulum conftitutum eft 3c c. Quod erat faciendum . 

• f - |V * • • . ( 1 -11 ,;T u j /./'; ■ lix 

CQROLLARIVM, L 

H inc monifejtum eft >fi retfa di ut datur extrema ac me~ 
dta ratione x fu per qua conftituatur triangulum rectan* 
gulum a cuius angulo recto perpendicularis ad baftm incidat 
in fittionem , ejfe vt bajlm ad matus x ita maius latus ad minus . 
Probatum enim eft tn propojittone > m qua hac effeti a funt * 
efe vt CM* ad ME. it a ME. ad EC. 

:* ff?’ JzJT* . s ' v % /’ Jv ’ .^4.1 \ ;/ 
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COR OLLARI VM. II. 

C Onftat etiam q fidem pojitis maius figmentum bafis » mU 
nori Uteri ejfi aquale . Demonftratum namque efifig* 
mentum MB. Uteri EC . ejfi aquale. 

THEOREMA II. PROPOS. III. 

S I in triangulo re&angulo fit vt bafis ad ma- 
ius latus , ita maius latus ad minus ; dcmifla 
cx angulo rc&o perpendicularis in bafim fe- 
cat eam extrema ac media ratione & maius fig- 
mentum minori lateri eft aquale. 

Repetatur figura propofitionis prarcedentis ac in trian- 
gulo re&angulo ad E. fit vt CM. ad ME. ita ME. aid EC.fit- 
que EB. ex angulo redlo E. perpendicu- 
larisad bafim MC. Dico MC. fe&am effe 
in B. extrema ac media ratione Teg- 
mentum MB. lateri EC.efie aquale. Cum 
enim fit ME. ad EC. vt CM. ad ME. cx 
hypothefi 3 & vtCM.adME.itaME. ad 
MB. eritvtME.adEC.ita ME. ad MB. 
aquales igitur funt EC.&MB.quod fe- 
cundo proponebatur . Rurfus quoniam 
aequales funt EC. MB.ei it vt MC.ad CE. 
ita MC. ad MB. fed vt MC. ad CE. ita EC. id eft MB. ad # ’ 

BC. vt igitur MC.ad MB. ita MB. ad BC Quodprimopro- 
pofitum fuerat. 

THEOREMA III. PROPOS. IV. 

S I in triangulo re&angulo tria latera fint con- 
tinue proportionalia * bafifque fecctur extre- 
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ma ac media ratione, fitque maius fegmenrarru 
maiori lateri contiguum re£ta : ex angulo redo io 
fedionem demifla eft ad bafim perpendicularis . 

SIT in triangulo re&angulo ad E. vt CM. ad ME. ita_, 
ME. ad EC. & diuifa MC. in B. extrema ac media ratione 
ducatur EB. & fit MB. maius fegmentum maiori lateri ME. 
contiguum. Dico EB. ad MC. efle perpendicularem . Si 
3 » huixis. enim non , fit quaepiam alia EA. perpendicularis ad bafim 
MC. erit ex praecedenti CM. fccfta 
in alio pun&o vt in A. extrema ac 
, - , media ratione > fed etiam fe<5fca eft 
i?. 6 . inB. extrema ac media ratione, er- 
go vt CM. ad MB. ita MB. ad BC. 
cftque quadratum MB.Te&angulo 
MCB. aequale eodem modo erit 
quadratum MA.re<ftangulo MCA. 
aequale, fed re&angulum MCA. 
maius eft rcdangulo MCB. ergo 
quadratum M A.quadrato MB.ciit 
maius>pars toto . Quod eft abfur- 
dum. 

PROBLEMA II. PROPOS. V. :r 

T Rjangulum re&angultim conftituere cuius 
tria latera 3 & bafis ab angulo redto ad ba- 
fim fine continue proportionalia. 

Ducatnrrcfta MC. vtcurnqueqiKediuidaturin B.extre- 
*> ma ac media rationes eadem bifariam diuifa in G.defcriba~ 
.• turfemicircuius MEC. ad quem ducatur ex B. pcrpendicu- 
laris BE.& conae&antux ME.EC. Dico fa&um effequod 
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proponebatur, nempo , 
effevtCM.adME. ita_» 

ME. ad EC. &EC. ad 
EB. Ac primo quidem 
efTcvt CM.ad ME. ita 
ME. ad EC. patet ex 
Corollario primo prae- 
cedentis. Quod vero fit 
vt ME. ad EC. ita EC. 
ad EB. probatur > eft 
enim vt ME. ad EC. ita 
CM. ad ME. ex difto 
Corollario 3 fed vtCM. 
adA/f.ita CE. ad EB.ergovtAfE.adECjita EC.adEB. 
Igitur triangulum re&angulura conftituimus 3 &c* Quod 
erat faciendum . 
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COROLLARIVM. 




M Am felium etiam ett in eodem triangulo minus figmen* 
tum BC . ejfe ejuatuor rettts CM . ME.EC.EB. quin- 
te loco proportionale : Cum enim triangulum EBC. triangulo 
C ME* fit fimtle , fitque vtCM . ad ME . ita ME . ad EC% erit 8 . 
ttiam vt CE . ad EB . ita EB . ad BC. 


THEOREMA IV. PROPOS. VI. 


W • tV 
>MK \ 


S I trianguli re£tanguli cuius tria latera (unt 
continue proportionalia latus maius pro— 
portionalitcr fccShim fuerit : erit maius teg- 
mentum perpendiculari ab angulo re&o ad balim 
dudte aequale. , 
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Trianguli J/EC.re&anguli ad E. tria latera CM. mYi. 
Coroll. j. EC.fint continue proportionalia, a cuius angulo E.in bafitn 
2.4.iiuius. CAf. perpendicularis du< 5 ta fit EB. erit Gw.inB.fe&a pro. 
portionaliter^feu extrema ac media ra- 
tione 3 minufque fegmentum erit CB. 
maius Bii/. fumatur M A. aqualis ipfi CB. 
erunt CA. A/B. «quales ideoque AC. 
maius fegmentum mA. minus linea? JVC. 
proportionaliterdiuifa? . Ducatur AN. 
parallela ipfi CE. cum fit vt CA.ad Am. 

*• ,4 ‘ itaEN.adNM.eritEM.fe&ainN.pro- 
«. 6 . portionaliter , cuius maius fegmentum EN. minus NA/.Di- 
co EN. e(fe «qualem ipfi EB. Nam vt mE. ad EB. ita MC. 
ad CE. & vt MC. ad CE. ita MC. ad MB. ( «quales enim-. 

5.4. huius. f unt EC. MB. ex Scholio 2. 4. huius ) & MC. ad AC. (nam- 
«quales oftenf« funt AC. MB. ) & vt A/C. ad AC. ita ME. 
ad EN. ergo a primo ad vltimum vt M E. ad EB. ita M E. ad 

9 * i- EN. «quales igitur funt EB. EN. Quod erat demonftran- 
dum. 

COROLLARIVM. * ‘ " : 

E A' dici is fac ile demonBrdri pete Ii retias etiam NA. AB. 
ejfe aquales. Dutta enim ad EC. perpendiculari BF. 
1 6 ' cum duo triangula CEM. EBC. fimilia 
ftnt, & fimiliter fetiainP.B.fitqueMB.a - 
qualts ipfi EC. erit EF . aqualis ipfi BC.fi 
igitur ex aqualibus EC. CA. auferantur a- 
quales EF. CB. remanent aquales FC. AB. 
zS ' r * fid ipfi FC . efi aqualis NA. ( nam in trian* 
gulis aqu langulis BFC.MNA. etiam [latera 

MA. BC. fune aqualia ideoque c? reliqua Na. FC.) actuales 
igitur funt AB. AN . ~ 
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THEOREMA V. PROPOS. VII. 

» .* ' I l ' ‘ 

$ - •('t 1 | ' f ' 

I intra triangulum redtangulum rcdla: abeo- 
dem pun&o bafis ad vtrumque latus perpen- 
diculares ducantur, circa quasdeferiprus cir- 
culus in bafi aequalem minori perpendicularium 
interius comprehendar * exterius duas partes aequa- 
les rlinquat: fecabitur bafis a circnlo extrema ac 
jnedia ratione , eruntque tria latera trianguli iiu 
continua ratione. 

Intra triangulum re&angulum MEC- a pun&o bafis A. 
ducantur duar AN. AD. per- 
pendiculares jiJJa ad maius la- 
tus ME. ifta ad minus EC. 
deferiptus circulus NAB. cen- 
tro P. circa paraUclogrammum 
NADE. abfeindatex bafi MC. 
interius re&am AB. aequalem^ 
ipfi AN. 8crc£tz AM.BC. fint 
aequales. DicobafimMC. fe- 
rtam efTe , tam in A . quam in B. 
extrema ac media ratione : Ite- 
que efTe vtCM.ad ME. ita ME.ad ** x. - 

EC.Connertantur BD. AE. Quonia aequales funt NA.ED. 
item NA. AB. ex hypothefi 3 aequales erunt E/D. AB. paral- 
lelae igitur funt AE.BD. (Nam cum aequales fint arcus ED. 

AB. addito communi BD. aequales erunt arcus EB. AD. l7 . 3m 
ideoque aquales anguli AED.EAB. & eodem modo angu- 
liEDB. ABD. probantur aequalc$,funt autem anguli AED. 

ABD.aequales duobus rertis , %itur AED.EDB.fant aqua- 
les duobus redis, ac proptercaAE. BD.paralklae) igitur vt l8 - 1 • 

AB. ad AC. ita ED. ad EC. aequales igitur funt AC. EC* x 9 \ 

fed 

• . > * • 

' 5 ’ - V jr 
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fed ipfi C A. eft a?qualisBM; (cum enim pofita fint aquales 
. . . , MA.BC. addita communi BA. erunt aquales CA. BM.) 

V?. $!' ° sequales igitur funt CE. MB. Rurfum cum femicirculus fit 
ADE. continens angulum re&um EDA.erit etiam ABE.an- 
gulusre&us. Quare cum latus minus EC.fic aquale maio- 
^4. huius. ri fegmento MB. erit ,cxdemonfiratis in fuperioribus pro- 
pofitionibus CM. fe&a in B. aut A. extrema ac media ratio- 
CoroiJ. %. ne,ideoqueetiamexdi&iserit vtCM.adME. ita ME. ac$ 
a. 4 . huius. £Q Quodfuitdemonftrandum. 

THEOREMA VI. PROPOS. VIII. 

S I in triangulo redangulo cuius tria latera^ 
funt continue proportionalia a pundo bafis 
in quod ex angulo redo perpendicularis de- 
mifla eft,in latus maius perpendicularis ducatur 
erit illa Tegmento minori bafis aequalis. 

In triangulo re&angulo MEC. fit vt bafis CM. ad latus 
ME. ita ME. ad EC. & ex angulo MEC.ducatur EB.ad ba- . 
fimMC. perpendicularis, & cx B. ad latus maius ME. 
perpendicularis BO. DicO BO. ipfi BC* effe aqua- 
lem . Sumatur vt in fecunda., 
huius MA. aqualis ipfi CB. & 
ducantur perpendiculares AN. 
ad ME. & AD. ad EC. fecans 
OB. in S. Item ducatur per- 
pcndicularisBF.adEC. Cum 
OS. NA. fint aquales itemque 
NA.& FC.vt 2. huiusoftendi- 
mus erunt OS. FC. aquales, 
additis igitur aqualibusaqua- 
les erunt OB. DC. at vero a- 

vt 2. & tertia huius oftcnfum eft , x* 
BC. Quod erat demon firan dum . 

THEO- 


4 ’ qualis eft DC. ipfi BC. 
‘j ; quales igitur funt OB. 


M 
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THEOREMA VII. PROPOS. IX. 

, » # * 

S I angulum obliquum maiorem in triangulo 
re&angulo cuius latera continue proportio- 
nalia diuidens reda fccet oppofitum latus ex- 
trema ac media ratione, fccabitdi&um angulum 
bifariam : & fi fecet bifariam fecabic extrema ac 
media ratione. 7 

SIT rurfus triangulum MEC. in quo vt CM. ad ME. 
ira ME. ad EC. & re&a CO. diuidens angulum maiorem- 
MCJE. fecet oppofitum latus ME. in O. extrema ac media- 
ratione, ita vt OM. fit maius 
fegmentum OE. minus. Dico i' 
angulum ECO. efte arqualcm 
angulo OCM. Ducatur OB. 
p&rallclaipfi EC. erit vt MO. < 
ad OE. ita MB. adBC.fc&a eft 
autem ME. in O. extrema ac < 
media ratione 5 igitur etiam- 
MC.inB. eodem modo feifta- 
eft, aequalis igitur eft EC. ipfi 1 

MB. ex 3. huius. Vt igitur MC. 6 

ad CE. ita MC. ad MB. id eft EM. ad MQ. id eft MO. ad defin.j. 6 . 

OE. aequalis igitur eft angulus ECO. angulo OCM. Quod *' 
prius erat oftendendum . 

Sed rurfus in triagulo pra?di<fto fe&us fit angulus ECM. 
rcifta CO. bifariam. Dico recftam EM. fe&ain efle in O.ex- 
trema ac media ratione. Nam quoniam angulus ECM.fe- 
<ftus eft bifariam erit vtMC. ad CE. id eft vt CM. ad MB. *’ 6 : 
ita MO. ad OE. fed vt MO. ad OE. ita MB. ad BC. ergo vt 
CM. ad MB. ita MO. ad OE. fed vt CM. ad MB. ita EM.* 4. 
adMO. Igitur vtMO. ad OE. ita EM. ad MO. Igitur fe- 
<fta eft MC. in O. extrema &c. Quod erat &c. 

Ee THEO- ' 
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THEOREMA VIII. PROPOS.X.. 

S I in triangulo re&angulo perpendicularis ex 
angulo re<5to in bafim demifla auferat feg- 
menrum aequale minori laterit : erit ba(is (e- 
£ta extrema ac media ratione, & tria latera con- 
tinue proportionalia. 

I N triangulo re&angulo MEC. perpendicularis EB. cx 
angulo re&o E. ad bafim MC. du&a auferat fegmentum— 
MB. «quale minori lateri-EC. Dico MC. efle fcetam in B. 


extrema ac media ratione;& efle vt CM. , . «i 

ad ME. ita ME. ad EC. Nam quoniam 
«quales funtEC.MB.exhypothefi erunt ;/ nji 
quadrataEC. MB. «qualia,fed quadra- O rr.* y 1 
s.& i7* 6. t0 eq e ft; aquale redangulum MCB. X n k 

Igitur quadrato MB. «quale eftre&an- r/ 

17 . 6 . gulum MCB. vt igitur CM. ad MB. ita- i 

j.dcfin. 6. MB.adBC.quarcMC.fe&acftinB.ex- /_ ^ 

trema ac media ratione. Quod primo C 
erat probandum. 


f.Sc s 7. e. Rurfus quoniam quadratum EM. eft «quale re&angulo 

CMB.ipfi autem MB. «qualis ponitur EC. erit rc&angu- 
lum MCB. «quale quadrato ME. Igitur vt CM. ad ME. 
ita ME. ad EC. Quod fecundo efficiendum erat . 

THEOREMA IX. PROPOS. XI. i . 

% Jm " i ‘ j | f ' X 4 ... 4 • ** . . , • t 'j • • , • r • f. « 

S I in triangulo inaequalium laterum, continue 
proportionalium ex angulo in oppoUtum* 
latus recSfca ducatur illud lecans extrema ac 
media ratione ,-ita vt maius legmentum maiori 
lateri adhaerens fit «quale minori laterum : angu- 

VL, m 1 ^ * « A » ^ ' ♦ i/» ' » 
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litam ex quo recta du£ta cft , quam quos cum la- 
tere occurente facit, re&i funt. 

• * » ’ V /, g ^yiT y *y f fjf m 

Sit triangulum MEC. inaequalium laterum, ita vt /It fi- 
dit CM. ad ME. ita ME. ad EC. & ex angulo E. du<5hi EB.. 
in latus MC.illud fecct in B.media & ex- 
trema ratione , fitque fegmentum conti- 
guum lateri M E. aequale lu teri EC. Dico 
angulos MEC. EBC. cfle rcclos . Nam 
quoniam reda MC. feda eft in B. extre- 
ma ac media ratione, ex hypothefi , erit 
rcdangulum MCB. quadrato MB. id eft 
quadrato EC. ( ponuntur enim aequales ^ E ,7 *** 

MB-EC.) aequale. Rurfusquiacxfup- 
pofitionceft vt CM. ad ME. ita ME. ad 
EC. erit quadratum ME. rcdangulo MCE. ^ CMB. a?- 1 7 ' 6> 
quale. Quare duo redangula MCB. CMB* duobus qua- 
dratis CE. EM. aequalia funt, at duobus red an g u l jS MCB. 

CMB.aequale eft quadratum CM. Igitur qu ac iratum CM. *• »• 
aquale clt duobus quadratis CE. EM. Igitu rre ^ us cft an- 4 V I ’ 

gulus MEC. Quc)d primo probandum fuit . 

Sed dico etiam EBC. efte redfum , feu EB. c ^ c perpendi, 
cularem ad MC. Nam cum in triangulo re&angulo MEC. 
ex angulo redo MEC. duda fit EB.ad MC.fecans illud ex- 
trema ac media ratione ,fintque tria latera CM.ME. EC* 
continue proportionalia erit FB. ad MC. perpendicularis . A 
Quod fecundo dcmonftratione comprobandum erat . 

PROBLEMA III. PROPOS. XII. 

T Riangulumlfofcelesdefcribere excuiusan- • '% - 

gulis ad oppofita latera aqualia duebe 
perpendiculares ea iecent propartionali- 
ter. 

^ \)i i - Ee 2 Du- . - * * 

* - i 
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Ducatur re<fta MC. 
vtcumque qua: diuida- 
tur in B. extrema ac 
media ratione * feu 
(quod idem eftjVt Xa 
multis vfurpatur ) pro- 
portionalitcr: eadem- 
quediuifa bifariam in 
G.defcribatur femicir- 
culus MEC. ad quem 
ducatur ex B. perpen- 
dicularis BE.fecans fe- 
micirculum in E. 
conne&atur ME. CE. 


EA. Dico triangulum ACE. efle Ifofcclcs > cuius late- 
ra EC. AC. funt .rqualia 3 & latus AC. perpendicula- 
ri EB. feCtum eft proportion aliter . Quoniam aquales 
funt pofita BC. MA. addita communi AB. aquales 
huius, erunt MB. AC. ipfi autem MB. eft aqualis EC. Igi- 
tur etiam ipfi AC. eft aqualis EC. Triangulum ergo 
Ifofceles eft ACE. fcd MB. eft maius fegmentum linea 
MC. proportionali ter fedtac : igitur etiam AC. eft ma- 
ius fegmentum linea? MC. proportion ali ter fe<fta? 5 fcd 
Schol. y. lo-BC. eft minus fegmentum : ergo CA. fe&a eft extrema,- 
ac media ratione 3 feu proportionaliter in B, cuius ma- 
ius fegmentum BC. minus BA, Quare triangulum lfo* 
fceles dcfcripfimus &c. Quod erat faciendum . 
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4S\ LIBER Hir. ) 
THEOREMA X. PROPOS. XIII. 


S I in triangulo oxygonio ex fihgulis angulis ad 
lacera oppofira perpendiculares ducantur: 
re^langula Tub lateribus aut perpendicula- 4 
ribus ac fegmentis in idem anguli pundujn de- 
linentibus . item Tub perpendicularium Tegmen- 
tis contenta : denique ea qua? lub laterum tegmen- 
tis & ijs qux fub perpendicularibus ex oppofito 
angulo in latus cadentibus ,&r Tegmento perpen^ ^ 
dicularis inter punitum concurTus, & latus con- 
tento comprehenduntur reitangula xqualiaTunt. 

SIT triangulum oxygonium ABC.cx cuius lingulis an- 
^ gulis demittatur ad oppolita latera perpendiculares AD* 
BE.CG.qux quidem 
omnes fefc interfeca- 
buntin vnopun&o F. 
vt primo a Pappo Ale- 
xandrinq dcmonftra- 
tnm eft lib. 7. colleit. 

Mathcmat. propolit. ^ 
v 60. hinc fuljus a Io: 

Camillo Gloriofo , e- 
' xcrcit. 2. Theor.4.Di- 
co re&angula ABG. 

CBD. EBF. lateribus 
AB. CB. pcrpendicu- 

larique EB. ac fegmentis GB. DB. FB. in idem anguli pun- 
&umB. delinentibus contenta inter fe eflc aequalia :itenau 
xe& angula BAG. CAE. DAF. i jfdcm lateribus ac fegmen- * 
tis GA, EA. FA. in pun&um A. delinentibus comprehenfa 3 
ad haec re&angula BCD. GCF. ACE* in puncturo. C. deli- 
nentia 




SchoJ. ii. 

Coroll. 
36. 3 

axioni, i 

3 2. r. 
4 » 6 • 

l6. 6 

j. pron. 

• i** * 

4 « (>. 
16 . 6 . 
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nentia inter fe effc aequalia :In fu per redlangula BFF. DFA.' 
CFG. qua fegmenta perpendicularium continent, iddem 
inter fe effc aqualia . Denique redlangulum CDB. redlan- 
gulo ADF. & BGA» ipfi CGF.& AEC.ipfi BEF.cffc aqua- 
le . Nam quoniam in quadrilatero AGFE. anguli oppojfiti 
3-G. E. funt rediverit rpfum in circu!o:atque eandem obeau- 
fam quadri latera BGFD.DFEC.erunr in circulo. Circutu- 
feribantur igitur illis circuli AGFE. BGFD. DFEC. tran- 
fibunt primus & fecundus per eadem pundla G.F.fecundus 
& tertius per eadem pundla F.D. primus & tertius per ea- 
dem F. E. Quare cum linea: AC.GC.fccent eundem circu- 
*• lum AGFE erunt redlangula ACE.GCF. aqualia Item-, 
quia redi* GC. BC. fecant eundem circulum GBDF.in pu- 
dlisF. D. erunt redlangula fubGCF.BCD. inter fe aqua- 
. liaiquare & aqualia erunt redlangula ACE.BCD. 

Eodem modo oftendemus BAG. DAF. CAE. interfo* 
item CBD. EBF. ABG. redlangula elTe aqualia . 

Praterca cum aequiangula fine triangula CFE. BFG. ob 
angulos rcdlcs ad E. G.& aquales ad vertitem F. erit vt 
. CF. ad FE. ita BF. ad FG. Quare redlangulum C FG. erit 
sequale rcdlangulo BF£. & quia aequiangula funt triangula 
F£A. FDB.ob eandem, caufam erit redlangulum BFE. ae- 
quale rcdlangulo DFA. & ipfi CFG. . 

Denique quoniam aequiangula funt triangula DAC; 
FAE. obrcdlosad D. E. & comunem A. item triangula». 
FAE. FBD. ob rcdlos ad D. E. & aquales ad verticem F> 
aquiangula erunt triangula CDA.. FDB. Quare erit vt 
CD.ad DA. ita FD. ad DB. ergo redlangulum CDB. re- 
dlanguloADF. aquale cft. Rurfusquia funt aequiangula 
CGB. CDF. ob comunem angulum ad C. & redlos ad D. 
G. item triangula FDC. GFA. ob redlos ad D. G. & aqua- 
Jesad verticem F.etiam aquiangula erunt triangula CGB. 
GFA. idcoque erit vt CG. ad BG. ita AG. ad GF. ergo 
redlangula CGF.BGA-funt aqualia. Tandem eodcpi mo- 
do exeo quod triangula CEB.£AF.fiFt aquiangula iate^ 

* / 
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feqniaarquiangula tertio ADC. oftendemus re&angulum 
CEA.effearqualcrettangulo BEF. 
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H ic habes quatuor coniugationes vbi terna intet fi > & 
unam vbi terna ternis r exanguia aqualia funt ; quam 
propofitionem non tantum triangulo aquicruri aptauimus/vt 
Pappus hb. 5. Coli: Math: Theor. X. ad propofitionent 2 5. fid 
etiam fi ale no tam ac ut angulo , quam obtufangulo ; nec vnum 
tantum cafum >quod ille *fed ad octodecim demonfirationc—j 
haud admodum longiore > certe multo faciliore complexi fu - 
mus. Quod fi in fuperiori figura triangulum ABC . circulo 
comprehendamus , ac perpendiculares AD. BE. CG. in circum- 
ferentiam vfque producamus tn punita I . H . K. erum earum-j 
partes extra triangulum , partibus intra triangulum latere ac 
punito concurfus definita aquales • nempe DI • ipfi DF . H E. 
ipfiEF.&\KG . ipfiGF , nam relt angulo CDB . oltenfum e It 
aquale relt angulum ADF. & eidem relt angulo CDB . aqua- 
le erit relt angulum ADI . aqualia igitur funt relt ungula ADF • 

ADI. atque adeo aquales DF. DI. atque eodem modo proba - c 0 ' u 
bitur aquales ejfe reliquas » > - 1 

THEOREMA XI. PROPOS. XIV. 

S I ex trianguli Ifolcelis fingulis angulis per- 
pendiculares fecent oppofita latera extrema^ 
ac media ratione* redtangulum fub latere ac 
maiori fegmento, arquale eft quadtato perpendi- 
cularis in latus cadentis. 

SIT triangulum Ifofceles IBM. cuius latera IB. MB. 
«qualia, ex cuius angulis emittantur ad oppofita latera per- 
pendiculares IP. MV. &ad bafimipfam perpendicularis 
BF. ( qua: traafibunt omnes per vnum pun&um R.vt fu- 

pra 
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1 

pra probatum eft ) fccentur autem latera in pun&is V. P. 
extrema ac media ratione fintq; fegmcnta maiora BV . BP. 
minoraVI. PM. Dicore<5langu- 
lum IBV.Quadrato IP.effe«qua- 
le. Nam quadratum BI. aequale 
cft rc&angulisIBV.BIV. Item-, 
quadratis BP. PI. Igitut duo 
triangula IBV. BI V. «qualia funt 
duobus quadratis BP.PI.Re&ah- 
gulo autem BIV. aequale eft qua- 
dratum BV. ( namcumdiuilafit 
BI. proportionaliter in V. cuius 1 
maius legmentumBV. erit vtIB.. 
adBV.itaBV. ad VLideoquere&anguIum BIV. quadrato. 
BV.«qualeeft ) igitur re&angu lum IBV. & quadratum». 
BV.funt «qualia quadratis BP.PI. Quadratum autem BV. 
eft «equale quadrato BP. ( nam cum Aquales lintBI.BM. 
& «qualiter diuif«, erunt BV.BP.«quales) fi igitur ex «-. 
qualibus ,rc<ftangulo IBV. cum quadrato BV. & duobus 
quadratis BP. PI. «qualia demantur quadrata BV. BP. te- 
manent «qualia rc&angulum IBV.& quadratum PI. Quod 
erat oftcndendum. , , .m 

THEOREMA XV. PROPOS. XII. 

S I ex trianguli I/oiccIis angulis pcrpendicula-n 
res iecenc oppofita latera proportionaliter : 
Quadrata lateris, perpendicularis ad bafim, 
perpendicularis ad latus, erunt in proportionalita- 
tc Arithmetica,quorum differentia quadratum di- 
midia: bafis;& ordine eandem habebunt rationem, 
quam latus , compofita ex maiori legmento curru* 
dimidio minoris, & maius Tegmentum . . 

' ' SIT 


B 
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SIT triangulum «quicrure IBM. cuius B 

latera «qualia IB. MB. bafislM.cxcuius 
angulis ad oppofita latera , ad bafim dud« : 
fint perpendiculares IP. MV. BF. fecantcs 
fe in pundo R.ex didis propofit. 1 3 . huius, 

& latera in pundisV. P. ita vt reda: IB. 

MB. fed« fint proportionaliter in V. P. 

Sintq; BV. BP. maiora Tegmenta. VI. PM, 
minora, & P A. dimidiumfegmcntimino- j 
ris. Dico quadrata redarum BI. BF. IP. F 

effe in proportionalitate Arithmetica , cu- 
ius exceffus fit quadratum IF. Et c ffe , vt quadratum Bl.ad 
quadratum BF. & quadratum BF. ad quadratum IP.ita la- ‘ 
tus MB. ad redam AB.compofitam ex AP. medietate Teg- 
menti minoris, cura PB. Tegmento maiori , & hanc ad ma- 
ius Tegmentum BP. 

Connedatur AF. Quoniam PM. ex hypothefi, diuiTa», sMl.x 6 .rl 
eft bifariam in A. &IM. bifariam in R erit vt MA.ad AP. 
itaMF. adFI. ideoqueparallcl«erunt AF.PI.Rurfusqua- *• €m 
dratumIB. excedit quadratum BF.quadratoIF. Cum vero J' 

quadratum BF.fit«qualcduobus redangulis FBR. BFR. 
fit autem redangulum FBR.«quale redangulo IBV.ex 13. huius. 

huius, &redangulum IBV. quadrato IP. vt fupra propo- 
fit. 14. probatum eft, excedet quadratum BF. quadratum- 1 4- huius. 
IP. redangulo BFR. ideft quadrato IF. quod paulo antt-» . . 
probatum eft effe «quale redangulo BFR. Igitur Quadra- lS " mus * 
ta Bl. BF. IP. funt in proportion alita te Arithmetica , quo- 
rum differentia quadratum lF.Quod prius probandu erat. 

Pr«tereacum«quiangula fint triangula IBF. FBA.ob 
angulos redos ad FA.& «quales IBF.FBA. erit vt IB. 

BF. ita BF. ad BA. igitur clt vt IB.ideft MB.ad B A.ita qua- 
dratum IB.id eft MB.ad quadratum BF.& conuertendo.lte 
quonia eft,vt Bl.ad IP. ita IP. ad PB.vt fupra oftcnfum eft, A 

eritvtIB. feu MB.ad PB. ita quadratu IB.Teu MB.ad qua- c 01 °' * 
dratum IP. Quare ex «qualitate * erit etiam vt reda AB.ad 

F f redam 

* % 

v 
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re<5lamBP. ita quadratum BF. ad quadratum IP. Igitur 
quadrata BI.BF.IP. fe habent vtre£te MB. AB.PB. Quod 
fecundo loco oftendendum erat . . 

• / I ^ ? 1 yii t .7*/ jnft 

/ • ; t t. x). ;*i rf(K utSH 

/ 1 THEOREMA XIII. PROPOS. XVI. : 

S I ex trianguli Ifolcelis angulis perpendicula* 
res fecent oppofita latera proporrionaliter : 
erit vt latus Hexagoni ad latus decagoni, ita 
latus ad maius Tegmentum ,• vt vero latus quadrati 
ad latus Hexagoni, ita maius Tegmentum lateris, 

• ad Tegmentum bafis ; & vt latus quadrati ad latus 
decagoni , ita latus ad legmentum bafis ; denique 
vt latus Hexagoni , ad latus .quadrati , ita maius 
fegmentum lateri$ ad totam bafim . 

, , , t « ] T . ( f t T 1 1 ! * • / * • . j ' !>•* fr 7^ <*ft * 

S I NT in eodem triangulo IBM.Ifofcele ex angulis fe* 
#a latera proportionalitcr, modo lape fuperius inculca* 
to. Dico eflfe vt latus Hexa- 
goni ad latus Decagoni, ica^ 

IB. ad BV. & vt latus qua- : 
drati ad latus Hexagoni, ita». 

BV. adIF. &vt latus quadra- 
ti ad latus decagoni ita BI. ad 
IF. denique vt latus quadrati ; M 
ad latus Hexagoni,ita IM.ad 
BV. 

Ac primum quidem aio re- 
^ . &am IB.ad fegmcnrum maius * 
rationem habere quam latus • 

Hexagoni ad latus Decagoni . Nam /i componantiir in v* 
^ Ram lineam re&am IB.B V.tota rc<5fca fecundum extre- 


. > . • f 






*c »u 


.iTc. 


r.nuil 

h i .iit 

_ t J T 



mam 


Digltized by Google 


L I B E R IMI. 


ri 7 



I4.hu 115* 

ij. I mius; 

,<5 

1. 6 , 


Schol.-47-i. 


mam ac mediam rationem fecabitur in B. eritque IB.maius 
fegmentum , BV. minas i quare fi IB. ponatur latus Hexa- SchoI ‘ 9,1 *’ 
goni , erit BV. latus decagoni habebuntque ha? reiteratio- 
• nem 3 quam latus Hexagoni ad latus Decagoni . 

v . ■ ' . J ' ' . ' I* 'i • 1 ' ' t. ' f\ o 

j Secundo,ccntroF.diftantiaFM. FI. deferibatur circu- 
lus fccans B. F. in X. & connc&atur IX. Cum quadratum-# 

VB. fit aequale rclhinguioBIV. 

(vt 14. huius probatum eil) & 
hoc relfcmgulo MlF,ex 13 . hu- 
ius 3 reltangulum autem M 1 F. 
duplum eft quadrati IF. erit 
quadratum BV. duplum qua- 
drati IF. eft autem & IX. du- 
plum quadrati IF. aequalia igi- 
tur funt quadrata 3 itemque la- 
tera VB. IX. fcd IX. in circulo 
MXI. eft latus quadrati 3 IF. Ia. 

tus Hexagoni > Igitur vt IX. latus Quadrati 3 ad IF. latus *. «. 
Hexagoni , ita B V. ad IF. Cot0 

Tertio 3 Affumatur linea O. aequalis ipfi BI. & P. ipfi IF. 

& duar QJR. tfquales ipfis B V. XI. fiatque vt O. ad P. ita— 
fcu R. ad S. ftaruaturque ipfa BI. feu 
O. femidiamctel' cifculi 3 circa ipfain de- 
fcriptijfcu latus Hexagoni,^: IF.feu P.fe- 
midiameter circuli MXI. &BV.feu QJa- 
tus decagoni rcfpcltu femidiametri IB. 
quod paulo ante probatum eft ; & IX. feu 
R. latus quadrati in circulo MXI. Quo- 
niam falhim eft y t O. ad P. ita Q^ad S. 

eritpermutando3.vtO.adQJtaP.ad S. 6 p QJBl 

fed O. ad Q^rationem habet quam latus ^ 

Hexagoni ad latus Decagoni3 vtmodo probatum eft ? igi- 
tur P. ad S. rationem habebit* quam latus Hexagoniad la- 

b; Ff 2 tus 
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tus decagoni, eritquc S. in circulo cuius femidiameter eft 
IF. Tcu in circulo MXI. latus decagoni in quo etiam re&a_. 

R. fca IX. eftlatus quadrati. Sed vtQ. ad $. ita R. ad S. 
cum a?quales fint Q R. habet autem R. ad S. rationem., * 
quam latus Quadrati ad latus decagoni , & vt R. ad S. ita 
pofitaeftO.ad P. ideftBI.ad IF. igitur vt latus Quadrati 
ad latus Decagoni ita O. ad P.fcu Bl.ad IF. 

13. huius. Denique quoniam ex fuperioribus propofitionibus re- 

14. huius ^ an g u ^ um MIF. aquale eft re&angulo BI V. & re&angu- 

15 lumBIV.quadratoBV.eritrc&angulum MIF.a?qualequa- 
1. 6 . dratoBV.idcoque totum quadratum MI. duplum quadra-, 
ti BV. Duplum autem ell quadratum lateris qtfadrati, qua- 
drato lateris Hexagoni. Igitur vt latus Quadrati ad larus 
Hexagoni, ita 1 M. ad BV. Qua: omnia fuerunt demon- 1 
ftranda . 

1 , 4 y. -<ii ' *? ! 1 ** fii % ^ vi w 'i 

THEOREMA XIV. PROPOS. XVII. 

I lfdem pofitis Bafis ad minus Tegmentum la- 
teris j item maius Tegmentum perpendicula- 
ris lateris ad minus perpendicularis balisjde- 
nique marus Tegmentum perpendicularis bafis, 
ad minus perpendicularis lateris habent rationem 
* quam latus Quadrati ad latus Decagoni. 

A *. l 1 ■; \ *• \ t * f *I^i ! ; UZi ‘ J3.* X $ Dili. i 

In figura fuperiori . Dico bafim MI. ad minus Tegmen- 
tum lateris IV. Item maius Tegmentum IR. perpendicula- 
ris lateris, ad RF. minus Tegmentum perpcndicularisbafis: 
denique ER. maius Tegmentum perpendicularis bafis ad 
R\\ minus Tegmentum perpendicularis lateris, ratione nu, 
habere quam latus quadrati ad latus Decagoni. Similia-, 
funt triangula BIF. IMP.obre&osad F. & P. & a:quaJcs 
ad I, M. item triangula IMP .IRF.ob communem angulmn 
' ' z ad 

*' ' . i ^ • • ' *' X * V 
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adl.&redosadFP. denique triangula IRF. BRP. ob ae- 
quales ad verticem R. & re&osad P. F. vt igitur BI. latus 
quadrati ad IF.iatus Decagoni ( vtin propo/itione demon- 
ftratum eft) ita 1M. ad MP. & lR.ad RF. & BR. ad RP. 
Quod fuit probandum • 

. m 

THEOREMA XV. PROPOS. XVIII. 

I lfdem pofitis : Dico, maius {egmentum per* 
pcndicularis bafis BR. ad maius perpendicu- 
laris lateris RI. rationem habere quam latus 
quadrati ad latus Hexagoni. 

I ij • 

. i ■ • . ' 1 • > * 

Cum enim paulo ante in prop. iy.huius oftenfa fint fimi- 
lia triangula IFR. BPR. irem fimilia etiam fint triangulsu, 
BPR. BVR. ob aequales angulosad B.& redtosad PV.crit 
igitur vt VB.ad BR. ita FI. ad IR.& permutando vt VB.ad 
IF. ita BR. ad IK. led VB. ad IF. probata eft in prepofitio- 
ne 1 6 . habere rationem quam latus quadrati ad latus De- 
cagoni : igitur vt latus quadrati ad latus Hexagoni, ita BR. 
adlR. Quod fuit dcmonftrandum. 

N . ' ' * 

THEOREMA XVI. PROPOS. XIX. 

I N triangulo Iteteele cx cuius angulis perpen- 
diculares tecant oppofita latera proportiona- 
liter ,* etiam perpendiculares laterum tete pro- 
portionaliter tecant, maiufque tegmentum eft ab 
angulo ad pundum contadus. 

SIT rurfus triangulunvlfofccles IBM. quale propo* 
fitum eft 3 ac fuperioribus propofitionibas deferiptunu 
. 

Pico 


17. huius. 


4 . 4 . 

16 . huin$. 


4 ‘ • i 
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Dico tam IP. quam MV. ' 

perpendiculares fecari propor- 
iuu\ tionalitcrin pundlo R% maiuf- 
que fegm eurum e(TeIR j . minus •* 

RP. item maius MR. minus 
RV. 

Na meum fadhi prima IM. 
cum fecunda MB. angulum 
ad M.&ab extremitatibus pri- 
mae, & fecunda? I, B. duda: fint 
IP. BF. tertia & quarta con- 
currehtciin R. puntto , & fecantcs oppofita BM. in P. 

; IM. bifariam in F. erit per. 19. huius vtMB. ad BP. id cft 
vtBP. ad PM.ita IR.ad RP. fedBP. cft maius fcgmenrum 
L*nea?proportionaliterfcdfa?,l J M. minus. Igitur etiam IR. 
efl maius fegmentum,RP.minus linea? IP.proportionalitcr 
feda?. Quod erat dcmofiftrandum. , . , . .i-ia 

.... ; • ; . ' i r iU. :.i: 7 

.... 

* THEOREMA XVII. PROPOS. XX. • 

% 

. ! : t • . . ' • : - . : ■ * : : . y j 

S I in triangulo Ifolcelc cx cuius angulis per- 
pendiculares fccanc oppofita latera propor- 
tionaliter , fcgmentnm minus perpendicula- 
risad bafim duplicetur ; (ecabitur aggregatum per- 
pendicularis & minoris legmenti in pundto con- 
curlus proportionaliter, cuius minus figmentum, 
erit duplum minoris fegmenti maius / maius 
legmentum perpendicularis. 

• t 7 1 . • 1. „ i . .. '# ^ ' b 

/ % \j B 

SIT iterum triangulum Ifofccles quale fa?pe fuperio- 
ribuspropofitionibusdelincatum eft. Producatur perpen-; 
dicularis bafisBF. in G. fintque KF. FG. a:quales. Dico 
, . » BG. b1 

OjJJ. 
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BG. fc&am ( e ;fle in R. proportio- 
naliter,cuius minus Tegmentum . 

GR. maius RB. Nam quia ex 
1 8. propofitione rertij huius eft 
vtMP. ad PB.ita FR.ad medie- 
tatem i piius RB. erit vt MP. ad 
PB. ita duplum FR. videlicet 
tora RG. ad totam RB. fc<fta eft 
autem MB. in P. proportiona- 
liter , ex hypothefi, cuius ininus 
Tegmentum MP. maius PB. Igi. 
tur&GB. fc-tta clt propomonaliter in R. cuius minus feg- 
mentum GR. maius RB. Qnpd erat demonftranduni . 



.i »■ 


18 huius. 


r S 1 trian § u!um I^fceles quod fuperiori prW 

fitione IBM. &pr°duAa FG. fit squalis fegmento Vr! & 
conncdatui I-G. irem PV. 1 'ecans BF.in H. Cum fint x- 

J tCm BI - P aia, .l cJ * erunt MF. PH. 
& \ t Bl . ad PM. ita £H. ad FIF. idcoque cum BM. fit 
leda pmportionalmr in P. firque maius icgmcntumBP. 
mitius PM. erit BF. fc<fta proportionaJiter in H. maiufi. 
que fegmentum BH. minus HF. Dico HG. effe medie- 
tatem jpfius BG. aut squalem ipfi HB. Cum enim PR. 
ad RF. rationem habeat quam Jatus quadrati ad latus 
Hexagoni , erit quadratum FR. duplum quadrati RF.led 


if. 5. 




THEOREMA XVIII. PROPOS. XXI. Jb 


I N ti i angulo Ifofcelc cx cuius angulis perpen- 
diculaies iecant oppofita latera proportiona- 
liter : medietas aggregati cx perpendiculari 
ad bafjm & m i n ori eius legmento eft aqualis nu- 

iori legmento eiuldem perpendicularis proportio- 
naliterleClat. ;y > • 
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etiam 
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etiam re&angulum GRF. eft 
r ’ 6 ' duplum quadrati RF. igitur 
aquale eft quadratum PR. 
i7- £ re&angulo GRF. ergovt GR. 
ad RP. ita RP. ad RF. squi- 

* 6 ’ angula igitur funt triangula^ 

4 . 6. GRP. PRF. vt igitur PR. ad 

RF. ita GR. ad RP. fed PR. • 
i*. huius. ac j Rp. rationem habet quam 

latus Quadrati ad latus He- 
xagoni igitur GR. ad RP. ra- 
tionem habet quam latus Quadrati ad latus Hexagoni, 
ij. huius, vt vero larus Quadrati ad latus Hexagoni ita BR. ad 
RI. Vt igiturGR. ad RP. ita BR. ad RI. fed & squalis 
eft angulns ad verticem R. squiangulaigitur funttrian- 
i7 . i. gula GRP. BRI. atque adeo angulus PGR. squalis an- 
gulo 1BR. id eft RBM. parallel* igitur funt PG. BI. & 

* i- squalis PB. fcu BV ipfi PG. ergo & parallela VG. ipfi 
defio.; s. i. ® M - & parallelogrammum eft B FGV. in quo fc diametri 

PV. BG. bifariam fecant in H. eft igitur BH. squalis 
HG. Quod erat demonftrandum. 

COROLLA RIVM. ' 




H inc conflat punitum //. efe centrum circuli circu 
triangulum BIM. defiriptt j atque eundem circulum 
tr anjire per punct um G. N am quod centrum circuli ditio trtan - 
gulo circumfcripti fit in nela CB. patet ex Corollario prima 
tertij : Quod in punito H . conflat quia rclta BG . diuifa efl 
bifariam in H , Quod circulus tranfat per . G. eodem modo 
probatur qui A ex propofmone > HB. HG. funt aquales , • : "'l 


THEO- 
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THEOREMA XIX. PROPOS. XXIL 

I lfdem pofitis. Dico aggregatum BG. ex per- 
pendiculari BF. ad bafim,& minori Ce gmen- 
to FR. id cft FG. fcu diametrum circuli circu- 
feripti triangulo BIM. ad maius Tegmentum per- 

[ >cndicularis ad latus IR. rationem habere quanu 

atus Quadrati ad latus Decagoni. t 

Nam fi connc<ftatur MG.erit angulus BMG.re<5his;rc£hi$ 
autem eft etiam MFG.IgiturvtBM.ad M F. id eftla tus qua- 
drati ad latus Decagoni, ita BG. ad GM. id cft BG. ad MK. *. 6 . 
(nam cum duo triangula MFG. MF1R. habeant duo latera , ^ huius « 
MFG. MFR. «qualia circa angulos ro&as ad F.crunt bafes 
MG.MR. «quales ) Quod erat 4. 1. 

* * , v . * 1 1 . . • r ' ■ 

PROBLEMA IV. PROPOS. XXIII. 

l . ♦ 

J “ » » • • • f ^ ^ r « ‘ • ' 0 1 ; . r 4 / 3 ^ ^ * 1 1 

S Vper data bafi triangulum Ilolceles deferibe- 
re, ex cuius angulis perpendiculares leccnt 
oppofita latera» in qux incidunt»proporcio- 
naliter. 

SIT data in fecunda figurabafisIM. fuperqua opor- 
tet conftiruere triangulum llofceleS'Vt propoli tura eft. Pri- 
mo (it conftru&um triangulum BIM. in prima figura, nul- 
la data determinata linea ,'per 12. huius, in quo perpendi- 
culares MV. 1P. fecentoppofira latera proportionali ter , 
fintq*delineataeaqu« 14. huius di&afunr. Hinc in fecun- 
da figura diuidarur IM. bifariam in F. & centro F.diftantia 
FM. defcriptusfitcirculus 1XM. & fiat vt latus quadrati 
circulo inferi ptibi lis ad latus decagoni ita JM. ad MP. quar 

MP.in circulo qptetur ex pun^o M.qu« produda fecct du- 

dam ad IM. perpcndicuIaremFB. in B. (fecdbrtautcmeo jj. pron. 
quod angulus fiFM. & acim«FMB.mmoKsiiiw duobus 
n & Gg MP. 
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Curui ac redi proporrio promora 
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huius. 


& con— j 


neftatur r> ' * j 

\ 

IB.fecas / - 

\ f 

j . - 1 l r 4 y I 

circulu , / 


in V. ite / 


m MV. 

\p 

IP. fe- / 


cantes fe 





• iil 


3U 3 . 


v 


7 - 6 . 
1J>* 5 - 




in R.per 
quod tra 





fit & perpendicularis FB. Dico in fecunda figura conffcitutu 
dte lupcrbafi data 1M. triangulum Ifofceles IBM. in quo 
perpendiculares MV. IP. fccant oppofita latera BI. BM. 
proportionaliter. Cum.enim triangula IMPJJMF.habeant 
angulum communem ad M. & re&os ad F.P. ( enim BF, 
perpendicularis ad IM. & IPM.in fcmidtculo rc<5hjs)crunr 

• afquiangula: igitur vtIM. id cft latus quadrati ad MP. id 
eftlatusdecagomYita BM. latus quadrati ad MF. latus d§- 
cagoni > fcd etiam eft in prima figura BM. ad MF. vt latns 
quadrati ad latus Dccagoni 5 & in vtroque angalus rc&qs 
BFM. idcoquc reliquorum vterque minor rctflodrinilia igi- 
tur funt triangula FMB. atque adeo tota MBI. in vtraqttc 

• figura . Sed & fimiliter fc&a funt: Nam vt BM.ad MI. in-. 
- prima 3 ita BM. ad MI. in fceunda,vt modo ofUnfum eft, 3 & 

vt lM.ad MP. in prima, ita IM. ad MP. in fecunda figitur 
-cxcequali vtBM. ad IM. in prima ita BM.ad lM.in fccun- 
<da,fedinprimafcdtacftBM. proporrionaliter in P. ergo 
& in fecunda. Igitur fuper data baii &c. Quod erat facien- 
dum . 
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THEOREMA XX. PROPOS. XXIV. 

I ex acfdirionre alterna duarum linearum qua- 
rum prima (it fegmentum minus, altera ma- 


ius 
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* j • l L/ T , 

itis re&a? proportionalirer fe£tse fex magnitu- 
dines ordine conflicuantur qua? terna! ordine> 
continuo coniugantur : prima & fecunda coniu- 
gatio in mediecate Geometrica ; tertia in medie- 
tate quinta Geometrica oppodra ; quarta in Har- 
monica proportionalitate confiftet. 

Tria Tutit prarcipua medietatum genera , tcfte Pappo A. 
iexandrino colk&ionum mathematicarum libro. 3. pri>pu 
16. Geometrica , Arithmetica y Mulica, qua? maxime vtrlcs 
funt ad antiquorum legiones, quibus Nicomachus Pytha- 
goreus Scnlij nonnulli tres addiderunt ,rcccntioicsadluic 
quatuor alias .‘Geometrica medictaseft 
cum tres quantitates eandem proportio- 
nem habent: Arithmetica, cum trium 
quantitatem eadem eft differentia , de 
■quafuperius plura. Harmonica quan- 
do tres numeri ita difponuntur vi ea de 
iit proportio maximi ad minimum ,qua? 
differenria? inter maiores duos, ad dif- t> IG IO 
ferentiam inter duos minores . medie- 
tas vero quinta feu Antlgeometi ica , vt 


abcdef 


II 


irf. 

.Hf 
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alias, omittamus, eft cum vt tertius ter- 
minus ad fecundum,ira primi exccffus 
ad exceffum fecundi . 

' Sint igitur fex linea? reda? quarum-, 
prima A./it minus fegmentu reda 1 pro- 
portionaliter feda?, fecunda B. maius 
lcgmentum eiufdem reda eodem modo feda?. tertia CP. 
qpnfti tuamur ex maiori & minori fegmento : Quarta DFt.cx 
tertia & maiori fegmento : quinta EK. cx quarta & mirfori 
fegmento : fexta FM. ex quinta & maiori fegmento : Dico 
fi coniugentur ordine continuo terna? A.B. CP. & B, CP. 
'DH. & CP. DH. EK. & DH. EK. FM. tres primas A. B. 

‘ Gg 2 CP. 


<fefin.;.6. 
3 f* ii- 


4cfio.3,6. 


Curui ac re Ai proportio promota. 

CP. item tres fecundas B. C P. DH, J effe in mcdietato 
Geomeuica : tres vero tertio: coniugationisCP. DH. EK. 
cffc in medietate Antigeometrica ; denique tres vltimas 
DH. EK. FM. cffc in proportionalirate Harmonica . 

Primo eu tn ne&a CP. fircompofira ex minori fcgmcnro 
A.& maiori Rconftatexdefinit.3-6.effc ytA.adB.ita Rad 
CP. Quod cft cffc in proportionali tate Geometrica , 

Secundo abfeindatur DG. aqualis ipfi CP. quoniam re- 
#a DH.conftatex re<ftaGB»& fegmew> maiori B. erunt 
GH.& B.*quak$»&diuif*erit DH. inG. ptoporticmali- 
ter cuius maius fegmemum DG. «quale ipfi CP. minus 
GH. Cum igitur B. fit pofitum maius Tegmentum re#* 

CP. &re&i CP. maius Tegmentum ipfius DH. quarum^ 
vtraqueproportionaliterfecauiradi&is Tegmentis erit cx 
conuertentea, 14 vt JRad CP.ita CP-ad DH.ideoquetrcs 
illae redae in medietate Goometrica conftituuntur . 

Tertio abfeindatur EQ^atqualis ipfiDH.crit QK. dif- 
ferentia ipfarum DH, DK. ex fuppofitione aqualis mino- 
ri Tegmento A. &GH. differentia duarum DH. CF. ia»* 
oltenfaeft «qualis maior* Tegmento R.& CP. DG. «qua- 
les ac DC*. maius Tegmentum re< 3 « DH. proportionalitcr 
fe£* minus GH. vt igitur media HD-ad fegmemum maius 

DG. id eft ad mininum CP. ira DG. fcgmentunv maius te r 
dr DH. ad GH. Tegmentum minus*fed etiam GH. diffe- 
rentia media? & mutmut eft fegmento tnaioei B. & re&fc- 

. differentia media? & maxima? Tegmenta minaris A. ae- 
qualis vt igitur media ad minimam ita differentia minima: 
& media? ad differentia media? & maximo; . Erit igitur $an- 
uertendo vt tertius terminus GP.ad fecundum DH, ita e*- 
ceffm primus QJGad fecundum GH, quar defini tiq eft me- 
dietatis quinta? apud Pappum . 

Quarto ex FM, abfeindatur FN. «quoUsipfi EK. $ FI* 
ipfi DH. & FQ. ipfi DG. Quoniam KN. cft «qualis ipff 
QK. id eft ipfi A, & NM* adk&a eft aqualis ipfi B. erit tota 
iM. aquulis duabus. A. .B,idi cft toti CP. ku DG. maiori 

y ucm- 
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nempe fegmento DH. proportionaliter fe&* id efl ipfi FO. 
ipfi autem DH. eft «qualis FL. igitur etiam FL. fe<»a eft 
proportionaliter in 0. cumque adieda fit LM. maiori feg- 
■icotoDG «qualis erit FM. ieda in L. proportionaliter. 
Patet igitur elfe vt FM. totam ad FL, maius fegmentum , 
id eft ad DH. minus extremum iia differentiam maiorum-, 
NM. qu« eft «qualis B. maiori fegmento ad QIC. differet», 
tiam minorum, «qualem minori fegmento A. qu« eft ratio 
Harmonica. Quarefi ex additione alterna &c. Quod erat 
demonfirandum. 

THEOREMA XXI. PRQROS. XXV. » 

T Rapezium habcn$ duo latera parallela, di- 
uiditur a linea reda pgt angufos oppofi. 
tos duda in duo triangula qua? intet fc/ 

eandem rabonem habent quam latera oppofita* 
parallela . 

^ it • «4 •(. 4 . ' . j * ( iTi • » * /I/ 1 ‘ i fi T\ P ^ i » i Nr 

V • • ' # • ' * * ^ * 1 ‘ ^ I •*•*» e ie » * » * ' '• i ^ • a y v X | ^ 

Sit trapwiwn ABDC cuius latwa AB. CD. pataBek 
&ar>gui©i oppofitos • ::: 

€\B.con>imgatrc&a I? A B U* 

€B. Dicoeuevt AB, "1 
ad CD. ita triangu- 
Ium BAO ad trian- 
gulum BDC. produ- 
&acnmire<5h BA. fi 
opus foci it 3 aut alia cx parafoeBs «fccan» ex C. ad CF. pe il 
pendkularis CE. itemex B. ad CD. perpendicularis BF. c& 
CE. parallela? itcmBB.CF.tik ECFB> paraHel*. 

grarnmum:*quulia igitur latera oppo/ita CE.FB. Trime*. 
fcrum igkgrBAC.BlXJ.a^ualiscft ahkiMto CE. KFU Eft 
ergo vtbafisBA.ad balimDC. ita triangulum BAC* ad 
triangulum BDC. Quod erat. 
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T HEOREMA XXII. PROP. XXVI. - , . 

• mi • : *b .H- ' . 

^Riapczia in cifderrvaut sequaliter diftanti^ 

\ ■ bus parallelis ita fe habent iri ter fe , vt duo 

latera vnius parallela , ad duo latera pa- 
rallela alterius. , . * i ' 


©Hi - il 


j ( y 9 i 


Sint trapezia ABCD.BCFE* EFGH. ititer eafdcm pu 
rallelas AH. DH.&diuidanturd lineis re&is DB. CE. FH. 

• per angulos oppofitos 

du<flis in triangula* A SE H 

qua* ( vt fuperiori de- /\. y\ V\. A 

jfrtonftratur ) eandem i v.\ \ vT \ ‘A 

baben^ altitudifleqa. r / 1 , , 

Dic6 efle vt AB.& DC. J) ] C F 
fimul ad re<5Fas BE. 

CF. fiqipl ira trapezium ABGD. ad tragelium BCFE. 1 
M . huius. Eft enim vt retta Ab. ad re&am DC. ita triangulum^ 
,8 * *• ABC. ad triangulum A DC.& componendo vt AB. DC.fi- 

* I# jtiulad DC.itaABC.ADG. triangula fimul, id elhrrape- 
• ’ zium ABCD. ad triangulum ADC. & vt DG. ad CF. ira 
je. 11 ^ 5 * triangulum ADC. ad triangulam CBF*. & yt CF.ad BE.iai 
triangulum CBF. ad triangulum EFB. & componendo vt 
CF. adCF. BE. fimulica triangulum CEF. ad triangula 
CBF., EFB. finijjl id eft > ad trapeziu BCFE.cu igitur plten- 
fumfitefte vt AB. DC. fimul ad DC. ita trapezium ABCD. 
ad triangulum ADC. &vt DC.ad CF. iri triangui.fi ADC. 
ad triangulum CBF. &vtCF;ad CF. BE. fimul ita triao- 
gulum CBF.ad trapezium BCFE. erit cx xquo vt AB. DC. 
fimul ad CF. BE. fimul ita trapelium ABCD. ad trapezium 
BCFE. 

j Idem dejnonfttabitur dc trapezio EFGH.Quod erat&C* 

J. j • y -!Ti » «l» 1 . - i « 
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I jr demonstratis ftpenort propo/itione deducitur quod . 1 

j' Trapezium cuius duo latera parallela diuidantur /A 
;?<?// ft cante vtrumque latus parallelum : erunt partes ablata 
inuicem > *vt duo (ater a parallela vnius partis ad duo latera 
parallela alterius . • u! 

Si trapetum AEFD. cuius duo latera At \ DF. parallela. ^ 
qua diuidantur retta BC. Dico ejje vt AB. DC . Jimul ad 
AE.DF. Jimul ita pars ABC D. ad partem BEFC. Hoceuiden- 
ter patet ex propofittone . 
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•i> 

i >4 

U 4 




^ io** 

i .t 


X >\i 


S I in trapezio in quo duo latera parallela , a 
pundo in quo duo non parallela produda 
concurrunt ducatur reda \ druidens lineam 
redarn/ytrui^que, latus parallelum lecatntem rha- 
bebunt trapezij partes eandem rationem * quatrio 
parres lateris vrriufuis paralleli a duda linea diu ili. 

Rurfus trapezium A BCD.*fecetur reda EF.vtcumque& 
DA.CB.latera non parallela producantur dum coeant (po- 
liuntur enim non parallela) inH. & diuifa reda EF. bifa- I0 * 

- riam in K. ducatur reda HK.qUa? produda fecet latus DC. 
in G.& latus AB. ini. Dico eflevt H 

Ai. ad IB. aut DG.ad GC.ita par- * j 
tem AFED. ad partem EFBC. 

Cum enim parallela? fint AB. DG 
eafque fecent EF. GI. redit i erit ^ 
in triangulo KEG. angulus KEG. 

«qualis alterno KFI. in tri;.nguloKFI.& angulus GKE. a?- 
qualis angulo FKI.ad vertice/ponitur aute FK. «qualis KE. y . 
«qualia igitur funt triangula KEG. KFI. Si igitur «quali- 

bus 
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trapezium altitudinem habet, qua? fit illic FC.hic HM.Cum 
ergo duo triangula HKI. ACB.bafes AB. HI. ecquales ha- 
beant,erunt inter fe vt altitudines FC. HM. Item quia trian schoj.i.& 
gula ADC. HGK. bafes DC. GK.a?quales habent erunt in- 
ter fevt altitudines FC. HM. ergo vt triangulum ACB. ”• r* 
ad triangulum HKI. ita triangulum ADC. ad triangulum-. 

HGK.& permutando ac componendo & iterum permutan- 
do, vt trapezium ABCD.ad trapezium HIKG. ita triangu- 
lum ADC. ad triangulum HGK, efl: autem probatum 
triangulu ADC. ad triangulu HGK. vt cfl: altitudo FC. ad 
altitudinem HM.igitur vt altitudo CF.ad altitudinem HM. 
ita trapezium ABCD. ad trapezium HIKG. Quod erat dc- 
monftrandum . 

• « V . * *W- % 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXIX. 

S I in trapezio habente duo latera parallela fe- 
£io vtcumque redla linea tranfeunte per la- 
tera parallela abfcindanrur minora latera ex 
maioribus, & re/iduorum medietas accipiatur : e- 
rit vt votum ex minoribus lateribus cum medie- 
tate fui excefliis^ad alterum minus latus cum me- 
dietate eius exceflusjita pars trapezij ad partem. 

Sit trapezium ABCD.cuius duo latera AB.DC. paralle- 
la , quod diuidarur vt- 
cumque linea EF. v- 

trumque latus paral- % Hi 

lclumfecante.Abfcin- \V \ VS\ Q 
datur exparte EA.ma- \ \v\ 

ioriquam FD. reda_. ij5T" ^ — ' — h~~ ; A C 

EG.rc<fhr FD. arqua- . ^ 

lis , & refiduum GA. diuidatur bifariam in H. & rctfa? G D. 
ducatur parallela HI. fccans AD.in N. occurrens re<5he FD. 

‘ l * Hh pro- 
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produda: in I.Eodcm modo ex FC.maiori latere quam EB. 
abfcindatur redae EB. aequalis FK.&refiduum KC.diuida. 
tur bifariam in L.& redae BK. ducatur parallela LM. oc- 
currens reda EB. produdae in M.fccans BC.in O.erit AG. 
exceffus quo E A. iuperat FD. eiufquc medietas HD. fcu 
ID. Item erit KC. cxcefTusquo FC. fuperat EB. eiufque_> 
medietas KL. fcu BM. Dicoefie vt EM. ad EH. fcu vt FL. 
ad FI. ita trapezium EBCF. ad trapezium EADF. funt e- 
nim tam GD. quam BK. parallela? reda? EF. Nam cum pa- 
rallela.’ fint &\rqualesrcda?EG.FD.cx conftrudione,re- 
d«GD. EF. eas coniungentes paralle!« erunt & «quales. 
Eodem modo parallela? erunt & aquales EF. BK. Rurfus 

• parallelogramma erunt tam HGDI.quam BKLM. quod ex 
conftrudione latera oppofita habeant parallela. Et cum pa- 
rallelogrammum GHID. & triangulum ADG.fint in ijfde 
parallelis AG. ID. &bafis AG. trianguli ADG. fit dupla.. 

. bafis AH. parallclogrammi HGDI. erit triangulum ADG. 
«quale parallelogrammo HGDI. eodem modo oftendetur 
triangulum BCL. «quale parallelogrammo BMLK. Rur- 
fus erunt triangula BOM. LOC. «quiangufa & «quilate- 
ra , nam anguli ad verticem O. «quales funt: i rem angulus 
MBO. «qualis angulo LCO. & BMO. angulo CLO. quod 
parallela? fint BM. LC. latus aute BM.«quale eft lateri KL. 
quod parallelogrammum fitBMLK.& latus KLdateri LC. 
ex conftrudione 3 «qualia igitur latera BM. LC. & latera- 
BO. OC. & MO. OL. & totum triangulum toti triangulo . 
Idem oftendetur de triangulis ANH. IND. fi igitur comu- 
nifigur«rediline«EBOLF. addantur «qualia triangula- 
1. pron. 1. JJOM.COL. erit parallelogrammum EMLF. «quale tra- 
pezio EBCF. reda enim ML. parallela reda? BK. (qu« pa- 
rallela eft red« EF. vt oftenfum cft>) eft etiam parallela re- 
da* EF. ac proinde facile oftendetur dfe parallelogramma 
EMLF. Item fi communi figura® redilinea? EHKLXaddan- 

• tur «qualia triangula ANH. DNI. erunt parallclogrammu 
E HI F. & trapezium E AlDF. «qualia. Eftautem vt LF. ad 

FI. 
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FI. id eft ad EH. ita parallelogrammum EMLF.ad paralie- *• 
logra trimum EHIF. Igitur vt LF. ad FI. ita trapezium- 
EBCF, ad trapezium E ADF. Quod fuit probandum • 


COROLLARIVM. 


P Adem fanentur fi Utera AB. & DC. bifarium diuidan- 


tur>& pe r puntta diuiftonum ducantur rettaEF. paral- 
lela , vt ex demon ft ratione conflat . 


LEMMA I. 


D 'Vo triangula angulum angulo aqualem habentia > & cir- 
ca angulos aquales latus vnum lateri aquale j ratio- 
nem habent quam reliquum latus circa 
angulum aqualem ad reliquum latus . 

Stnt duo triangula ABC, DEF. qua 
angulos A, D. aquales habeant latera 

AC, DF. aqualia . Dico effe vt AB, ad 
DE. ita triangulum ABC, ad trikngulum 
DEF. 

Sint primum triangula ABC . 

DEF .rett an gula ad A.D. erunt 
AB. DE. eorum altitudines»cum 
igitur aquales fint AC. DF. ex 
hypothcf/yeritvt AB, ad DE, ita 
triangulum ABC, ad triangu- 
lum DEF, 



Sint fecundo triangula^ 
ABC. DEF. obliquangula , 
& ducantur in latera aqua- 
lia ^producta fi opus fuerit , 
perpendiculares BH . EG. 
Quoniam aquales ponuntur 
anguli BAC . EDF. (frretti 



T, 6. 


Digitized by Google . 


ij- 


7 . 


]. 6 . 


1 44 Curui ac redti proportio promota. 

funt anguli ad HG . f r»/*/ //» triangulis oxygonjjs reliqui HBA . 
DEG. in amblygonijs BAN . £C?Z>. aquales , quare triangula. 
BH A. EGD . erunt aqutangula , erit que vt AB. ad BH.ita DE. 
ad EG. & permutando vt AB. ad DE. ita H B.ad EG.fed vt H B . 
ad EG. ita triangulum ABC. ad triangulum DEF.(cum aquales 
ponantur AC. DF. & perpendiculares BH. EG.fint illorum 
triangulorum altitudines) tgitur vt AB. ad DE.it a triangulum 
ABC. ad triangulum DEF . Quod erat probandum . 

LEMMA. II. 


S I fuerit vt prima quantitas ad fecundam ita tertia ad 
quartam cr iterum prima ad quintam Jit vt tertia ad 
fex tam ierit prima ad fecundam cr quintam jimul, vt tertia 
ad quartam & fextam Jimul. ' . s 

Demon fi ratum hoc efl a Guido Vbaldo £ Marchiontbus mon- 
tis Mathematico longe claritymo > primo 
in Lemmatis ante 1 3 . propojitionem Ar- 
chimedi j de aqueponder antibus : hinc 
hb. i.propofitione 6. de Cochlea > quod 
nos hic abeo mutuum fu mimus , vt fa- 
cilius nonnullas f quentes propojitiones 
demonflremus . 

Sit vt A. ad E. ita C. ad F. <jr vt A. 
ad B. ita C. ad D. Dico A. ad FB.fmul 
ejfe , vt C. ad FD. Quoniam enim eH vt A. ad E. ita C.ad F. 
erit conuertendovt E. ad A. itaF . adC.fid eftvt A. ad B. ita 
C. ad D. ergo ex aquali vt E. ad B. ita F. ad D. quare compo- 
nendo fcut EB. ad B. ita FD. ad D. Quoniam autem eft A ad 
B. ficut C. ad F. erit conuertendo vt B. ad A. ita D. ad C. rur - 
fus igttur cx aquali vtEB. ad A.itaFD.adC. ac tandem con- 
uertendo A. erit ad EB.vtC. ad FD. Qupd erat demon fl ran- 
dum. v- / I ... 
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THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 


S I triangulum ac trapezium duorum lateiftm 
parallelorum angulum vnum vni angulo « T 
qualem habuerint, & vnum latus’ circa an- 
gulum-«qualem vni lateri aquale : eht rcliquu 
latus trianguli circa angulum «qualem ad duo la- 
tera parallela trapezij , ita triangulum ad trapeziu. 

Habeant triangulum ABC. & trapezium BEFD. lateru 
BD.EF. parallelorum angulos ad’B. E.& latera AB. BE. 
aequalia. DicocflevtBC.adBD. EF} limul,ita triangu- 
lum ABC. ad trapezium BF. connc&antur ED. Quoniam 
parallcljefuntBD. EF. erunt anguli BEF r id eR ABD.<S^ ** u 
EBD. *qualesducbusie&is:quare vnase&a eft AB E. 14. i. 

( compofitis videlicet 
AB.BE. & BC.BD.) 

Ducatui que perpen- 
d icularis A HG. fecans 
BC. ac BD. in H. <S^ ^ 

EF. in G. Quoniam_i 
parallela: funt BH. EG. erit vt AB. ad BE. ita A H. altitudo 2 . 
trianguli ABp. ad HG. altitudinem triangulorum EBD. 

EDF. «quales autem funt ex hypothcfi AB. BE. «quales 
igitur lunt etiam AH. HG. erit igitur vtBC. ad BD. ita., ** 
triangulum ABC. ad triangulum EBD. Rui fus quia ean- 
dem habent altitudinem triangula ABC. EDF. erit vtBC. i. 4. 
ad EF. ita triangulum ABC. ad triangulum JBDF. Ctnru. 
igiturlitvtBC.ad BD. ita triangulum ABC. ad triangulu 
EBD. & vt BC. ad EF. ita triangulum ABC.ad triangulum 
EDF.erit>per Lemma 2. pr«cedens,vt BC. ad BD.EF. j cmma2 
fimul ita triangulum ABC. ad duo triangula EBD. EDF. jrecafeas 
fimul,id eft ad totum trapezium BF. Quod erat demon- 
ftrandum. w 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXXI. 

S il triangulum ac trapezium duorum laterum 
i parallelorum angulum vnum vni angulo x- 
qualcm habuerint : erit vt redangnium com- 

f >reheulWm fub lateribus trianguli aequalem angu- 
um comprehendentibus, ad redangulum conten- 
tum fub duobus lateribus trapezij parallelis tanqua 
vna linea reda, & latere tertio quod aquali an- 
gulo adiacct,ira ttiangulumad trapezium. 

Sit triangulum ABC. trapezium autem DEGF. haben- 
tia angulos ABC. DFG. jtquales . Dico effe vt re&angu- 
Jum ABCad redangulum contentum DF.FG.iimul & DF. 
ira triangulumi^BCiad trapezium DFGE. Ducantur per- 
pendiculares AH. 

DI. & conne&atur ^ A. 

DG. Quoniam tria- 
gulum ABC.& re&a- 
^ulum fub AH. BC. 
funt inter eafdcm_. 

«parallelas , ac ean- 
dem balim habent BC. erit re&angulum fub AH. & BC. 
trianguli ABC. duplumreodctn modo triangulum fub FG. 
Dl. duplum erit trianguli FDG. & fe&angulum fub DI. 
DE.duplum trianguli DGE.quarc totum triangulum fub 
DI. & FG. DE.duplum efl trianguli vtriufqueFDG.DGE. 
id elltotius trapezij DFGE. Hinc quoniam arquales funt 
anguli ABH. DFI. & redi funt anguli ad H. I. a?quiangula 
funt triangula ABH. DFI. erit igitur vtBA. ad AH. ita-, 
(pofita communi altitudine BC. ) rcdangulumfub AB. 
BC. ad fc&angulum fub AH. BC. & vt FD.ad DI. ita (po- 
lita communi altitudine vtraque DE. FG;) redanguluml 
fub FD. & DE. FG. limul ad re&angulum fub Z>I. & DE* 
> • r FG. 



* - :ribrroLi l!® ER III L ^47 

FG. fimul. Quare vt re&angulum fub AB. BC. ad re&an- 
gulurn fub AH. BC. ira rc&angulum fub FD. & DE.FG.fi- 
mal 3 ad rcftangulum fub DI. & DE. FG. fimul , & confe- 
quentium dimidia, vt rc&angulum fub AB. BC. ( quod 
oltenfumcft dimidium recfhnguli fub AH.BC.) ita rc&an- 
gulumfubFD. & DE., FG. fimul ad trapezium DEFG. 
(quod etiam cft dimidium re&angulifub DI.& DE.FG,fi- 
mul) & permutando, vtre&angulum fub AB. BC. ad re- 
dangulum fub DF. & DE. FG. fimul>ita triangulum ABC. 
ad trapezium DEFG. Quod propoficum fuitdemonftrare. 

Dcmonfiratur hoc Theorema a Pappo.Lemm.8.in 1 - 
Conic. Apolloni;. 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXXII. 

S Inr parallehe CE. FH.IL. quotcumque diftan- 
tes aquali Ipatioita vc duda AM. fecetur a 
parallelis in partes xquaies CF. FI. fintque/ 
ijfdcm partibus aequales AC. IM. & ducantur AD. 
DG. GK. facientes redilineum quinque laterum- 
ADGKI. Dico triangulum AC. ad totnm redi- 
lineum ADGKI. efTc vt redam CD. ad redarru 
CD. bis., ad FG. bis & redam IK. femel. 

Vt enim CD. ad CD. ita triangulum ACD. ad feipfum, 
Rurfus vt CD. ad CD. & FG. fimul ita triangulum ACD. 
ad trapezium CG. ergo 
vtCD.ad CD.& CD. 

FG. ita triangulum-» 

ACD. ad triangulum- 
ACD. & trapezium- 
CG. Rurfusquiaefi vt 
CD. ad CD. & CD. 

FG. ita triangulum* 



ACD. 
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ACD. ad triangulum ACD.& trapezium CG. item eft vt 
t mmi CD. ad FG. IK. ita triangulum ACD. ad trapezium FK.e- 
anre. rit vt CD. ad CD. & CD. FG. & FG. IK. id eft ad CD. bis 
30. huius. FG. bisIK. femel,ita triangulum ACD. ad trianguluai- 
ACD. ac trapezia CG. FK. ideftadtotumrc&ilineunL- 
ADGKI. Quod erat demon ftrandum . 

Idem continget fi fit plurium laterum , femper enim qua* 
proportio CD. ad omnia latera duplicata pra?ter vltimum, 
quod ponitur fimplex ita triangulum ACD. ad omnia tra- 
pezia qua? componunt trapezium pluri laterum , 


1 


5 2. huius. 
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THEOREMA XXIX. PROP. XXXIII. O 

R Etcntis ijs quas fuperiori propofitionepo- 
fita fune: ducatur etiam KM. ita vt fit te- 
(Stilineum quinque laterum incipiens a 
triangulo ACD. & definens in triangulum KMt 
fintque anguli ad C* I. aequales , Dico effe vt CD. 
ad omnia latera duplicata * nempe adCD. bisFG. 
bis IK. bis , ita triangulum ACD, ad totum re&ili- 
neumADGKM. 

Vt enim CD. ad CD. bis FG. bis IK, femclita triangu- 
lum ACD.ad totum re- 
ftilineum ADGKI. Ite 
vt CD. ad IK. ita trian- 
gulum ACD. ad trian- :;«L 
gulum IKM. ( vt lem- 
mate 1. ante 30. demo- 
ftrauimus aquales enim 
funt anguli C. I. & a?, - 

quales MI. AC. ) igitur vt CD. ad CD. bis, FG. bis IK.fc- 
mcl , & IK. fcmel , lcu etiam IK. bis ita triangulum ACD. 
ad totum trapezium ADGKM. Quod erat probandum. 
Atque idem omnino probatum in pluribus lateribus. 

- v- v THEO- 
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THEOREMA XXX. PROP OS. XXXIV. 

(Rarter ca quae praecedenti propofitione fup- 
pofuimus,fic aliud trapezium AEHLl.ma- 
ius priori, illudque concinens. 

* ‘ * 4 *. \ 

Dicoquod erit vtCD. bis FG. bis & IK. fcmcl ad CE. 
AF.HI I IL - femcl ’ ,u tra P«ium ADGKl.ad trapezium 


P 


a lut r . ,u . Aijojs. i.aa trapezium 

r Quomam enim paulo ante demonftratum cfhtf- , . 

fc vt CD. ad CD. bis , FH. bis w * 

IK. femel , ita triangu- 


Jum ACD. ad trapeziu 
ADGKI. erit conucr- 
tendo vt CD. bis FH. 
bis IK. femel ad CD. 
ita trapeziu ADGKI. 
ad triangulum ACD. 


at 



vj ~ • 

vtveioCD. ad CE. bis FH tt r • • 

i.,™ A<~rk j IL. fcmcl . ita trianmi- 

Ium ACD ad torum trapezium AEHLI. ( hoc enim ex Tu 

isi,ur “ *- 

^GM. > d mp « 1 „„ AE HU. QuodcmtdclS^ 

M UliJ ■ ■ ) , *» . j . J .• I' , • * , • . ’ . 


r*. 


THEOREMA XXXI. PROPOS. XXXV.- 

Int eadem qua: i n fchemare fiiperioris propo- 
li nonis ,& ducatur pr^tcrcaLM. finTqueah- 

„u i a l. aequales. Dico ede. vt compo- 
nam ex CD. FG. IK. ad compofitam cxCE.FH. 
IL.na trapeziu A DCmu r ........ 


s 


ff: 


. 

m . « A w 

I llJi iit thv: 

itij 

' i • ' * 

• *.V . « 

ifiV " 


• . . ^ 

Ii • 

Vt 


•1 
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3 j. huius. 
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Y^enim CD.ad CD. bis, FG, bis IK.bis ira triangu- 
lum ACD. ad trapezium ADGKM. & conucrtendo. Item 
v t CE. ad CE. bis FH. bis II- bis ita triangulum ACE. ad 
trapezium AEHLM.ex 
'3 3'. huius ; & conuer- 
tendo terit igrturcx ae- 
quali vt CD. bis,FG. 
bis , & 1 K. bis , ad CE. 
bis, FH. bisj IL. bis ita 
trapezium ADGKM. 
ad trapezim AEHLM. 

&’priorum terminorum dimidia vt CD.FG.TK.ad CE.FH. 
iL. ita trapezium ADGKM^ad trapezium AEHLM.Quod 
opoituitdcmonftrare. • 

THEOREMA ScXXII. PROPOS. XXXVI. f 

^ ^ 1 l-f Hir 

p I duo tcapezia duo latera parallela propor- 
tionalia habuerint: erunt inter (e vr re&an- 
gula fub quouis laterum parallelorum pro- 
portionalium, & altitudine trapeziorum compre- 
nenia. 

Sint duo trapezia ABCD. EFGH. quorum latera BC. 
AD.item FG. EH. parallela , itemque proportionalia ; ini 
vtfit AD.adEH.vt 

BCadFG./intque • • ; -i I 

altitudines trape- 
ziorum perpendi- 
culares ad vtrumq; 
latus trapezij BP. 

FQJDico cffevt re r 

ftanguiumfubCB^ A B N DE 
BP.adre&angulum • - 

fub GF.FQ^aut vt re&angulu fub DA. BP.adredangulum 

; . fub 
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fub HE. FQJta trapezium ABCD. ad trapezium EFGH. 

Ducatur ipfiKD. parallela BN. &ipfiIH, parallela FO. t t 
Item ipfi KD. parallela AM, & ipfi IH.parallela EL.occur- - . 
rentes lateribus parallelistrapezij produftisfiopus fuerit, 
ilia? in pun&is N. M. ifta? in O. L. 

Quoniam in triangulis KAD. IEH. latctibus AD. EH. . 
parallela?funtBC. FG. ex hypothefijerunt triangula KAD, Coro ^-* 

KBC. inter fe » item IEH. IFG.inter fe fi milia. Rurfus quia 
cft vt AD. ad EH. ita BC. ad FG. erit permutando vt A D. 
ad BC. ita EH.ad FG. Cum crgofupcr duabus AD. BG. 

.finteonftituta duo triangula fimilia AKD. BKC». & fuper- 

xiuabus EH.FG. duo itidem fimilia EIH.FIG.erit vrtiian-. zz * f 

gulum AKD. ad triangulum BKC. ita triangulum EIH.ad 

triangulum F1G. «St permutando . Quare cum fit vt totum 

triangulum AKD. ad totum EIH. ita pars BKC.ad partem 

FIG. & reliquum trapezium ABCD. ad reliquum trapeziti 

EFGH. erit vt totum AKD. ad totum EIH. Infbpcr cum in ** 

triangulisAKD.ElH.du&a?fintadlatera KD. IH. paral 

lelar BN. FO.erunt triangula KAD.BAN.item IEH, FEO; Cotoi^. 

fimilia ; item cum fit vt AK. ad KB. ita A D. ad BC. 6t vt 

AD. ad BC ita EH. ad FG.ex hypothefij& vt EH. ad FG. * 

ita EI. ad IF.eritvt AK.ad KB.ita EI.adIF, & per con- 

uerfioneinrationisvtAK.ad AB.ica EI. ad EF. Quarej 

cum fu per duabus AK, AB. &fuper duabus EI. EF. con- c n 

flituta fint illic dua triangula fimilia KAD. BAN. ifiic 

IEH. FEO. fimilia; erit vt triangulum KAD. ad triangu- *• 

hunBAN ita triangulum IEH. ad triangulum FEO. 8$ 

permutanda vt triangulum KAD. i*d triangulum IEH. ita 

triangulum BAN. ad triangulum FEO. elt autem n-ape-' 

zium ABCD, ad trapezium EFGH.vttriangulum KAD.ad 

triangulum IEH. ergo etiam erit trapezium ABCD. ad 

trapezium EFGH* vt triangulum BAN, ad criangulkm* \ 

E EQt & permutando . Quare cum fit vt totum trapezium 
ABCD. ad totum trapezium EFGH.ita pars BAN.ad par- 19 u 
Uau FEO. & reliquum parallelogrammum BC.DN. ad re-. , 

- # Ii 2 liquum 
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liquum parallclogrammum FGHO. erirvt torum trapczru 
T ABCD. ad totum trapezium EFGH.at parallclogrammo 
BCDN. aequale cft parallelogrammum fub CB. BP. & pa- 
rallelogrammo FGHO. a?qijalc eft parallclogramnlum fub 
GF. FG. erit ergo vt rettangulum fub CP. BP.ad re&arigu- 
lumfubGF. FG. ita trapezium ABCD. ad trapezium- 
' EFGH. Denique cum iit vt AD. ad DN. ita AK. ad KB. 

( quod polita fint parallela? BN. KD. ) & vt AK. ad KB.ita 
oftenfum cft fupra EI. ad IF.& vt EI. ad IF.ita EH.ad HO. 

(ob parallelas pofitas FO.IH.)erit vt AD.ad DN.ira EH. 
ad HO.fcd vt AD.ad DN.ita parallelogrammiim MADC. 
x ^ ad parallelogrammum BCDN. &vtEH.adHO.ita paral- 
lclogrammum LEHG. ad parallelogrammiim FGHO. vt 
igitur parallclogrammum MAZ)C. adparallelogrammnm 
BCDN. itaparallclogramu LEHG. ad parallelogrammu 
|FGHO. & conuertcndo ac permutando, vt parallelogram- 
'*■ niumBCDN. ad parallclogrammum /GHO. itaparal- 
lclogrammum MADC. ad parallclogrammum LEHG.Eft 
autem oftenfum paulo ante effe vt parallelogrammum- 
BCDN. ad parallclogrammum FGHO. ita trapezium- 
ABCD. ad trapezium EFGH. ergo vt parallelogrammum 
MADC. ad parallelogrammum LEHG. ita trapezium- 
ABCD. ad trapezium EFGH. fcd ?.parallelogrammo 
jy. i. MADC. eft icqualc parallclogrammum fub DA.BP.& pa- 
ralielogrammo LEHG. aquale parallclogrammum fub 
HE.FQjt igitur rc&angulum fub DA. BP. ad rc&angu- 
lumfobHE. FQ^ ita trapezium ABCD. ad trapezium 
EFGH. Igitur fi duo trapezia &c. Quod erat dcmonftrai*. 
dum • 

W*v -.-ii J/ 

[COROLLARIVM. I. 

C olligi /ur ex probatis in propo fit tone trape\ia ABCD» 
EFGH . effe vt triangula AKD. EI H . qua ex lateribus 
non parallelis m vnutn punftum produttts , & vno laterum 
parallelorum fiunt : item eadem effe vt parallelogramma,qua 

vtro- 
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vtrouis Uterum par alit lorum , & vtrouis non par alie lor/mS ' l * 

confiant . demo nft ratum enim eft ejje vt par alie logrammum 
BCDN . ad par alie logrammum FGHO. &vt paralie logram- 
mum CDAM • ad paralie logrammumGHEL . ita trapeziam, 

ABCD. ad trapezium EFGH. idemque fcqttetur fi fumantur 
parallelogramma fub CB . BA. dr DA* AB. aut fub GF. FE . 

Cr HE* EF. vt inducenti mantfefium e fi . Denique effe vt 
triangulum BAN . ad triangulum F EO. ita trapeziam ABC D. 
ad trapezium EFGH * hac enim omnia ex progrcjfu demon - 
ft rationis rnanifefta furit. ■■ \ 

THEOREMA XXXIII. PROP. XXXVII. 

» % . # - * * *7 I rf > • ' i ' 1 i 

• » * • • • f . | 

T Rapczia quorum duo latera parallela , & 
vtrumque vtriqj proportionalia; habent 
rationem cam quae componitur ex pro- 
portione laterum homologorum & proportione - 
altitudinum . 

Sint 5 vt in fuperiori , duo trapezia ABCD. EFGH.quo- 
rura latera BC. AD. item FG. EH. parallela 3 itemque pro- 
portionalia i ita vt 
fit AD. adEH. vt 
BC.adFG.fintque 
altitudines trape- 
ziorum perpendi- 
culares ad vtrum-’ 
que latus trapezij 
BPJ FQj_ Dico ra- 
tionem trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. e fle com- 
pohtam ex ratione AD. adEH. & ex ratione BP. ad FQ. 
aut ex ratione BC. ad FG. & ratione BP. ad FQ. Vt enim cx pr*ce- 
trapezium ABCD. ad trapezium CDEF. ita redlan- dcati - ^ 
gulum fub DA. BP. ad re&angulum fub EH. FQ. 
rcftangulum fub CB. J3P. adre&angulum GF. 

FQ. 
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*' FQjlbrum vero re&angulorum ratio compofitaeft ex ra* 
tionibus AD. ad EH. & BP. ad FQ^. aut ex rationi- 
bus BG ad FG. & BP. ad FQ. Igitur ratio trapezij ABCD. 
ad trapezium EFGH. compofitaeft ex rationibus AD. ad 
EH. & BP. ad FQjiut ex rationibus BG ad FG. & BP. ad 
FQ^Quod erat dcmonftrandum , 

.. THEOREMA XXXIV. PROPOS. XXXVIII. 

T Rapczia qux duo latera parallela, eadem- 
que proportionalia , & angulum angulo 
aequalem habent funt vt rc&angula fub 
lateribus homologis , & lateribus non parallelis, 
quae xqualem angulum continent ,comprchcnla. 

^ «p ( '* ’ ’ l V • ' * * f TVl ■ f » t • ^ ,/r< \ ] * * * v 

S I N T vt in fchcmate pcnulcimar huius duo trapezia- 
. ABCD. EFGH. quorum latera BG AD. item FG. EH.pa* 
rallela , iccmque proportionalia , ita vt fit AD, ad EH, vt 
BG ad FG.fintque pr#tcrca anguli ad D,H. idcoque etiam 
%9 ‘ anguli ad G. G Dico cfTe vt re&angulum fub AD. DC. ad 
rc&angulum fub AH. HG. Iceni vt rc&angulum fub BG 
CDad recUngulum fub FG GH. ita trapezium ARCD.ad 
trapezium EFGH. Ducatur ipfi KD. parallela BN. & ipfi 
IH. parallela FO. Item ipfi KD. parallela AM.& ipfi 1H. 
parallela EL. occurrentes lateribus parallelis trapezij 
prodaris li opus fuerit in pungis N. M. & O. L. pa- 
ralklogratnma erunt MD.LH.ajquiangplaob angulos acu 
quales D. H .Item parallclogramma sequiangula ciunt BD. 
FH.objrqtuiesangulosad GG.crit igitui^cxhisqu^de- 
monftraujt Pappus lib. 7. M-ithcra.it» Gollcdionum pro* 
Sc g-.U-* jx>fic, i7>.<Scabeo Clauius bchohinx$.6. nropofit. s* vt 
rg&angalum fub AD. DC, adreftangulum lub EH. HG. 
iuparalieJograirmiumMD.ad paraHdograunmitm LH. 8c 
verctf ungulum fub B,G Cl). ada^angiiium^bFGiCg^ 
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ita parallelograTrmiim BD. ad parallelogrammum FH. fed 
yt parallele grairum MD. ad panfllclcgrammum LH. & vt: 
paralklcgrammum EP. ad paralklcgrammum FH. ita- 
trapezinr, ABC I). ad trapezium EI GH. Igitur vC re&am- 
gulumfub/.D. FC . ad rc&angulurr fubEH. HG.& vtre- 
&anguluni fi b BC. C D.&d-reCtangidum fubFG.GH. ita-, 
trapezium A BCD. ad trapezium EFGH. Qucd propofitu 
{rat demcnftraie. 


THEOREMA XXXV. PROPOS. XXXIX. 

PTTp - * Rapezia quae duo latera parallela, eadem- : 
♦ I que proportionalia , & angulum angulo 
: ^ a:qualem habent; funt in ratione compo- 
fira ex ratione lacerum homologorum , & ratione' 
laterum circa angulum aequalem : item cx ratione 
laterum non parallelorum angulis aequalibus ad- 
jacentium > & cx ratione cxcefluum laterum pa- 
rallelorum. i 


Coro/. 

huius. 
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Sint eadem omnia qua? fuperiori. Dico primo rationem 
trapezijABCD.ad trapezium EFGH. tfic compofitam ex 
ratione AD. adEH. & CD. ad GH.Itcm cx ratione BC. ad 

FG. & CD. ad GH. ratio enim parallelogrammi MD. ad 
parallelogrammum LH.compofita eft cx rationibus AD. 69 
ad EH. & DC.ad HG. Item ratio parallelogrammi BD.ad 

j FH.compofita eft ex rationibus BC. ad FG.&CD.adGH. CoroJ 
Vt autem parallelogrammum MD. ad parallelogrammum hiuus. 
LH. & vt parallelogrammum BD. ad parallelogrammum- 

FH. ita trapezium ABCD. ad trapezium EFGH. igitur ra-* 
tio trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. compomacftex 
rationibus AD. ad EH. & CD. ad GH. Itemque ex ratio, 
nibus BC. ad FG. & CD. ad GH. 

> Sint 



y 
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Sint fecundo anguli ad A. E. a?qu des. Conflat AN. et 
feexcefTum quo latus A D. alterum parallelum BC.fupcrat, 
u cum in parallelogrammo BD. stqualia fint aduerfa latera-» 
ND. BC. eodem modo EO. cxccfTus eft quo EH. fuperat 
FG. & latera BA. FE. latera funt in fuis trapezijs oppofitis 
CD. GH. non parallela , angulisa?qualibu$ A. E. adiacen- 
tia . Dico rationem trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. 
Schol.in componi cx rationibus AB. adFE. & AN. ad EO. Cum-, 
d.propofit.i.enim triangula B AN.FEO.sequalcs habeant angulos ad A. 

E. habebunt rationem compofitam ex rationibus BA. ad 
tois/ 57 FE. & AN.ad EO.Vt autem triangulum BAN.ad triangu- 
lum FEO. ita trapezium ABCD. ad trapezium EFGH.igi- 
tur trapezij ABCD. ad trapezium EFGH. ratio compo- • 
niturex rationibus AB. ad EF.& AN.ad EO. Quod fe- 
cundo loco propofitum erat : igitur trapezia q ux duo latera 
parallela &c. Quod oportebat demonftrarc . 

; n: i 

THEOREMA XXXVI. PROPOS. XL. 

, r r 

S I circa duas perpendiculares quarum altera 
alterius fit dupla circuli defcribawur: vc£tx 
cx centris ad pun&a fe&ionis duche efficiunt 
angulum reitum. 

> • Perpendiculares fint TC CE. ad pun&um E. illa huius 

dupla , & ex A.; D. • v 

centris , qua? diu i- ^ ^ ^ 

duiitr.c&as TC.CE.fe " 

bifariam 3 duo circu- 
. . Ii fecent fe in «F. 
r ' . . & ducatur DF. AF. 

Dico tam angulum 
ACD.quam AFD. 
efTe re&tim. Quoad • 
angulum ACD. id conllat ex defetiptione . Ducatur DM. 

•pa-v. • 
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parallela ipfi CT.fecanscirculuEFC.in L. & redam AF. 
in M. & ducatur ad CI. perpendicularis AB. Item connc- 
dlantur chorda: TF.FC.FE. Quoniam anguli TFC. EFC. 
funt in feinicirculis , redi funt: Vna igitur rcfta ell TFE. Vt *'• »• 
ergoTF. ad FC. itaFC. ad FE. Quare fimiles funt arcus 
maioris ac minoris circuli nimirum FBT. ipfi FLC. & FC. lemma. *. 
ipfi FE. xquaJcs igitur anguli FAC. FDE.Quoniim autem 
redti funt EDM. CAB. ex defcriptionc,ideoque aequales 
demptis&qualibus FAC. FDE. remanent arquales FDM. 

FAB. fed&arqualesfuntFMD. FAC.(cum enim exdeferi- u 
ptione duo anguli ACD. MDC. fint redii erunt MD. AC. J * 
parallella?) a?qualcs igituriuntduo anguli FDM. FMD. 
duobus FAB. FAC. id eft rc<fto BAC. Quare & re&us eft j 2 , u 
reliquus DFM. Qnod probandum fuerat. 

• . 

v.- • 

1 i r? ne 

corollari vm. i. n . . : 

' n 

H inc constat tam rettam A E » tangere circulum EFC .in 
E. ejuam rettam DE. tirculumCFT . in eodem puntto 
E. Nam quoniam diametri funt AF. DE. (jr angulus rettus 
AFD, tam retta AF » cadet extra circulum E FC. quam retta i*. j. 
DG, extra circulum CFT • fluar e dittos circulos tangent . 
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R Vr fus manifeftum eft tam chordam T E. chorda E C. quam 

chordam FC . ipftus E E* ejfe duplam . Nam vt T C. 8 * & 
ad CE» ita TE» ad EC. & EC ad FE» fed ex hypothefi dupla 

e fi J c - ipftus CE» igitur & dupla eft T F . ipftus FC.drFC. 
ipjius FE» 

— • < * Y . j i ; i , |J ~ "2 ■ *’ i J ' ' V »' » ; T , • * v , , > , . - ' ■ 

COROLLARIVM III. 

J i , t . . ' . . f* T r - i 1 f fi f 2 * . . 

D T.nique prtbatum eft arcus FBT.FLC.item FBC.FE.dr 
FB.FL. efte ftmiles, vt ex prt^reffu dcmonftrationis 
apertum eft. . Kk PRO- 
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PROBLEMA V. PROPOS. XLI. 



Vadrantem in duos arcus inaequales ita di~ 
uidere vt finus verfus minoris arcus, finus 
vcr(us maioris , finus redhis minoris , finus 
redus maioris, ac finus totus propor- 
tionem Arithmeticam continuam ab vnitate inci- 
pientem & vnitate differentem habeant* 

Ducantur d use perpendiculares CT. CE. ad pundum-. 

C. quarum illa huius nt dupla quibus diuifis bifariam in A. 

D. centris A. D. deferipti circuli fecent fe in F.& duda AB. 
perpendicularis ad CT* auferat Quadrantem BC* Dico 
Quadrantem BC. fe- 
dum effein F. vtpro- 
ponebatur. Ducan- 
tur finus redi FI.FH. 
ille minoris , hic ma- 
ioris arcusiltem con- 
tinuetur IF. in G.crrt 
FG.finus redus arcus 
EF. < 5 ^ connedatur 
EB. qua? vtrumqu^ 

circulum tanget in E. B.critquc AE. quadratum, & omnes 

figura: quadrilatera: interius deferipta: erunt parallclogra- 

Corol. 3. m: i rcdangula . Cum igitur fimiks fint arcus FE. FOC.c. 

lem.Uib. rlt vt TC. ad CE. ita finus redus HF.arcus FOC-ad finum 

i.Aiirolab. rcdum FG. arcus F*E. fcd TC. ipfius CE. dupla clt cx hy- 

CJauius. pothefi , icitur HF. ipfius FG. id eft HC. illi aequalis, du- 

1 ^'mL plus cft , fcd & CH. finus verfus arcus FOC. duplus clt re- 

idetu cta GE. finus verfi arcus FE.id clt ipliusBI.fcu FK.(produ 

da HF.in K.)eft igiturEG. ad CH.vt 1 .ad 2 .& CH.adHF. 

vt 2. ad 4. ipli autem HF.li addatur FK. id clt EG. ci it tota 

HK. id clt CE. feu AC. finus totus quinque partes, & C A» 

id clt 
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id eftIG.fi dematur CH, idcftGF. dua? partes remanebit 
FI. trium partium. Igitur BI. eft vnius partis CH. duarum 
FI.triuraFH.quatuor AC. feu AB.quinquc. Eft autem* 
IB. finus verfus arcus FB.CH.finus verfus arcus FOC. FI, 
finus reftus arcus FB. FH.finus re<$us arcus FOC. & AC, 
finus totus . Igitur fa&um cft quod proponebatur . 


E 




\ 
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SCHOLIVM. 

X hac propofitione quam plurima problemata ab (olui po f- 
funt , tot fc ilice t quot connex bnes > fou coniugationes ho- 
rum numerorum i. 2. 3. 4. 5. quibus fingula linea BI. CH . FU 
FH. AC. refipondent , feri po (fiunt . Nam Quadrantis ABC . 
Arcus CB . in F. ita fiecatur vt 

1 BI. cum CH. fint aquales ipfi Fu 

2 BI. cum VI. fint aquales ipfi FH . R K E 

3 BI. cum FI. ipfius CH. & CH. cum 
FH. ipfius FI.fr FI. cum AC. ipfius FH. 

& BI. cum AC. ipfius FI. fint dupla . 

4 AF. cum FH. ipfius FI. tripla ip- 
fius BI . noncupla exiftant^atque huiufmodt q 

alia problemata formari poffunt. Ex regu- 
lis enim combinationurn inter quinque res ad 500. po fiunt 
fieri diuerfit compofitioncs , qua fingula fingulis problematis 
materiam prabent » vt inducenti aperte conilat . 

Voffiet etiam problema proponi hoc modo . Intra Quadra- 
tum punftum defignare in quo dua lateribus quadrati paral- 
lela f fc in te fic antes in dicta latera terminata in quatuor 
figmenta ita diutdantur vt ea cum tota habeant proportioni yl.j 
A rithmeticam continuam ab vnitate incipientem , cr vnita- 
te differentem . Nam fi intra quadratum ABFC. de feri- 
batur Quadrans ABC. <jr fiemictr culus EFC. fefie tn F fice an- 
tes ^fr ducantur GFI. K FH. lateribus quadrati parallela fa- 
bebunt refla KF. FG. FN . FH. KH. proportionem continuam 
quam 1. 2. 3.4 . 5. xv ex demonflratione fu peri ori apparet. 

•, ,, Kk 2 PRO- 
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PROBLEMA VI. PROPOS. XLII. 



Vadrantem ita diuidere vt fccans arcus 
maioris cum tangente fit tripla finus to- 
tius , & fecans minoris arcus cum tangen- 
te fit dupla finus totius. 


Fiat eadem conftru&io qua? fuperiori problemate ^prae- 
terea producatur AF. dum re&arnBE. fecet in N.& CE. 
produ&am in O. erit BN. tangent arcus minoris BF.<5^ 
AN. eius fccans .* item erit CO. tangens arcus maioris FC. 
& A O. fccans ei ufdem arcus. Di- 
co AC). OC.limul effc triplam AC. 

& AN. NB. fimul duplam eiufdcm 
AC. fimilia enim funt triangula», 

AHF. ACO. Item AIF.ABN.qua- 
re & latera propoi tionalia habent, 
ideoque vtfunt FA. FH. fimul ad 
propofic. AH. ita AO. OC.fimulad CA.at FA. FH.ad AH. ratio- 
pricedcnti . nem habeut quam 9. ad 3. id eft quam 3. ad 1. Igitur AO. 

OC. fimul ad CA. rationem habent quam 3. ad 1 . Eodem 
modo oftendemus cum AF.FI.ipfiusIA. hnt duplae ex pro- 
cedenti, etiam AN. NB. ipfius AB. efle duplas. Quare 
quadrantem ita diuifimus &c. Quod erat faciendum . 



COROLLARIVM. 


M Amfefium eft ex hattenus demonftratis finum totum 
AC. tangentem CO. & fceantem AO. ejje in propor- 
tione Arithmetica qua eft in hts numeris 3. 4. 5 .funt enim 
ob ftmilitudmem triangulorum AH F. ACO. tres retia AC • 
CO. AO. tribus AH. HF. AF. proportionales jft a veto habent 
.3. huius . ratlonem } Arithmeticam ditiorum numerorum 3 eandem igi- 
tur habent & illa . 

Eodem modo probatur tres A%. EN. AN. ejfe vt hos nu- 
meros 
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meros 4. 3. 5. quod hanc rationem habeant tres illis propor- 
tionales refla AI. IF.AF. Quare feptem linea BI. CH.FI. 
FH, AC . CO. OA. erunt in continua proportione ifiorum nu- 
merorum 3. 6. 9. 1 2. 1 5. 20. 25. 

uri ivi r.iv:. 1 yji ‘ : v . ; n ,.^ ; 1 VJ 

PROBLEMA VII. PROPOS. XLIII. 


Vadrantem ita diuidere vt finus verfus ar- 
cus fit o&aua pars finus totius. 

I». tLLt jOT! 


Sit quadrans ABC. in quo fumatur chorda CP.a?qualis 
medietati finus totius CA. & demittatur in CA.perpen,. 
d cularis PR. id 
eft finus rc&us ar 
eusPC. cuius fi- 
nus verfus CR. 

Dico CR. effe o- 
«ftauam partem-. ^ 
ipfius AC. Perfi- 




rt*w* 


ciatur femicirculus CBS. & connc&atur SP. Quoniam an- 
gulus SPC.re&useft 3 vt & angulus PRC. erit vt SC. ad 
CP.itaPC.ad CR. eft autem CP. ex hypothefi medietas 
femidiametri CA. atque adeo quarta parstotius diametri 
SA. Igitur etiam CR. eft quarta pars ipfius CP. ideoque 
ipfius CA. o&aua pars . Quare quadrantem ita diuifimus 
&c. Quod facere oportebat . 


JT. 3. 

s. 6 . 
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H 


totius - 


Inc conflat fi chorda fit finus totius dimidia pars 3 fi- 
num verjum efie oflauam partem ctufdcm finus 


.Uu 


*4 ili 
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THEOREMA XXXVII. PROPOS. XLIV. 

S I a pundo reda: data: , in quod reda per- 
pendicularis incidit du*rcda: aequales ninc 
inde accipiantur, & ad cuiufuis extremum^ 
ex quouis perpendicularis pundoducaturfubten- 
dens angulum redum,ac fubtendend aequalis in 
data reda ex pundo incidentia: accipiatur : erit 
redangulum fub tota accepta vna cum cxcdTu 
fubtcndentis,& dido exceflu comprahenfum ae- 
quale quadrato perpendicularis inter pundum in 
ea acceptum , & pundum incidenti* compre- 
henf* . 



Sit data reita AB. ex cuius quolibet punito C. ducatur 
perpendicularis CD.itemin ea fuvnanturduj partes xqua- 
lesCA.CB. & a quolibet punito C. in perpendicula- 


PttSrnntn 

1'firnbl 




ri fumpto ducatur fubtendens DA. ipfiquc DA. ex C. 
aqualis CE. Dico redangulum BEA. quadrato DC. effe 
arquulc. Quoniam reda B A. diuiiaeit bifariam in C. ei- 

.. . -r < l uc 
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que sdicda eft reda AE. erit redangulum BEA. vna cuiil. 6 ' *' 
quadrato A C. fpqualc quadrato CE.hoc eft quadrato DA. 
(arquales enim ponuntur CE. DA.) eft autem quadratum 47. K 
DA. requale quadratis DC. CA. igitqr redangulum BEA. 
vna cum quadrato AC.cft aquale quadratis AC.CD.Qua- 
rc ablato communi quadrato AC. remanebit redangulum 
BEA. jcqualc quadrato CD. Quod-eratdemonftrandum» ; 


COR OLLARIVM. 




/^\ Vod fi fumatur ipfi CE. aqualis Cff . & fub tendenti 
J)E. aqualis CE. erit rurfus reclangulum HFE. qua - 
drato DC. aquale , 1 deoque rcttangula BEA . HFE. tu- 
ter fe aqualia, idemque continget fi plures ntta hoc rnoda 
accipiantur . 

THEOREMA XXXVIII. PROPOS. XLV. 

. i 

% 

I ifdcm pofitis :fi per tria pnn&a ADB. tran- 
feat circulus ADB. & producatur DC. per 
centrum O. in circunrerenti# pun&um L. 
Dico redangulum AEB. ad quadratum AC. efle 
vt redam DC. ad redam CL. 


os q .1 




31 - 3 - 


Cl 


Redangulum enim DCL. redanguloACB. id eft qua- 
drato AC. «equule eft ( ponitur enim AB. bifariam diuifa^ 

'ia C.)pcfita autem communi altitudine DC. erit quadra- 
tum DC. ad redangulum DCL. id eft 3 ad quadratum AC. 
vt reda DC. ad redam CL. fed quadratum DC. oftenfum 
cft in fuperiori propofitione aquale redangulo AEB. Igi- js.huius. 
tur vt redangulum AEB. ad quadratum AC.ita reda DC. 
ad redam CL. Quod fuit demonftrandum. 


• / I 1 il lI 1 .1 I 1 T 


THEO- 
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THEOREMA XXXIX. PROPOS. XLVI. 

.<*' < ; :L : i ' •-■• '!* '• <* # \i),. i . j * 

P Onanrur adhuc ca omnia quae fuperiori pro- 
politione & redfoe CD. ducatur ad circu- 
lum «qualis EM. Dico a rc&a EM. circu- 
lum tangi in pun&o M. 

Quoniam rc&angulum BEA. «quale eft quadrato DC. 
& quadrato DC. ponitur a?quale quadptura EM.erit qua- 

i> 

' f s 



iT 


, tVi 
tlVjH 




A M 


dratum EM. re&angulo BEA. «quale, igitur re&a EM. 
circulum tanget in M. Quod erat probandum . 

COROLLARIVM. 

f 1 -** ta # \ / f ix -s* 4^ , V ' I r . r. v , ir nti A* 

Vod Ji fumantur CE. CH. ipfi DA. & CE. ipjis DE. 
aquales ac per E.D.H . dt fer ibatur circulus , acci pia» 
turque ipjt DC. aqualis FP. qua ex puncto F. in 
circulum ducatur , ca eb eandem demonflrationem circulum 
tanget in P. & quia vtrumque quadratum EM. FP . quadra- 
to DC. aquale e E gerunt quadrata EM. FC.id ejt rcc7a EM. 
FP. aquales . - 
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CVRVI AC RECTI 

Proportio promota . 


V. 


LIBER Q^V I N T V S. 

V A 7fT I Mathematicas difciplinas fecerit 
magnus ille Ac ademit moderator r Plato , ne- 
minem ignerare arbitror qui vel in admodum^ 
vulgata bi flori a mediocriter fit ver fatus . Cer- 
te vt ante ipfum Tythagoras neminem in fubli- 
miorem Thilofpho i um clapcm admittebat^qui 
prius in folida illa feptem annorum lytuvSU ijcl- 
. 'Jrv&TiKGf 7 ei (jLe.Ziu.ATa , ac Cjcometriam prt- 

fertim, Arithmeticam , Harmonicam q; non cxcoIu:fiet> itd tfle om- 
nes Geometri a ignaros sAc adimit ingrepu arcebat inferipto foribus 
edi 61 o ne quis dy\u^\-r^ T9{ ingrederetur ;ncq; vero iam ingrejjos.ab 
t ius ex c ) citatione feriari finebat , fed fingulis diebus Geometricum . _j 
problema pr oponebat , vt nimirum anima m ex numeris ac figuris vc- 
luti concinnatam fui fimilibus excrcnet^ac modo ad infinitas \ omnis q , 
intenuili ac diuiftonis expertes formas quibus diuinam mentem yt*r 
fjLircy haud ignorabat cogitationem erigeret: modo advniuerft iucun- 
du m fprtta culum, quod totum pulcherrimi srationibus atq; aptis pro- 
po/ tionibus colligatum e 61 } de duceret; deniq; quod maxime fpeblabat , 

L l figuras 



Aulus Gel- 
lius lib. i . c. 
9' 

T7C/C s . 
A<Jag. chil. 
j.ccnmr.j. 


PhiJcpomiy. 


Plurarchus 

SympolJib. 

R.q.a. 

Plato in Ti- 
m*o. 


k » </* 
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figuras virtuti eonuenientes, modulationes , ac motus facilius traderet 9 
& vitiorum defeftus , atq; cxcejfus apertius indicaret , Quid ? quod 
vel Dijs adeo cura fui ffe exiftimarit mortales Geometria in ft itui 9 
vt eius contemptum grauibus panis per fequerentur . Dclijs enimpefle 
Philoponus Uborantibus , tesle Tbilopono in comment, in 7. c, primi pomeriorum 

Aeriorum?" ad Ariftotelis verba , oti /uo kv/Soi kv/Sos : con fultus 

Valer. Max. Apollo refpondit liberatum iri peftefiara fuam y qua cubica erat figu~ 
J.s.cap. 1 j. rx y duplica fient: c onduftores priori ara cu^um altCYum xqualtmfu- 
Plut- aedi- perpo fuerunt y atq; itd cubi forma immutata fa fta eft ara non cubica 
mon.Soaa- fid£ 0 Kt< ficu quadrilatera columna, Lue itaq;mininle cefiante iterum 
confulentibus refpondit A polio no efie oraculo fatis faftum y fe enim im - 
Proeliis I 1 peraflevtaram forma cubi retenta priore duplo maiorem erigerent , 
elcm.c.4*. non vt cubo cubum imponerent . Hoc illi oraculum ad ‘Platonem de- 
ferunt , qui refpondit neglc fta Geometria Cjracos d Deo accufari y neq; 
id aliter fieri pofic quam fi inter duas in dupla proportione datas reftas 
( quod tamen anteipfum Hippocrates Chius animaduerterat) dux me- 
&MohRcncs 3 diaproportionales reperirentur . Quod problema nonfolumad difei - 
apud Eutoc. pulos reiecityfed ipfe quoq; in eodem argumento elabor auit y ex cogitato 
iAi^^cd e k& ant *Ifi mo mefilabio quod extat apud Eutocium incomment. fuper 
‘ fecundum Archimedis de fphara , & cylindro , Tbilopono , quod quis 
mirari pofiitynon vifum , 'Hyq; vero hoc vnum illius inuentum fuit ; 
Lacrt.i Piat. nam P rimus feftiones Conicas & Cylindricas , vt quidam exiftimant 9 
l.Vitruuius. inchoatae; modum demonftrandi per analyfim cxcogitauit ; rationem 
lib.p.c.i. Gaodeticam agri dimentiendi elegant ijfimam repent . Sed hac de e9 
alij; Quid vero fi qua extant eius ingenij monumenta euoluamus y qudm 
miilta in eis Mathematica occurrent , qua etiam olim Theon Smyrneus , 
acThilippus Mendxus commentariis illufirarunt ? Std quedad rem 
nofiram magis facit y quot illepajjim laudibus Mathcfin totam y fi d Geo- 
metriam prafirtim in coelum extollit? An non m Timxo Mathema- 
Proclus c.8. sicam cognitionem erudiendi viam appellat , qucd> vt inquit Troclus , 
in lib.i.ele- eam habeat rationem ad vniuerforum fcientiam quam eruditio advir- 
nen torum • tHtcm # ac velutbxc animum probis ad vitam moribus informat , itas 
illa cogitationem noftram animxq; oculum ad eam qua inde procedit 
eutfttomm feu circumaftionem prxparat ? Annor, de legibus 6. & 7, 
de finguhs Mathematicis addi fcendis leges fancit , ac tantum Geome - 
Proci sibid trlA tribuit rt afferat qui afymmettiam quantitatum ignoret eum non 
PJaro^deL ’ 111 h° minu7n fed pecudum cenfu habendum efie ? Quid? quod apud eum 
Rep. in B^publica Socrates afierit oculum animi qui alijs ftudijs veluti ex- 
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cacatur atq; effoditur, Mathematicis difiiplinis recreari , & ab ina- 
nibus fimulachris & rerum ludibrijs ad ea qua vera funt ; abobfcura 
mc dubia luce ad vibratum intclligendi fulgorem, &-prorfns dfpecu & 
vinculis generationis , ac materialibus retinaculis ad incorporeanu 
& indiuifam effentiam exurgere ? *Ac ne longior fim , Mathematicam Prt s us c % 
ybiq;fcientiam vocat , maxima felicitatis caufim,eiusq; luminis lar- Homerus ili 
gitricem , quod iuxta Homericam Mmeruam decem mille corporis, id- Odyfll 
eoq ; vniucrfis jlrgi oculis fit pr a ferendum . 

* dtcur ifla tam multis commemoraui , mi Leftor? non alia de caufa 
quam vt te non in admirationem tantum ,jcd etiam influporem ac fi 
fieri poffit etiam in ecflafim rapiam , cum te ad coronidem deduxero , 
atq ; offendero quam inconcinnum f a fligium elegantiffimo operi impo- 
nere , atq; ab fonam perorationem tot Mathefeos laudibus atq ; elogijs 
addere videatur, T^empc fub finem libri feptimide I[ epublicafic d<La Plato 7« de 
Geometria flatuit • Atfi ^oirrau it tS ovrot ni tfauit iti?.a/j./1avi<t^cu ^ e P* 

yta>fj.t7plcLV 7« KSU 7* f Tctviip tiro/ulvAt occ2fj.lv eit oupvTroo* f* l'r 'Tripi 
7$ ev, virip A dJ\!rc trov dvTctit Hhv ia>t clv vtto&utIti ^pdfjitveu ravrdf 
d-KivMTut *w<ri fxvt <ttivAfxireu A oyov iiSoveu eLvrctv • <d y*P dpyi (jlIv 0 fxi 
»iA , T9Ait/T» /i k ai 7tc (jLiTagu v fxi 7tA Avu^lT^iKreu , 7 it n*yjtvn 

tLjj toiavtLju ofioKoylat T*rt i-rittiunv yevis&eu • Quod ita vertit irlar- 
filius Ficinus • 1 Ighqua vero quas diximus verarum rerum effe parti- 
cipes Geometriam fulicct eiusj; comites cii ca ip fim effentiam quo- 
dammodo fimniantyfyncere autem ab illis quicquam cernere impoffi - 
bileeft , tanti fper dum fippofitionibus h arent, easq ; ratas & immobi- 
les adeo firuant vt illarum rationem reddere nequeant . Jfjm vbi 
principium quidem ponitur id quod efl ignotum , finis autim & media 
ex ignoto tratta connettuntur , coUettam inde afiertionem quonam pa- 
&o feientiam vocemus 1 De cuius verfionis fide fi dubitas t en noflram 
ad verbum ferme redditam . Reliqua vero quas entis aliquid ccmpra - 
hendere diximus Geometriam videlicet , &• qua iffim fiquuntur , vi- 
demus vtfimniant circa id quod e fi ,fipra autem impofiibtlc ipfis vi- 
dere, dum fippofitionibus vtentes eas immobiles finunt , earum ratio- 
nem reddere minime valentes . Cui vero principium efl tdquodnoru 
nouit , finis vero & media ex eo quod minime nouit, qui fieri poterit vt 
ex humfmodi affenfufiientiam conft quatur f Deum im tuortalem quid 
hoc ad vrrfum * ltane quam tot laudibus cumula fli, quam toties ho- 
norifico fcientia nomine compellafli, vni Dialifticafcu Diuinarum re- 
rum cognitioni inferiorem ajferuifU , nunc certiffimam ignorationem , 
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inane commentum , ac fomniantis mentis ludibrium vocas? .Adeo 
ne fubito calculum reducis vt quam paulo ante vnionc & cretcLs 
momento poft carbone notes ? ^innon boc quidlibet ex quolibet effi- 
cere , & * 

. ' ... . \ . i *> 

Humano capiti ccruiccm iungerc equinam? 

Scio quid ad hac non fine ratione dici queat ; Tlatoncm (tniT/ktoZ 
thodum fcquutum rebus nomina , qua prima rationes offerebant mdi- 
diflc , bine cum melior melioris notionis fpecies effulgeret priori deno- 
minatione abrogata magis conuenientvm atq ; accommodatam fnbfii- 
tuiffe,atq; eousq;folerti indagine proce ffifie dum apicem attigi ffe,rem- 
que omnibus numeris abfnluiffe , & ad fenarium deduxi ffc videretur • 

Pf ocius cap. Scientiam nempe, vt inquit Vroclus,pUrisq ; inivi is omnem vniucrfa- 

menr lElC " lium appellat cognitionem , ipfamq; ftn fui ftngulari a cognofcenti op- 
ponit, quofenfu in Ciuili,atq; in Scpbifla non tantum Scfbifticam fed 
etiam adulatoriam prae laro boc nomine dignatur . Hanc autem vni- 
uerfalium cognitionem rurfus in eam qua caufas probat , quxq; alsq ; 
caufts cognofcit diflribuit , atq; illam quidem fcientiam , hanc expe- 
rientiam cenfet appellandam . T{cscnim, inquit in Sympofic,qux ra- 
tionem nullam habet, quo tandim pafto fcientia effepoffit? Hanc 
vero fcientiam cui cognofcendi vim caufa tribuit rei fubitftx proprie- 
tatibus iterum diuidit , &vnam quidem partibilium conit fiatriccm 
feu nywKtw alteram vero eorum qua perfefunt , eodemq; modoftm- 
per habent cognitionem appellat , quo paffo Medicinam , C?' ( mniTiLs 
qua resex materia concretas pcitrailat d fcientiarum confortio fe - 
iungi t . Mathematicam vero atq; omnem omnino rerttm ftmpitsr- 
narum cognitionem fcientia nomine coboncslat. Hanc deniq;fcicn- 
tiam ita partitur vt alteram ab omni fuppofitionc immunem effeveht t 
altcrami x fuppofitione fcaturire, & illam quidem citra fuppofitiontm 
vniucrfornm cognofcendornm vim habere, & gradatim adfupremam 
rerum omnium caufam, atq; vlttmurn bonum flandere, in quo tandem 
conquiefcat: hanc vero certa fibi principia prx finire, ex quibus demotr- 
Hrct qkd ea confequumur , ideoq; non ad principium, fed ad finem ten- 
dere, cuiufmodi cum fit Matbefis eam, vtpote fuppofiticmbusvtcntem 
ab illa qua fuppofitiones omnes excludit, ideoq; abfilutiffima fcientia 
cenfenda et l, deficere * 

jlcute hac quidt m,fcd fi Tlatonis verba diligentius pen fit cn turbo- 
rum q; fenfus pemtius infpiciam > vereor n c aliter ratiocinandum fit . 
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Ego quidem fic cenfieo ad per fit Bam fidentia confl ituticnem id requiri 
non modovt certum fit rem fiubieBam aut (pe , aut (fle p(fic,ficd eius 
definitionem , cuius veluti lumine paffiones in fiubii tto barire demon - 
flrantur ,rcfte at q ; probe inSl itui am efie. Hoc ni conflet Cimmerias 
tenebras effle non fidentiam ,ncq; vigilantis mentis certum fipi Bacu- 
lum, fied fiomni antis animi inane fpdhum efie dicendam : Quid enim* 
afferat aliquis fiatis efie ad fidentiam, vt fiubieBum eiusq, definitio fiup- 
ponatur, non probetur: hinc ex fiuppofith ne certa confiequentia deduca- 
tur . An non ego Slatim efficiam t>t de C bimetra tpfia certa cognitio efi- 
fie pofiit ? Deprome ex poetarum figmentis Tegafium ullum dcmonflra - 
tionis materiam hypotheticam Slatue, hmc fiua definitione ita circum - 
ficribe , vt fit equus alas pro corporis portione atq ; viribus humeris in- 
fertas habens ; mox ita ratiocinare : omnis equus alas pro corporis mole 
atq ; viribus habens volare poteSi, atqui huiufimodi t SI Trgafius; vola- 
re igitur potest . Haccine erit dcmonflratiolrifiu ac fi bilis explodendus 
fim fi afferam • Atrefte (i quitur ex hypothe fi Tegafium volare poffie; 
reBiffinie;verum non hac dcmonSlratio eSlffied rei ab fur da cx ab fur da 
conueniens ac fecundum formam illatio • lam vero cum Geometria 
fubieftam materiam diligentius ad libellam exigo , videor mihi com- 
perire minime compertum efie , aut quod ipfia exifltrepoffit , aut qued 
eius di finitiones retle finit inflnuta. 7s lam vniucrfiale quidtm\quid con - 
fiderat Geometria, non tamen vnum ante multa, vtDialeBica Viato- 
riis aut ^Aristotelis Tttctaphyfiica , id enim non omnis tantum mutatio- 
nis, fied & diuifionis ratione caret.neq ; vnum in multis vt T^aturalis 
fidentia, vbi enim in fingularibus impartibilc, vel latitudinis expers ? 
ybi quantitas crafiitie carens f* vbi cx circuli centro fiefic eff undentium 
linearum aqua litas t vbi fimper Stabiles laterum rationes, atq; angu- 
lorum rcBitudines f certe quod fictam nullibi , nam quactimq; fienfibtts 
obtiia fiunt figura confufa commi fi ion e turbata funt,neq ; qutequam in 
eis reperitur , quod a contrario purum atq ; fitncernm a fleri poffit , Sed 
m q; vnum e fi ex multis , quod experientia atq; conieBura proprium 
eft, altius enim afinrgit Geometria , & ex principiis vniucrfiatibus non 
ab experimentis particularibus in fiuas conclufiones progreditur. Quod 
nam ego dicemus effe CJeometriaobie&iimiidcm quod ipfie Viato vnum 
exvna anima, qua Geometricarum formarum vnica genitrix,eas non 
alieno femine fied fiuaui atque energia in fit ipfia conceptas fecundo /hin 
exi ludit: ideo que idem ille 'Zfiuinus author primas fiubfl antias d mate- 
ria contagione intaminatas iutelligcntia ; fienfibilcs & infimam natu- 
ra condi - 
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r£ conditionem fortitas opinioni , & conicftwr dt; medias formaSyCuiufi- 
modifunt Mathematica , media inter inteUigentiam & opinionem co- 
gitationi attribuit , quod eas non materia promat fcd Cola cogitatio tf- 
* fingat . Sed eadem Chimeras , Harpyas, Gorgonas effingit ; rerum id 
quidem y fcd hoc inter ea figmenta , & Mathematicas figuras inter effie 
dices, quod ifla inftar idaarum ac abfolutiffimorum exemplarium ob- 
tineant , ad qua quo fimilitudme propius fenftbiles accrficrint , eo ma- 
iorem perfeftionem atque certitudinem nancifcantur . jttqui vel dcj 
hoc ipfo ambigo , num hac vera fint rerum qua t fit poffintexempla^, 
non minus quam vtrum perfiffi e qui idea fit Tegafus , & vtrum eorum 
definitio ad exaltam rei fidem fit condita . Jgum igitur forte ad hac 
refpiciensvir fapient.ffimus ait geometriam circa efientiamfomnia - 
rty ac rei non vera fedfuppofita definitione fibrefafta , quaforfan id- 
eo thefis d Geometris di fla efl y naturam inquirere, cuius rationem ideo 
reddere nequeat quod eius principia tanquam rei commentitie non co- 
gnofeat . Hanccine igitur Geometria labem harere ftnemus f vt qua 
omnium pene philofophorum calculis inter principes fi tentias non in- 
fimam baftenus fidem obtinuit , ea iam capite cenfiatur, ai inviliffi- 
mam figmentorum turbam tanquam inane aiT pov amandetur, minime 
vero y remedium ei l quo huic malo fiu curratur , & quod magis mire- 
ris ex medicina fcito depromptum, quo contraria contrarijs curari fla - 
tuuntur . 

Tgifril vt ego quidem reor Mathefi magis contrarium eii quam mo- 
tus . Vulgatum eil in fu per ion Licao y neque difionat inferior *Acade- 
tnia,Mathematicam abftrahere d motu , Ita natura magnus interpres 
tum alibi pafjim , tum i, Thyfic. c. 2. qui quantum non ea ratio - 
. nefpettari ait d Mathematico qua d Vhyftco, nam ille inquit quanta . _> 

Anft.t.p ny-jppiget, yepiSA ydp rn vohjh K/V»ra>f Wi , «u y <hett*pti, «Vi yinreu 
•liChf %ipi£ovTav • Separatyfeparata autem funt mente a motu . & ni- 
hil interefl nam abflrahentium falfitas non cfl ; & paulo posl 7® fiks 

y<tp -rtptTTov i seu 70 a pTiov, kju 7 0 lv 9 u jyu 7 « yx/umv^ov , In /i K 9 * 
a pv 9 pioe>nfuyjAAUfjui usu ryyy-A xvtv Ktv*Tte*e • Impar vero & par 9 & 
rettum, & curuum, infupervero & numerus , & linea , & figura funt 
fine motu . Ipfe vero toties commoratus nec vnquam fine laude com- 
memorandus Viato adeo motum in Geometria rc formidat , vt ncipfas 
quidem nomina quibus quanta quadrari, produci, addique dicuntur in 
vocum geometricarum nomcnclaturarp admittere velit : ita t ntm in 

RcpuL* C fAiv -x* fcd A<t yiKotatf 71 yfi AvqyK&ius . eif -)Ap 
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•xptLTnvTir , yjw vr petitote e renet •xdvTetc T*V Ac)*? Traivfxtvot KtyHtrt Tirpet- 
yuvifinv rt TrttpetJHVHV, xjl 'TttpetriStvtu * ngu vreLr7<t V7o$deyyo{xevoi. 

70 J'* »r/ -x* 70 /uetdrfxa. yv<£fftu< \vtKet Wnnthvoutvov . Loquuntur 

quidem admodum ridicule atq; coafte qui tanquam agentes atque effie- 
ftionis gratia verba facientes dicunt quadrare , producere, apponere , 
atq; alijs eius generis vocibus vtuntur;quafiuero difciplina cognitionis 
ergo non queratur. Idem etiam Eudoxu atq ; ^irchitamT arent inum,aa Plut. in Mar 
Menecbmum, reprahendipe dicitur quod Geometriam ad Mechanicam ccI1> & j?-* 
quA motu exercetur traduxifient , atque Tbilofopbiam proftituiffent • ^ ni P°“ JC * 
jit audiparadoxum non minus verum quam admirandum . jlio ne- 
que CJeometriam effe abfquemotu , neque eius yeritatcm fine motu in - 
telligi pofie. Tsfemo eft qui Tbilofopbiam vel d limine falutarit, cui no- 
tum non I it ‘Mathefeosjubicftum ejfc quantitaem: banc autem vel con- 
tinuam epe vel difcretam; illam Geometria iftam * Arithmetica ma- 
teriam prabere : rurfus continuam rei permanentem epe vel fucceffi- 
uam:fucceffiua comprehendi motum atque tempus ideoque motum ma- 
teria tamen inquinamentis expurgatum Geometria ditione teneri. Sed 
& apero permanentis ipfius quantitatis veritatem inprofundiffimis 
tenebris immerfam latitare ni ea inde motus in apertam lucem eruat • 

Supponit Stichiota lineam effe qua in longitudinem extenditur . latitu- Eucli< j dCm 
di ne omnino caret; & reftam dici cum ex aquofua interiacetpunfta • fj n . 2> & 4# 
Ego vero hac de replurimum non dubito , cum enim neque lineam re- lib.j. 
fiam, nec lineam in rebus indiuiduis vnquam viderim, num ea fit, ant 
omnino offepoffit, vel fi vtrum que fit ,vtrum refte fuis terminis cir- 
cum fer ipt a fit, ac probe definita certo ft afuere non poffum . Trcdeat 
in medium motus ac punftum afficiat , fluat illud, ac fui ve luti vefli - 
gium relinquar , an non fatim intelligis progrtpuillo longitudinem de- 
lineari latitudine carentem* ni velis aper er e punftum a quo producitur 
fecari poffe,quod indiuidua ipfius natura omnino aduer fatur :quod fi ide 
punftum breuiffimo interuallo exvno in alium terminu contedat,itavt 
ab ee ne tantillum quidem dcflcftat, nunquam fubfultet num qua fubfi- 
d at: cui no ftatim manifeflu euadit et lineam reftam tficpcfie,& refte 
effie definitam* ne q; aliter de fuperficie ftatuendum ; fd apertius forte 
afiertioni fidem ajlruit circulus, & qua ex eo figura feu plana fmfoli - 
da deriuantur . Circulus inquit elementorum artifex, eft figura plana EucJid. dcf. 
vna linea contenta quA circumferentia vocatur , ad quam ab rnopun- 1 y.l.i, 
fto eorum quA intra fuperficiem feta funt omnes refta incidentes inter 
fefunt aquales . Hic amarum renidebit morofus veritatis perferuta- 

• tor , 
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tor,4cquafsato capite fronteq; caper ata negabit huiufmodi fi turam 
rcperiri pojfe , neque fi extet fignum fuo complexu continere a quo eius 
am bitus paribus vndcquaque radijs attingatur . Sed aduocctur linea 
refla, ac in plano aliquo circa alterum fui extremum tanquam cardi- 
nem conuoluattir dum eo vnde motus exordium fumpfit regrediatur : 
momento circulum efformatum intelligis , ac verticem immobilem 
circa quem de fignatrix linea conuerfa efl centrum non dubitas affir- 
mare, a quo omnes reflas adperipberiam aquales ideo audafler pro- 
nuntias, quod finguU cum linea motacoincidant , idcoqueeum ei, tum 
inter fe , quod ex prijno pronunciato conflat , fint aquales . qu<u> 

. aliter Spbare faces prafert motus, cum manente fani diametro , ftmi- 
circulus in fe ipfum rurfus reuo luitur vnde tnoueri ceperat , cinuirt af- 
fumpta figuraiautf ono, quando trianguli re fi anguli manente vno la- 
tere eorum qua circa reflum angulum, circumduflum triangulum in fe- 
ipfum reuertitur: aut Cylindro quando motu parallelogrammi eodem 
modo procreatur . Denique nulla esi figura licet aut compofttionc fiat, 
aut fefhone cuius veritatem prae edens aliquis metus non afferat . Et 
certe, quod mirum cft , hac ad verbum Tlatonls fententia effe videtur 
in eo quem fupra produximus ex 7. de T^epublica , loco , cum ait fieri s 
non pofie vt Geometria eiusque Comites quidquam videant dum fup- 
pofitionibus vtentes eas immobiles relinquunt , carum rationem redde- 
re minime valentesiquafi dicere velit tum demum futurum vt videant 
cum fu.u tiroSiotnfcu fuppoficiones ( ita definitiones vocantur ) mo- 
biles effecerint, easque demum rationem antea ignotam fac ile redditu- 
ras . T^eque eam tantum Matbefeos partem qua in contemplationem 
verfaturilluflratintelligibitisbic motus, fed & ci quaveluti effeffionc 
quadam perficitur adeo neccflariam operam nauat , vt fine ea co liare 
nulla ratione pojjit. Quod enim Troblema intelligi,ne dum folui queat 
in quo aut refla a figno ad fignum non moucantur,aut in infinitum pro- 
ducantur, aut ad certos angulos infie flantur, aut additione vel fubtra - 
flione augeantur minuaturue , aut in partes ferentur , aut a his buiuf- 
modi Mathematicis motionibus non cieantur ? r ides igitur vt notu, 
tantum inVhy ficis. fed etiam in Mathematicis metus fidiffimi indicis 
inflar latentes veritatis rcceffus explorat, coque vacillantem animum 
veluti manu ducit: atque vt illic cx Tbilofopbi decreto ignorato motu , 
natura ignoratio fequitur , isqut efi qui primum rerum omnium moto- 
rem , puram caleflium orbium i vTuXy^tLY » elementorum in mutuas 
transformationes propenfionem accurati pcruefligat, atque admirabi- 
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lem illum Trotheum varijs accidentium laruis , ac omnigena afpedus 
mutatione menti illudentem deprahendit, formaque fua redditum in 
Intelledus afpedum producit; ita in Mathematicis tanquam duda- 
rius funis cogitationis trochlea circumuolutus latentem, in imo Demo- ’■ 
criti puteo rerum geometricarum veritatem expifcatur actanturru 
non corporis oculis [pedandam in apertam demondrationum lucem 
educit. 

Sed aduerte mi ledor duplicem fieri in plano motum (Mathemati- 
cumbic fcrnptr intelligimus,non phy ficum d quo mathefis penitus fc- 
tunda efl) altum qui non tantu fieri poffefed quomodo fieri pojfit intel • 
ligitur aut citr a demon flratione, aut prae edentis alicuius demonflra - 
tioms prafidio, alium qui fieri quidem poffe deprehenditur .ratio tamen 
qua fiat non apparet. Exempli loco , lineam redam circa alterum fui 
extremum moneri, ac circulum delineare poffe, idq; quo padofiat fla- 
tim intelligis ; duas vero redas ita moueri poffe vt in perpetuo vtriuf- 
aue augmento eademvtriufq ; analogia feruetur non percipis, nip pro- 
blemate 4. fex t i elementorum informatus quo tribus datis redis lineis 
quarta proportionalis inuenitur . J{urfus in deferiptione linea Qua- 
drantis quam telieTappo lib. 4. collcdionum Mathematicarum 'Di- 
noflratus ac Vfcomedes alijque iuniores ad circuli iirpAymrvvu^ 
excogitarunt facile percipis fieri poffe ,vt qua proportione reda reda , 
eadem reda cireularem fecet , qua vero ratione id fieri queat non in- * 
telligis; cum nondum eo Geometri f inuentum peruencrit,vt tribus da- 
tis lineis redis quartam proportionalem circularem reperire valeat . 
Tosiremum hunc motum,quaque ex eo procreantur Jiguras inter geo- 
metricas non aupm recenfere , cum non confiet num ex geometria 
fontibus deriuaripoffint. mijs tamen non ftnemagno frudu , ac tu- 
cunditate verfati funt grauiffimi authores , earum que proprietates 
quibufdam fuppofitis demonftraruntvt linea Conchyliata Tricorne- 
des, Soluta Archimedes , Quadra tricis Dino fi ratus , Haderifor- I VocIu$& 
mis ac Clypearis geminus, Paradox a Menelaus, SpiricarumT er fcus, r W us • 
nofque fequenti libro de earum nonnullis nouas affediones demonflra- 
bimus. Trimum vero motum & qualem cumque enatam ex eo for- 
marum fobolem geometrica familia annumerandum effe conii an- 
ter affirmo . \Quid ni ? cum motus ipfe geometricus fit , & figu- 
ra quam progenuit per geometricas dvoJhfa Geometrici generis 
effe comprobetur , nifi velis contendere eum in hoc album referendum 
non e Ile cuius + non Flatint-Ar +*-!*»* r.j j . 
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monftrationumvelut adbibito collyrio appareat . Itane ? ergo ni- 
hil in Geometria Geometricum prAterhypotb<fes,pctitionrs>ac digni- 
tates cenfendum ent.cum reliqua omnia demonfirationumadminicu- ‘ 
lo comparentur. Quid ? quod DerhonHrationcs id nominis maiori 
inre quam principia ipfd ftbi vendic are videntur t Scientia efl Geo- 
metria , ratiocinatrix igitur ac difcurfiua , quacunque ego difcurfu ab 
ea procedunt maiori fimilitudine Genitricem referunt , quam d< fini- 
tiones illa , atque effata qua natales fuos prima aut fecunda mentis 

operationi acceptam ferunt . ... 

Pappus lib. Sed auorfum tammulta.mileClori TroUematum antiqut tritu 
3. au pro- ygjjflrg flutucTunt , & eorum ahu plana feu Geometrica foliutty 

CV' ad alia linearia appellari . Qjta igitur per linens redas , & circuli tir- 
propofir. cumferentiam folui pofiunt plana ideo dicuntur , quod line x per quas 
foluuntur in plano ortum habeant : qux vero enodantur afiumpta m 
conftruftionem coni fettione folida nuncupantur , quod folidai um ji- 
9 urarum fuperficies , conicas nimirum adhibeant. Denique cum pr.f- 
ttrdittas lineas alia affumuntur varium ac trafmuta bilem ortum ba- 
baues quaque ex inordinatis fupcrficiebus & motibus implicatis 
fiunt, quales funt Helices & quas Graci ntTpttyaU^^ appellant 9 
* tertium genus exiflit quod lineare vocitatur . Ego vero m quinto hoc 

libro,nono vtreor inuento yfcfihoncs Omnes conicas EUipfitmjTara- 
bolum , Hyperbolum in plano motu linea, rcflxqux fubtenfx in etreu- 
to continuo fit aut xqu. ilis aut proportionalis deferibo , varias carum 
aff Bion eu atque analogias demonslro. Eas igitur figuras Geometri- 
cas tffe & qiu e de fis traduntur fiue Theoremata fiue TrobUmata cer- 
tijfirnaefie , nec fuhdis tantum fcd etiam planis ac Geometricis enu- 
meranda efic contendo cum ?notu,ciriulo , & lineis rcflis non tantum 
i n pUno delineentur , fcd & tarum a ffefhoncs omnes comprobentur . 
Vt ideo Tappo ^Alexandrino amplius afientiri nonpoffim dum moris 
>; arguit Geometras qui Problema planum per conica expt diunt > qua fi 

• £, ‘ '' ” ex improprio genere inedia depromant atque ineptis infirumentis mi- 
nime que conueuient i materia eius fubflrufhontm moliantur. Sed fiunt 
Tf y lih fefiiont corporum folidorum ? Qifid tum t fit & triangulum fi fi io- 
i.conic ne Coni per verticem; parallelmammumdefcribitur fefiione cyhn- 

Scren. p. z. driper axem : Circulus vtnufque fcfiione aut bafi xquidisl ante y aut 
de feftione con [yaric pofita , aUt globi qualicumque delineatur , ideo ne igitur 
cylindn. p[ ana ac Geometrica dc us Theoremata ac Problemata nonfunt quod 
Ub^.coD t etiam folidorum 7 «t? deferihmur i M for [an vrgebis ideo qeo- 
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Eutocius in 
Co- 
wnro. 


metrica non e fle quod earum definitiones in Geometricis elementis non 
tradantur : qua fi vero nihil Geometricum ceefindum fit pr ater cie- n c cylindri 
menta: A nnon idem hoc ac fi quis afferat nihil in phy fi cis naturale efle Tbeodof. * 
quod elementum non fit t Cur vererantiqui Geometra admirati mi- prpp.i. pri- 
rificas Theorematum conicorum demonfirationes ab Apollonio Ter- niiiphcric. 
ga o prolatas illi magni Geometra agnomen indidiffent; nifi materiam r ^unJ " * 
in qua ver fabatur Geometricam iudtcaffent t Ex his efficio Troile- nic. inii 
ma quo inter duas datas rcftas dua media proportionales d Mena- 
chmofqnrm conicarum fettionum authorem Tro cius facit ) per duas 
parabolas fie fe in puntto fec antes inueniuntur , quod o&auum e fi apud 
Eutociumin x, Archimedis de fphera & cylindro , & planum cfie, 

& Geometricum , ideoifut cubi duplicationem .Geometrice effc reper- 
tam . T^cque vero hic quis opponat punttum in quo gemina ille para- 
bola coeunt non affignari , neque enim id magis requirendum efl,qt‘.am 
vtin primo apud Euclidem Troblemate punfium in quo duo circuli cx 
duobus data rcUa linea extremis dtfiripti fe fe fec ani alio t#cdo quam 
ipfa circulorum deferiptione defignetur . j Quod fivlteriUs ineptiat , 
ac dicat ideo punttum illud apud Euclidem non affignari quod vno 
circini circumduttu aperte determinetur , quod in parabolis fieri non 
poteH , an non anmadntrtit quantam iniuriam mathefi inferat , cum 
eam fordida mechanicorum in frumentorum tr a Elatione infamat , ac 
eius nobilitati humilis artis exercitio notam inurit ? Sed fi hoc velit , 
nos quoque organon inueniemus quo perpetuo dnttu Tarabola delinee- 
tur. Eutocius in fecundum Archimedis de fphara & cylindro memi- 
nit inftrifmenti cuiufdam ad fimilitudinem Graci a conforma- 
ti , quofittio coni reti anguli, fiu Tarabola deferihitur , eiufquc inuen-i' 
tionem Ifidoro cuidam Mile fio mechanico magiftro fuo attribuit , qu i 
illud etiam in co mmentarijs carnarie arum H eronis defcripfirit . I\a- 
tum igitur e flo , figm-as hafce licet conifidione etiam fiant alterius 
nihilominus generis etiam e fie : cumque motu poffibili progignantur , 
vere & exi fi er e & ex motu illo definiri pofie rfique cum Geometricus 
fit , eas quoque Geometrico Schematum ordini inferendas efic : deni- 
que cum in plano per circulum er* lineas rettas defindantur, in planis 
cen fetida cfie quacumque de illis Theoremata ac Troblemata procu- 
duntur . Sed de his battenus , . y 

. Tgos totum hunc librum fi & ion ibus conicis tribuemus, carum genu? 

'in plano ex circulo permutem manifeSlum deducemus ,, varias earum 
IfiortiTAi inutfhga bimus , nonnullas, etiam analogias ,fid vtluti per 
•*i.n i?., . . u;rr * *. ; 3*/» 2 tratf-.ri 
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tranfennam , indicabimus , vberiorem enim de iis traftationem in 
eum librum reij cimus quem dedimenftone & quadratura Hyperboles , 
2)eo fauente 9 cdituri fumus , quem peculiarem ideo effe voluimus 9 t>t 
nouum inuentum ab aliorum confortio fegregatum intentius fpeftetur 
& maiori cum admiratione , legentium in fe animos conuer tat, Tr ce- 
rnit timus autem aliquot definitiones tum vt noua nonnulla qua nos ru- 
perimus , explicemus ; tum vt mole jias circumlocutiones , quapaffim 
vfurpanda ejfetit, euitemus , 

. «wt\ jiv* *i'\ w •* 

, ‘ . a , ' ' it * r-vj» *.t»; -v* .* 

DEFINITIONES- f 

i 

I duabus redis parallelis reda-» 
occurrat, qua: fit diameter alicu- 
ius figura: intra parallelas con- 
tenta ; & in eafdem aut alias pa- 
rallelas alia reda incidat , vna- 
que aut duae parallela: ex eadem 
in eandem partem ita moucantur alteri continuo 
parallelae, vt illa fuam diametrum, ifta Tuanu 
incidentem eadem ratione diuidant j & partibus 
parallela: qua: a figura: peripheria circa diame- 
trum compraehenduntur partes alterius parallela: 
circa fuam incidentem fint proportionales : dica- 
tur ille Metus ad datam figuram inter duas far alie, 
las cequidiflanter proportionalis . 

S I N T dua? reda parallela AK. CM. in quas incidat 
reda AC. qua: fit diameter cuiufcumque figura:, vt verbi 
gratia, circuli intra didas parallelas contenti: & in eafdem 
< it alias parallelas AK« CM. alia reda MK. incidat , vna- 

que 
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que parallela vt AK. in prima figura , aut AK. in prima, & 
ak.in fecunda ita moueantur alteri CM. aut cm. conti- 


I * f 

nuo parallelae vt AK. fuam diametrum A C.& incidentem 
KM. in partes eiufdem rationis diuidant aut in quam ra- 
tionem rc&aAK.re&am AC. aut KM.in eafdem re&a». 
ak. ipfam ac. aut km. fecet : fintque partibus ipfius pa- 
rallelae VF. VI. circa diametrum , partes SO. SQ^aut so. 
s q. circa incidentem KM. aut km. Irem partes BE. ED. 
ipfis LR. RN. aut lr. rn. & GY. YH. ipfis HT. TP. aut 
ht. tp. atque ita continuo in reliquis, proportionales i 
motum illum linearum AK. ak. vocabimus ad datam 
figuram, vt hic ad datum circulum inter duas parallelas 
(fiue illae eadem, fintfiuediucrfa? ) «quidiitamer propor- 
tionalem. 


A 

**S 
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< 
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t« • 

D iameter datas figurx Incidens prima , re- 
liqua Incidens fecunda , dicatur r Paralle- 
lae in quas intidunt vocentur 'ParallcU 
extremas reliquae qnae motu fiunt , Parallela in- 
teriores; quae per centrum rranfit Media s partes 
paral Iclarum proportionales , . "Parallela . propor- 
tionales vocentur : redlas extrema parallelarum 
proportionalium coniungentes dicantor KeSla fi 1 
bi refpondentes . 

.... ... — -r».— *) 

Vt in propofita figura incidens prima efl AC. incidens 
fecunda KM. parallela? extrema: A K. CM. parallela? inte- 
riores FQ^BN. GP. &c. ipfaBN. parallela media ^deni- 
que VI. SQ^aut sq. item FV. OS. aut os. parallela? pro- 
portionales ; denique recte KO. AF.ko. a£ Item FB.OL. 
fb. ol. re<tefibi. refpondentes nominentur. 

‘ HI* I 

M Otus in quo parallelae * proportionales 
r etiam asquales funt dicatur Motus ad 
datam figuram inter duas parallelas a quit, 
di flant er ac aquali ter proportionalis : fi. vero paral- 
lelas proportionales fint iuasquales j Motus ina^ 
qualiter proportionalis . . t '.i-; .fl.„ t . « 


S 


mj f <mjp 
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I vero parallela proportionales qurfcf' “clrda 
incidentem fecundam mouentur figuram 
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fuis extermis delcribanr, ea vocetur F/£#r4 4^ dx~ 

tam Analoga . 


1 ' 

Vt in propohto figura KLMN. aut klmn.dicitur ad da- 




q ni 

• , i 

i ^ 

i 1 *T ^ T 

V. 

«rvvii ••• 'tfiin 4 n * i 

ili—. ,/ u i »v^ - v* >.y 

\ _ r a/' i 

i 


P Olygona in data figura , & in analoga fimi- 
litcr dclcripta, dicuntur cum totidem rc- 
£tis fibi reipondcntibus>in vtraque figura 
continentur. 

Vt polygona AFBGCHDI. & KOLXMPNQ^& 
kolxmpnq. polygona in data figura,& in analoga 
fimiliter deferipta nuncupantur, eo quod rc&is fibi re- 
fpondentibus terminentur. 






VI. 


i <•«*. 


S I in circulo, chordarum maxima circa ver- 
ticem figura: ita conuertatur vt continuo 
peripheriam in pundto fecct , per quod tran- 
fiens re£ta quaepiam ita moucatur vt cum dia- 
metro per verticem tranieunte aequales angulos 
faciat, feu continuo parallelas delineet , eafquo 
chordis intcrVerticem& peripheriam interceptis 
proportionales : deferibet didta parallela altero 
extremo lineam curuam ac figuram quam voce- 
mus Conicoides primum. 


Vt 
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Vt fit circulus ADB.cuius vertex A.diameter AB. maxi- 
ma chorda AB.qug circa alte- 
rum diametri extremum feu 
verticem A. ita circumaga- 
tur vtperipheriam continuo 
fccet verbi gratia in pun&is 
B. C. D. E. per qua: tranfeat 
FB. ac ita furfum moueatur 
vt cum AB. faciat angulum^ 
quemcumque FBA. ac motu 
parallelo delineet redfcas pa- 
rallelas GN. HM. IL. pro- 
portionales chordis AB. AC. AD. A E. nempe vt AB. ad 
AC. ita fit FB. ad GN. & vt AC. ad A D. ita GN. ad HM. 
&vtAD. adAE. ita MH. ad IL. procreabit di&a linea 
FB. altero extremo F. lineam curuam FGHIA. quam c*. 
nicoides primum liber appellare tantifperdum cius natu- 
ram inueftigaucrimus . 

E Adem figura producetur fi intra duas paral- 
lelas dua: incidentes ducantur reda: , qua- 
rum prima fit perpendicularis , fecunda 
quemlibet angulum cum ijs conftituar,- ac circa 
perpendicularem circulus defcrjbatur ; moueatur- 
que altera parallelarum ira vt alteri parallela: fem- 
per arquidifter,ac partes eius circa iecundam inci- 
dentem proportionales fint chordis qux a pun- 
,£to circuli vnde moueri carpit ad pun&um vbi 
parallela circuli peripheriam fecat ducuntur, de- 1 
feribetur circa fecundamincidentem linea curua, 
ac figura quam volumus Conicoides primum a/#- 
citari . 

. - ' 1 - ' ; " " * ’ t r ? vt 


•fe. 
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. Vt fi (intdu* parallela? AO.BP. ad quas AB. prima in- 
cidens fit perpendicularis , circa quam circulus defcriptus 
fit ADC* fecunda incidens OP. cum di&is parallelis 





quemlibet angulum faciat ; moueatur autem AO. ip/I BF. 
a?quidiftanter,ita vttam LI. quam LT. ipfi AE. chorda:, 
item MH. MS. chorda? AD. ac fic deinceps finta?quales 
deferibetur linea curua ac figura FOQ^qua? Contendes 
primum dicatur . 

Iam vero fi ijdem motus fiant in Conicoide primo 
AOB.vbi chordarum maxima AB. circa verticem A. ita 
conucrtatur • 
neam curuam 
tinuofecct, 
dtis B. C. D. 
re&aFO.itafurfum ^ 
arquidiftanter mo.; 
ueatur vt tranfeat M 
pcrpun&a F.G. H. 

I. faciatquc lineas N 
parallelas FO.GN. 

HM. IL. ipfis AB. O 
AC. AD. AE. proportionales deferibet extremum F. li- 
neam curuam A IHGF..qu* vocetur Conte otdes fecundum % 

N n Atque 


A'- 
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Atqueeadcm ratione circa Conicoides fecundum ijfd^m-. 
motibus producetur Conicoides tertium, dc ita deinceps in 


infinitum. 


VII. 


h/ - 

D / 

7 


M Otar quo huiufmodi figurse producun- 
tur dicatur ad chordas coniundas dat* 
figura aquidifianter proportionalis. Figu- 
ra autem qua? producitur generarim *T) at a figu- 
ra conchordis : quod fi chordae parallelae /propor- 
tionalibus etiam aequales fint Dat a figdra aqui- 
chordis appelletur . 

r VIII. 


'"A* -«W. ^ «LlffltJ 

I Ncidentcs prima & fecunda : Parallela extre- 
ma interiores > media : Refla fihi recondentes 
eodem modo dicantur quo in lecunda defi- 
nitione. 

IX. jLiV 
i 

P Olygona /imi lit er de/cripta , in figurisconchor- 
dibus eadem ratione definiantur qua quin- 
ta definitione huius. 

. JBTO1 


' .LEMMA. I. r>T 


I 


N tres parallelas duae reda: incidentes fecan- 
tur ab ijs in eadem ratione. 

Sint ttes parallela? IB. CD. EF. in quas incidant duae 
reto ICE. BDF. aut ICE. HGF. ita vt a tribus illis paral- 
lelis fetentur in I. C. E. & B. D. F. & H. G. F. fintque pri- 


WU • ' i •«. 
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mum IE. BF. parallela: . Dico cfle vt 
FD.adDB. ita EC.ad Cl.cum enim pa- 
rallelae fintIB.EF. parallelogramma c- ^ / C 

runt ID. CF. «qualia igitur aducrfa la- ' 

tcra BD. IC. & DF. CE. Vt igitur FD. ■ j r 

ad DB. ita EC. ad CI, ■ . * 1 E 

Scdnonfintparallelafdi&xincidentes vt IE.FH. qua’ 

fecentura parallela CD. in C. & G. & ducatur FB oa r j 1 
lelaipli EI. Dico dTc vt FG*ad GH. ita EC. ad CLEft 
cmm vt FG. ad GH. ita FD. ad DB.&vt FD.ad DB.ita, 
ex prima parte huius EC. ad CI. ergovt FG. ad GH.ita 
EC. ad CI. Quod erat fecundo loco probandum . 


i jb 
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S I duorum rc&angulorujn aqualium quarli- 
bct latera proportionaliter diuidantur : re- 
0.x per illa pundta perpendiculares re&an- 
gula in partes inuicem aequales diuidunc. 

'Sit rc&anguium BX. re&angulo VP. «quale, & fiat vt 
BT.adTA. itaPL.adLO.ducanturqueTY.ZL. ad AB.- 
OP. perpendiculares,qu«diuidant re&angula illud in alia 
duo TX.BY. iftud in 
bina ZO. ZP. Dico a X 
re<5hngulum TX.re- 4 
^angulo ZO. & re- 
ftangulum BY. re- 
ftangulo ZP. c/Te 
quale. VtenimBA. 

ad AT. ita PO. ad OL. exhypothefi :fed vt BA. ad AT. 
ita rcdangulum BX.ad reftangulum TX. & vt PO.ad OL. 
ita reftangulum PV. ad re&angulum LV.vt igitur reftan- 
gulum BX. ad reftangulum TX.itare&angulum PV.ad rc- 
* Nn 2 ftan- 
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dangulum LV. & permutando : «rqualia autem ponuntur 
redangulaBX. PV. igitur «qualia etiam funt redangula 
TX. LV. Quare & reliqua BY. PZ. Quod propofitum-.: 
cratdemonftrare. 

• * e* ^ / 

J . .J. • + t 4 "if 


LEMMA III. 



S I data vteumque diuidatur, atque ei vtrim- 
que du# redie adijeiantur eandem ratio- 
nem cum partibus quibus Cohaerent haben- 
tes : rcdangulum fub data cum adiundis & ai- . 
tera adiundarum ,ad redangulum lub parteco- 
haerente cum eadem adiunda, &adiunda,eft vt 
data ad partem qua: cum adiunda cohaeret* 

Sit data AB.qua? diuidatur vteumque in C & adijeian-' 
tur vtrimquedu«reda: AD. BE. fitque vt AC. ad CB.J 
ita AD. ad ^E. Dicore- 

djngulum£)EB. ( fub P A _ B _ "E 

data AB. cum adiundis 

AD.DE.& adiunda qualibet BE. ) ad rcdangulum CEB. 

( fub parte CB. cum adiunda & cohaerente eadem BE. & 
adiunda BE. ) c/Tc vt datam AB. ad partem BC. quar cum * 
adiunda BE.coharet. Quoniam eft vt DA. ad BE. ita 
AC. adCB. erit permutando 3 componendo, & iterum-. 
j>ermutando 3 vt DC.ad EC.ita AC.adCB. &componeru. : 
do vt DE ad EC. ita AB. ad BC. cum ergo duo redangula • 
DEB. CEB. eandem habeant bafim B£. erunt intei 1 c vt 
altitudines DE. EC. fed DE. ad EC. eft vt AB. ad BC.er- > 
go i edangulura DEB. ad redangulum CEB; eft vt AB.ad . 
BC Quod demonftrandum erat. . .. . 
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P Er datam pandum in periphcria ellipfis con- 
tingentem lineam ducere. | 

Sit in periphcria datar ellipfis ACG.datum pun&um C. 


per quod oportet ducere redlam quit el- 
lipfin tangat. Inueniatur axis ellipfis 
GA.ad quem ordinatim applicetur cx 
pun<flo C. perpendicularis CD. & rc- 
£tx DA .accipiatur .rqualis DE.&hac vt 
GE. ad ED. ita GA. ad AB. & conne&a- 
tur BC. Dico quod reda* JBC. tangit el- 
lipfin inpundoC. Nam quoniam eflvt 
GE. ad ED. ita G A. ad AB. erit compo- 
nendo vt GD. ad DE. id eft GD.ad DA. 
itaGB.adBA., Quare re&a BG./edio- 
nem tangit in C. Igitur per datum pun- 
um in periphcria ellipfis contingentem 
lineam duximus . Quod erat faciendum . 
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THEOREMA I. PROPOS. I. 


4 ^ ^ - 4 . ^ 

I N circulo, & coni (edione poteftdefcribi fi- 
gura multorum angulorum & numero pa- 
rium 3 quae maior fit quacumque magnitu- 
dine minorequamd itus circulus, aut coni ledio. 

Sit circulus,Ellipfis , Hyperbola,Parabola DAB.& da- 
ta magnitudo qualibet Q. minor qualibet dararum figu- 
rarum. Dico tam in circulo,quam in coni fe&ionibus po£ 
fe deferibi figuram multornm anguloium, denumero pa- 
rium qua? maior fit data magnitudine Q_ 

Ac primum in circulo DAB. cum is maior fit magnitu- 
dine Q^ fit cxcdffus quo di&ara magnitudinem fu pera t. 


nu- 
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magnitudo S. conflat ex 2. 12. elementorum tantum pofle 
abfeindi ex circulo DAB.infcripta figura multorum angu^ 
lpruuij & numero parium, vt relinquatur quoddam fpa- 
tium minus ipfo S. fpatium autem illud quod relinquitur 
eft differentia polygoni inferipti & circuli magnitudo 
S*.eft differentia magnitudinis Q ia 3 c circuli j igitur minori 


. V\ ' 
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differentia 'diftat polygonum a circulo quam magnitudo 
Q^idcoquc maius eft polygonum , quam magnitudo 
. Sit fecundo ellipfis D A B.mamt eadem magni tUdineQ^ 
exccffu magnitudinis S.manifHWui eft ex pefitione Ar- 
chimedis propofitione 5.dc Conoidibus & fpharroidibus 
fedcuidentius,ex Commentari js Fcdcrici Commandini 
in eandem propofitionem , in Eliipfi poffe inferi bi figurani 
multorum angulorum , denumero parium cuius renduum 
feu differentia ad Elliplim fit minor differentia S. qua ea- 
dem Ellipfis fuperat datam magnitudinem Q^atqueadeo 
polygonum infcriptiim effe maius data magnitudine 
" Sit tertio Parabola aut Hyperbola DAB. cuius diame- 
ter AK. bafis feu ordinatim applicata DB. vertex A. & in 
Hyperbola centrum C. Infcribatur triangulum DAB.con- 
ftatfpatium illud maius effe quam fit dimidium fpatij fe~ 
dione DAB. contenti. Nam fi per pundum A. duxerimus 
tangentem PQ^parallelamfcilicetipfi DB.cui occurrant J7 . I .conic. 
ex D.B. perpendiculares DP.BC^fietparallclogrammum 
DPQB. cuius dimidium eft: triangulum DAB. fpatium ve- 4I * 2 * 
rofedionc Parabolica aut Hyperbolica contentum DA C. 
minus eft quam figura quadrilatera circumfcripta DQ^ 

Igitur inferipta figura feu triangulum DAB. maius eft qua* 
ipfiusdimidium . Rurfusreda? DA. BA. bifariam diui- 
dantur in H. & E.&in Parabola fit VH. diametro KA.|ar-’ 
quidiftansqua?fecetparabolain V. & EL. eidem diame- 
tro «equidiftansfecans Parabolam in L.In Hyperbola ve- 
ro ducantur ex centro C. reda? CVH.CLE.fecantes etiam 
Hyperbolam in V. & L.manifcftum eft ex conuertentibusc onucrr ^ 
46. & 47. 1. Conicorum, lineas YVX. &MLN. tan- 47.i.Conic. 
gentes fediones in V. L. & ipfi DB. PQ^ occurrentes itL. 
pundis Y. X. & NM. ipfis DA.BA. a?quidiftare:ideo-. 
que parallelogramma effe XA. NA. quare dudis redis 
AV. VD. & AL. LB. erit AVD parallclogrammiXA. & 4I , ,, 
ALB. parallelogrammi NA. dimidium ,& ob id maius 
quam dimidium portionis Parabola vel Hyperbola? qua? 

' circa 
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i g g Curui ac redti proportio promota* 

circa ipfum defcribitur. Atque idem demonfirabitur itt 
alijs triangulis in infinitumiquod quidem fcmper fiat dum 
relinquantur quaedam fc&ionum portiones qusefint mino- 
res cxcctfu S. quo Parabola vel Hyperbola datam magni- 
tudinem Qjiiperat :rurfus enim vt in priori parte huius 
fequetur , Parabolam vel Hyperbolam minori excefTu dif- 
ferre a polygono infcripto quam a magnitudine Q^idco- 
quc polygonum eflfe maius data magnitudine Q^Igitur in 
circulo & coni fe&ionc poteft dcfcribi &c. Quod erat dc- 
tnonftrandum « >3 j 

THEOREMA II. PROPOS. II. > 


I \ Oteft ad datum circulum motus sequidiftan- 
ter proportionalis ita fieri, vt partes pro- 
\ portionales incidentium partibus paralle- 
larum proportionalium qua: illas iccant nnt pro- 
portionales. 

. Inter duas parallelas GO. HP, ducatur incidens per- 
pendicularis GH.circa quam centro N.defcriptus fit circu- 
lus GLM. ac inter eafdcm parallelas,aut diuerfas HP.CF* 
'ducatur alia incidens perpendicularis OP. moueatur GO. 
pariAAifAJf ipfi HP. 

. ita vt perucniat ad o ^ 

pun&a I.& K. in in- 
cidente GH. & ad 
pun&a R.S.ininci- 
dente OP. qua?eft 
inter ealdem paral- 
lclas,fecetque circu- 
. Ium inpun&isL.M. 
confiat ex Lemma- 
. te i. huius duas GH. 

OP. fecari, a paral- 
lelis IR.KS.propor- . 
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tionalirer : aut fi non fit inter cafdem parallelas 5 fint fe- 
da® GH. OP. in eadem ratione, in I. K. & R.S. ac* 
moueatur GO. parallela ita vt quo tempore G. pcr~ 
uenit in I. etiam O. perueniat in R. & cum illa in K. ita_ 
progrediatur in S. Diu ifa bifariam OP. in Q. deferibatur 
centro Qcirculus OTV, quem fccent parallela? IR. K S. 
produda? in pundis T. V. &connedantur QT. QV. Item 
NL. NM. Dico motum linea? GO.verfus HP. aut linea- 
rum GO.HP. efte motum ad datum circulum GLM.a*qui- 
diftanterproportionalenvtavtqua? proportio eft Hl.par- 
tisincidentisad IL.tangentcmqu# illam fccat 3 eadem fit 
PR. partis proportionalis incidentis ad RT. tangentem 
proportionalem . Cum enim fit politione vt HI. ad IG. 
ita PR. ad RO. erit componendo vt HG. ad IG. itju 
PO.adRO. & antecedentium dimidia 5 vrNG. ad IG. ita 
QO.ad RO. & perconuerfioncm rationis vt GN. hoc eft 
LN. ad NI. ita OQJd eft T Q^ad QR. Cum ergo in trian- 
gulis LIN. TRQjmguli ad I. R. fint redi 3 ac proinde re- 
liquorum angulorum L. T. vterque minor redo , erunt Coro ^ T -»7* 
triangula N1L. QRT. a?quiangulaangulofquc a?quale$ 4 ' .6. 
habebunt ILN. RTQ^&INL. RQT.Erit igitur vt Nl.ad 
. 1L. ira QR. ad RT. Cum ergo ex hypothefi feda? fint GH. 

OP. a parallelis in eadem ratione 3 erit vt HI. ad IN. ita^ 

PR.ad RQ^ & vt IN. ad IL, itaoftenfumcftcfleQR. ad 
RT. igitur ex a?quali 5 vt HI. ad IL. ita PR. ad RT. atque 
eodem modo probabimus jequiangula elfe triangula 
KNM. SQV. & angulos KMN. SVQJc KNM. SQ\L cf- 
fcarqualcs^item cffevt HK. ad KM.ita PS.ad SV.Cum-. 
igitur arquiangula fint triangula LIN. TRQ^& anguli ad 
L. T.a:qualeserit vtNL. id eft GN. ad LI. itaTQ^Jdeft 
OQjid TR. & permutando vt GN. ad OQ. ita IL.ad TR. 
atque eodem modo ex triangulis a?quiangulis NKM. 
QSy.oftendcmusefte vt GN. ad OQJta KM. ad SV. er- 11 . 
go vt I L. ad RT. ita KM. ad S V. & permutando vt IL. ad 
KM. ita RT. ad S V. Cum ergo reda GH. duabus redis 
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parallelis GO. HP. occurrat , ac fit diameter circuli intra 
parallelas contenti , & in eafdetn 3 aut alias HP. CF. alia_. 
reda OP. incidat > moueaturque aut vna parallela GO. aut 
dua:GO. HP.cx eadem in eandem partem >vt alteri HP„ 
aut CF. fint continuo parallela? , diuidantque GH. & OP. 
in cafdem rationes 3 & partes parallelarum IL. KM. pr.rti- 
huiiis ^ us ^ nt proportionales , confiat ex prima defini- 

‘ tionc huius 5 motum illum cfie ad datum circulum inter 
duas parallelas arquidiftantcr proportionalem 3 cumquo 
fit vtHI. ad IL.ita PR. ad IIT. itcmvtHK.ad KM. it;u 
PS. ad SV. patet id quod proponebatur. 

COROLLARIVM. 

M A ni felium est ex dictis in propofitione fi duo circuli 
inter duas parallelas aquali ter aut inaquuliter di - 
ft antes deferipti fuerint j & punita cont altus diameter con - 
iungatjper qua parallela ducantur quarum altera ver fius al- 
teram in vtroque circulo itamoueatur vt partes cx diametris 
ciu fidem rationis abficindat : pt imo arcus quos in motu ab fc in- 
dunt continuo e fi e Ji 'miles , fecundo ejfe i't fimus feu chordas 
arcuum in i :»o circulo > ita jinus & chordas in altero circu- 
lo $ denique eJJ e partes incidentium ad partes parallelarum in 
vno circulo vt inalto :feu efc Jinus ver fis ad Jinus re It os in 
eadem proportione in vtroque circulo . Nam ex eo quod pa- 
rallela GO. IIP. motu ficent diametros GH . OP. in e afdem ra- 
tione sin circulis GLM. OTV . probatum cft angulos JNL. 
JRJ%T item KNM. SgV. ejfe aquales > quare arcus GL. OT • 
.ii.j. item arcus GM .OV '. fi miles fiunt : prater ea ojlenfium efi efic^f 
vt IL. adKN. ita UT» adSV. dem que vt HI. adlL . ita P IU 
adRT. 
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: I THEOREMA III. PROPOS. III. > 

S I ad datum circulum motu ajcjuidiftanter 
proportionali figura analoga delcribatur, 
ita vt partes proportionales incidentium-» 

1 >artibus parallelarum proportionalium quee il- 
as fecant , fint proportionales : figura analoga» 
circulus erit. 

Sit eadem fynthefis qua? in fuperiori propofirione^, 
idemque fchema,nempe inter duas parallelas GO. HP. 
ducatur incidens perpendicularis GH. circa quam centro 
N.defcriptus fit circulus GLM.ac inter eafdcm parallelas, 
aut diuerfus HP. 

CF. ducatur alia_ 
incidens perpendi- 
cularis OP.Mouea- 
tur GO. a-quidi- 
ftanter ipfi HP. ita 
vt perueniat ad 
quadibet punda I. 

K. N. in incidente 
GH. & ad punda 
R. S. QJn inciden- 
te OP. qua? cft inter 
eafdcm parallelas, 

fecctquc circulum in pungis L. M. X. conflat ex Lemm. 1. 
huius duas GH. OP. fecari a parallelis 1 K. KS. proportio- 
naliter : aut fi non fit inter eafdcm parallelas , fint reda?* 
GH. OP. feda? eadem ratione in I. K. N. & R. S. Q^&c. 
moueaturHO. parallela, ita vt quo tempore G.peruenit 
in I. etiam O. perueniat in R. & cum illa in K. ifta progre- 
diatur in S. cum illa in N. centrum, haec jnQ^t parallelae 

Oo 2 RT. 


- 


13 
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i<n Curui ac re<fo‘ proportio promota. 

RT. SV. QY. parallelis IL. KM.NX. fintproportjonales , 

( qui motus prima? definitioni congt uic ) fitque vt HL 
ad IL. ita PR. ad RT. & vt HK. ad KM. itaPS. ad SV. 

( hoc enim fieri pofle in fuperiori propofitione oftenfuiiL, 
eft) defcribaturque figura OTV. Dico figuram OTV. et 
fe circulum. Cum enim motu «quidiftanter propoi tiona- 
i. definit. ]i fe<5la? fint proportionaliter HG. PO.erit vtNI. ad HI. 
U1US ‘ itaQR. adPR fed vtHI.ad IL itafupponiturPR.adRT. 

ergo cx^quali vt NI. ad IL. ita QR.ad RT. quare cum re- 
6 6 . <5ti fint anguli ad IR. a?quiangula erunt triangula L NI. 
defin.^i. T QB- Vt igitur LN. ad NI. ita TQ t adQR.& VtNI. ad 
huius. ’ NG. ita QR. ad QO. ex deferiptione, ergo ex squalitate, 
iy. defin. vt ac j ng. ita TQjid QO. aquales autem funt LN. 
NG.a?quales igitur funtQT.Qp. Atque eadem ratione 
oftendentur a?qualcs V Q^QO. & quotquot ex 
iy. defin. ad perimetrum OTV. ducentur. Igitur figura OTV. cir- 
culus eft . Quod erat demonftrandum . 

« ^ 0 >•*.■* . m ".i i a ^ 

JV THEOREMA IV. TROPOS. IV. 

S I motu ad datum circulum inter duas pa- 
rallelas arquidiftanter proportionali figura 
analoga dclcribatur, ea aut circulus erit, aut 
Eliipfoides. 

Inter duas parallelas GO- HP. du&afit ad vtramquo 
perpendicularis HG. circa quam deferiptus fit centro N. 
circulus GLM. ac inter eafdem aut diucrfas parallelas cir- 
ca incidentem fecundam OP. motu ad circulum GLM. 
proportionali deferipta fit figura analoga OTV. Dico il- 
lam figuram aut effe circulum , aut Eliipfoides . 

• Sit primum incidens OP. peepcndicularisad extremas 
parallelas ( vt patet in fecunda & quarta figura ) Sedu- 
cantur qua?libet IL. KM. NX. parallela? interiores in cir- * 
culo GLM. quibus in figura OTV. iefpondcant propor- 
tionales ‘ 
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cionalesparallela?RT. SV. QY&fint etiam primo partes huius 



incidentium proportionales , partibus parallelarum pro- 
portionalium proportionales , nempe vt Hl.ad IL.ira PR. 

ad RT.&vtHK. ad KM. ita PS. ad SV. erit figura OTV. } ‘ huius 

cirulus. 

Sit fecundo OP.perpendicularisad extremas parallelas, 
fiueilla?ca?dcm fintfiuediuerfa?,fcd partes incidentium^ 
proportionales partibus parallelarum proportionalium a- 
naloga? non fint, nempe non fit vt HI.adIL. itaPR. ad 
RT.Dico figuram OTV. non efTe circulum. Si enim aliter 
afferatur j iit /i fieri poffit circulus, ergo ex Coroll. fecunda? Coro j # j 
huius erit vt Hl.ad 1L. ita PR.ad RT. quod eft ablurdum huius, 
ponitur enim non eife vt HI. ad IL. ita PR. ad RT. 

Denique incidens PO. non fit ad extremas parallelas 
perpendicularis fcd obliqua, vt patet in pcnultimo fche- 
mate , faciatque cum extremis parallelis angulos non re- 
dos . Dico illam non effe circulum . Sit enim fi fieri po- 
teft circulus . 

Quoniam reda? PQ^ QO. redis a?qualibus HN. NG. 
proportionales funt , etiam inter fe funt arquales , & reda? 
EQLQY. redis ZN.. MX. a?qualibus proportionales., 
etiam funt a?quales , centrum igitur circuli eft pundum 
( fi enim centrum non effet dua? reda? hY. OP. fe fe mutuo A , 
fecantes non per centrum cxtenfa? fefe mutuo bifariam^ 
non fecarent, quod eft abfurdum,cum probatum fit eas 
fefe bifariam fecare J eiufque diameter PO. Rurfus ma- 

nifc- 
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nifefhim eft figuram analog.im OEPY ; quar circulus diciJ 
tur , totam intra parallelas AO. CP. quorum motu fata-, 
eft , contineri : fi enim pats cius cfiet fupra O. pafs infra P. 
illa pars non eflet defcripta motu parallela A O.qua: poni, 
tur motu efle paralIeA«s abGO.in HP. quod eft contra ra- 
tionem defcriptionis,& definitionem primam huiusiigitur 
figura dita tangitur a parallelis AO. CP. in puntis O. P. 
ergo diameter PO. ad extremam tangentem GO. perpen- 
dicularis eft :quod eflfc abfurdum,cum ponatur obliqua ; 
non igitur figura OTV. circulus eft :fed quia ea, vt & fu- 
periores quae circuli non funt paulatim a punto O. dila- 
tantur vfque ad parallelam mediam EY. hinc rurfus coar- 
tantur dum in puntum P.definant & claudantur, for. 
mamellipfispra?feferunt,quapropterfiguram hanc, donec 
naturam eius cxplorauerimus , vocabimus Ellipfioides . 

Igitur fi motu ad datum circulum &c. Quod erat pro- 
bandum . 

? COR OLLARIVM. 

• i * j • - - • a * ^ 1 r iJpj -o ' 

H inc conii at fi motus fit huiufinodi qualis de feri bitar 
tertia huius , figuram analogam efie circulum \ ficus 
nunquam effe circulum ; & incidente ad extremas parallelas 
exiftente obliqua , figuram analogam circulum non ejfie . 

SCHOLIVM, AC DEFINITIONES , 

fecunda. f 

F igura analoga qua motu ad circulum aquidifianter pro- 
portionali procreatur, aut Circulus eft aut Ellipfioides V 
circulus aut intra e a felem parallelas aut intra diuerfias : fi 
intra eafidem parallelas producatur , patet effe dato aqualem, 
cum aqualem dato diametrum habeat ; fi intra diuerfias dr 
maior & minor ejfie poteft . Rurfus elhpfoides aut inter eafi 
dem parallelas continetur , aut diuerfias > & 'vtroque modo 

aut 
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Aut incidentem ad extremas parallelas rectam habet, aut obit- 
quam ; ac denique parallelas proportionales aut parallelis da- 
ti circuli aquales habet , aut m squales . Ellt; fo: des e mus 
incidms ad extremas parallelas recta tfi dicatur EJJipfoi- 
des i edum : id vero cuius incidens cbliqua , vocetur EJli- 
pioides obliquum . Si parallela proportionales aquales fwt 
appelletur Eliipfoides yEquichoide i ft tnaqualcs Dju cu- 
li chorde . 

THEOREMA V. PROPOS. V. 

S I incidenti fccundx parallela intra eliipfoi- 
des ducatur: ea a parallela media bifariam 
fecabitur. 

• » ' ...» •..'*« »!• V * M' 

Deferibatur circulus ABCD.ac eliipfoides quodeumq; 
FGHI.modo in prima definitione huius tradito ;fiuc inter 
ea fd em parallelas BF. DH. fiue diuerfas ; at fint primum.* 
inter ealdem 3 fitque incidentium pi ima BD. fecunda FH. 
illa diameter circuli ad BF.rcdaj ita aut reda aut obliqua; ' 



parallelarum media EK.tranficns per centrum circuli E.& 
ipfamFH.fecansin K.peripheriam circuli in C.ellipfoi- 
dis in G. ipfi autem FH. parallela ducatur LM.fecans pe- 
riocham ellipfoidis in pundis E.M.& parallelam mediam 

in 


f 


£ 
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in pun&o P. Dico re&am L.M. a re< 5 h KE. bifariam fc ca- 
ri in P. Ducantur per pun&a L.M. dua? parallelae interio- 
res IN. MO. proportionales parallelis in circulo RT.QS. 
quarum illa? incidentium fecundam fecent in N.O. ifta? 
circuli diametrum in R. Q^peripheriam in T.S. & iunga- 
tur TS. fecans EK. in V. Quoniam parallela? funt ON. 
Definit.’ 1. ML. ex hypotefi : item LN.MO. ex definitione prima hu- 
hwus ' ius 5 feu deferiptione ellipfoideos 5 parallelogrammum eft 
Definit. 3 5. LMON. quare aequalia funt aduei ia latera MO. LN.Sed 
s 4.1. MO.LN. funt parallela? proportionales ip/isQS.RT. ex 
definit. r.huius:a?qualesigiturfunt QS. RT. fed funtd^ 
T parallete* ex eadem definit. Igitur etiam parallela? funt 

%9- 1. BD.TS. Igituranguli BEV.&TVE. funt aequales» illo 
autem rc&uscft ex definitione 1. huius; quare & ifte re- 
dlus eft y fecatque EV. re&am TS. bifariam inV. vtau- 
L icmf i. temSV.adVT. itaMP. adPL. IgituretiamredlaML. 

huius, diuiditur bifariam in P. atque idem demonftrabitur do 
qualibet alia parallela ipfi FH. 

Sed circulus datus atque ellipfoidcs analogum non fint 
intcreafdem parallelas. Inter parallelas BF. DH. inter 
quas ellipfoides deferibatur, motu ad datum circuluno 
i.j.&4.hu- proportionali deferibirur circulus ABCD. quod ex fupe- 
rioribus fieri poffe manifeftutn eft; eodem prorfus modo 
quo in prima parte huius propofirionis demonftrabimus 
ML. bifariam fccari in P. Quare fi incidenti fccund^&c. 
Quod erat piobandum . * 

COR OLLA RIVM. ' jij jf 

E X demonstratis manifeftum eft fi LM. ponatur paralle- 
la ipfi FH . etiam illi refpondentem T S. ejfe parallelam 
ipfi BD. (ircum illa bifariam fteeturinP . hanc bifariam fe+ 
cari in V . cumque aquales fint PK. LN. item RT. EV. & pro» 
portionales LN . RT . etiam proportionales efie PK.EV . ea pro »• 
portione qua eft RT . ad LN. I deoque cum fu ex hypotbcfi vt 
, ; r. . " r } m RT. 
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.cJorttfcaqbi I* B* E Jt V» 

RT. ad EOitoiiM ad G&. ae conuertfendb Sc pemtotm* 
do vt EL. totum ad GK. totum ,ita RT. ideft EV. pa*s 
ad LN. id eft KP. partem , & reliquum VC. ad reliquuau 
PG. eritvt totum EC. ad totunvKd 






THEOREMA* VI. PROPO& VTK 
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N Ellip/oidc quolibet incidens fccunda,& p*~ 
rallclarum. media funt diametri coniugptx . 

* SIT idem' cllipfoides quod fuperioii propofitfono 
FGHI.in quo incidens fecundaria>circa quam deferiprurtt 
cityit FH. parallelarum media GL intra cllipfoides con- 
tenra Dico F-W t Git dfe diametros figura eoniugatas . 
Nam quia rc^aFH # diuiditomntspara41elas interiores bi- 
fariam , ex definitione prima huiusyffciiex deferiptione, 
erit ipfa diameter ellipfoidis, per io. definitionem primi 
Conicorum ApolJonij. Item quia parallelamedia GI. di- 
uidi omnes parallelas incidentis leu diametri: FH. bifa- 


defin. i. 
huius, 
dehn.io. i. 
Con ic. 

f. huius. 



«I 



riam ,crit & ipfa , ex eadem definitione, diameter.Infupei' 
quia vtraque FH. GL diameter eftySrFH» parallelas ipnus . 
GI. & GI. parallelas ipfius FH. bifariam fecat, erunt ex , 'conic* 
definit, ty. i. Conicorum FH.GI. diametri coniugata* . Definitio: 
Voeetur autem incidens FH. toitmetcr prima : parallela-^ a ™^ r 
- . . Pp rum fecunda. 


1 


x Curui ac rc£ti proportio promota. 

♦ j ' , , 

mm media GI. Diameter fctk*<U . & pun<5lum\K. cen- 
trum • > . j ... - • • :i . \ " » 

THEOREMA VII. PROPOS. VII. 


E 


Llipfoidos diametrum primam qualibet pa- 
rallelarum interiorum itaiccat, vt qtiadra- 
" tum prima? diamerri ad qnadrattmi.recuh- 
dae/fir vt rc&angulum partibusprima: dirfrhcqR 
contentum ad quadratum dimidix parallela? in- 
tcrioris-primam diametrum .lecantis 
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Infchcmatc fuperiorum propofitionum diametros pri-i 
mas cilipfoidis& circuli FH.BD. fecet parallela interior 
RN. illam in N. iftamin R. illius primetiumin L. iftiu$ 
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peripheriam In T. Dico cfle quadratum FH. ad qua- 
dratum GI. vt rc&angulum FNH. aderuadratum NL. 
Ion. 7. Quoniam proportionale^ funt duzr BR. RD. duabus FN. 
j. dXit.6. NH. erilnt redhngula BRD. FNH. fimilia r& eandem ob 
caufamfimilia erurtr reftangula BED* FKH. Item quia*,, 
proportionales funt RD. ED. ipfis NH. KH. a quibus re*. 
' • dlilincaBRD. BED.& FNH.fKH. fimilia fimiliterquo 
M * *' deferipta funt : erit vt re&angulum BRD. ad rcftangu,, 
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1. defin. 
• .Mi*. 


;r. r. 


XI. ?• 


iy. y- *o 


ium BED.rirarc&angulumFNH. ad reifhngulbmi^KH. 

• Adh#c quia eft vV R T. ad EC. ita LN. ad KGieric vt qb^- 
'• drarWi RT. ad quadrarum EC. ita quad ratum > LN. 'ad 
'•quadrarum KG.fcdvt quadratum RTiad quadratum EG. 

' itarc&angulum BR D. ad re&angiilum BED. ( a?qualia_* 
•cniiiifuntrcdangulaBRD. BED. quadratis RT. EC. ) & 

-vt redlangulum BR D, ad recfhingulum BED. ita oftenfum 
‘ eftrcftangulum FNH.ad rc&a.ngulum FKH.vt igitur qua 
dratum LN. ad quadratum GK. ita re&angulum FNH.ad 
TC&anguIum FKHJd eR ad quadratum FK.&confequcn- SchoJ.iu 10. 
tium quadrupla vt quadratum LN. ad quadratum GLita *• 
•re&angulum FNH. ad quadratum FH. & conucrteudo ac « * 

•permutando erit quadratum FH. ad quadratum GL vt re- 
^angulum FNH, ad quadratum LN. Quod erat demon- 
• Arandum. 

: ' Quod fi circulusdatusatqueeilipfQides analogum non 
Aut ifitcrcafdem parallelas: eodem modo quo in quintaj 
Fufius, in ter parallelas BF. DH. interquas ellipfoidesde- 
fcribitur,motuad datum circulum proportionali deferi- 


m ~.;I 

.it 


•1 -u 


batur circulus ABCD. quod cx iuperioribus conftatiiert ius> 

• pofTe-j eadem prorfus rationequa in prima parte huius 1 pro- 

• politionis dcmonftrabimus efle vt quadratum FH.\ad qua- 
dratum GL ita re<ffcanguium FNH. ad quadratum LN* 

•Quod ad peri&iam demonlirationem addendum erau t 

- • THEOREMA VIII. PROPOS. VIII* >« 

i* ’ ■ ' : . ‘ V 

E Llipfoldos diametrum fecundam quaslibet 
oidinatiriYappiicatarum itafecat,Vt quadra- 
,.:r tum fecundas diametri ad quadratum pri- 
iiix» fi c vc reCiangulum fub partibus primxdi^- 
‘metri, ad quadrarum ordinarim applicatas. \ 

• In fiipcriorifclitnSate ex quocumque -punito L. ad Te* 
xlibilamdiame^rujff GI. applicetur ordina tini rc^a LP. 

P p 2 quse 
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•u 
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<$£*© Curtii ac cedi .proportio promota. 


qujrprodtt&afefiet pcrjmeetwu sfilkpftndsos inM* t?w*> 
_ , <^'VtqkKuk3tii»HGL^ q uadsaturo PJfeL m «tftaj^uljwn 

Iwu,'. ffPG.adqw»dmu*»PL. Q^ni3TOfft nEC;;arf CV.W» 
JOG.adGP.ex CoroU % ..huius antecedentiwii.di#i 
AC.ad Cy. vt I£,*d‘GP.SWdiuid«*d.o'& ,cAnHer.t«ndP 
CV.adVA. yrGP. edPI.erunrigiturtecftaognia CVA- 

e. huius. GPI.fimUia KjLptp- 

E ottio;viddict;t«qufl4itais»s*«riintJC€!5t3nguJ&CEiA^GKI. 
uiilia.: itcni quta >ptep©rtiQnaks fbtf VAJ5A. ipf»? PL 
' .' KI.vtmodo^obMuaaefiiaqjialittsJtSjlwesiijuiliajfi- 

milirerqi* defcriptft/u«lC>y.A*CEA io£ireuk>,&.GPA. 
t». 6. GKL indlipfoide :.erit -vs 'rc&anguluro CV A. ad rc#.an- 
culum CEA. j ta Je&mguluro GPJ. ad re&»ng»lum GKJ. 
'• pmereaquia «ft vt yT, id eft ER. adEB-ka PL. idett 
»». 6. KN. ad KF. erit vt quadratum T V. ad quadratum BE. it» 
quadratum LP. ad quadratum F K. fcd vt quadratum T V. 
ad quadratum BE. ira re&angulum CVA.ad rcdiangulum 
J, ‘ 3 ’ CEA, X afquajiaenkn EmtreftangulaCVA. CEA. qua- 
dratis TV.BE.j&vtredtapgulum CVA.ad «dangulum 
11 . j. CEA.ita redunguluro GPI.ad rc#sngpluni GKJ.yp )git«f 
quadratum LP. ad quadrarum FK,. ita re&angulum GPL 
lci<J.inw.ad retjtanguluip GKl.jd cft ad quadratum GK.& cmbr 
*• quentium quadrupla .vt quadratum LP. ad quadratu fMt 

ita raSangulum GPI.ad quadratum GI. & cpnusrteBdP 
ae permutando erit quadratum GI. ad quadratum FH- vt 
le&angulv IPG. a<J quadrarum PL- Quod erat probandii. 

Si vero circulus datus, atque ellipfoides analogum non 
fiur inK-r eafdcin parallela? ,idem nftejidetur goatipgeff » 
•fcdem mftdp qu .0 *n fine prarcedeatis djmopftfstum fft . 



THEOREMA IX. PROPOS. IX. 

S I in linea cllipfojde coniugatsc diatnetri finr ? 

& Eat vt diameter prima , ad fecundatu, 

ita Exunda ad aliam quampiam i quae a le- 
ctione 
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terit fpatium quod adiacet tertiat pnope«k>flalf, 
latitudinem habena eatp qiue ioccr^rdinatim ap- 
plicatam & fe&ionem interijdtur , & deficiens 
%wa Troili ciqux diametro ipfa &xcttia |*or- 
IHJiKiQtiali cojuittetur. * v . 

$»t djipfpjd&$ ABCD. cuiusdiamctri coqitfgaue AC. 

£P. prima AC.fccuqdaBD. & gat vt AC. ad BD. ita BD. 
ad AL. Apteturque AL. ipfi AC. ad angulos rc<5fcos,& iun- 
&aCL. applicetur FG. ordinarim ad BD. & ducatur GI. 
ipfiAL. xquidi- . 
flans & HI. pa- A 

,rallelare<5te AG. 

Pico quadratum. 

FG. aequale elfe 
rcftangulp AI. 

Eftenim vt qua- 
dratum AC. ad 
.quadratum BD. , 
jtare&a CA.ad 

fttftmr Aty ‘Hff' - „ 

«nina fiqt conti nue proportipnales AC. BP. AL. ttctWI- 
jhutfipne erit vt quadratum AC. ad quadratum BD. ita 
CA- ad AL,- hcc cft CG, ad GI. <j( funt.enim triangula 'T-' V. 
CAL. £GI. fimijiaob parallelasGL AL-} v.t autem qua- CoroJ * ^ 
dratum AC. ad quadratum BD. ita redangulumNCGA.ad 7- huius. 
quadratum FG. Quare re&angulum CGA. ad quadratum 
FG. eft vt CG. ad GI- Yt autcqi CG. ad GI- ita .rc&angu- 
lumCGA.ad re&angulum AGI. ( pofitacnim commu- 
pi altitudine GA. erit vt CG. ad GI* ita re&anguUim 
CGA. ad re&angulum AGI. 5 fcure&angulum Ai. Er- 
go quadratum FG- «quale cftre&angulo Al. quod adia^ 
cens tertiae proportionali AL. latitudinem habet AG. & 
deficit figura LHl.ipfiLAC-fimili. Vo» 
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■fOH Cufui ac rc&J proportio promota, 
tr^fucrfiim- “ 'Vocetur autem AC. tranfuerfum figune latas, & At, 

figijrarbtus ? latus r€^um.,f- * Ii fcoL*f> ftiXjJ3£qi J!03 

quid rc^hun* i T «i 

ir mu __ _ -r r ‘l „ ,,, w r! <nanibtnu.il 
... COROLLARIVM L, 

)?*. . i . a • i Vj ajJ53X 

E X diflis mani felium e& reflantium CG A. ad quadra- 
tum FG. e fle vt tranfuerfum figura latus AC. ad re - 
flum A L, probatum enim cft ejfe vt CG. ad GI. ita rcjfl an- 
gulum CG A. ad quadratum FG. vt autem CG. ad GT. ita 
■eft CA. 'ad AL.vt ergo CA. ad AL. ita refl angulum CGA. 
- ad quadratum FG. • 


. ! 


COROLLARIVM I; T; 
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T7 X dcmonf ratis aperte conflat figurant ellipfoiden effis 
# . ii peram cllipfln . Eodem enim prorfius modo Serenus pro- 
pof itione i6. de fflione cylindri, demon flr at fflionem cy- 
lindri-qua neque bafibus aquidiftat \ neque fiubcontrarie po- 
Jita e Ii , neque per axem ducitur , neque, aquidi&arirer ei 
quod per axem fit paralie logrammo , e fle tdtpjin . ‘ 

Et quandoquidem cum Sereno fumipnus > in ellipfl lineam 
iuxta quam poffunt qua a fflione ad diametrum ordihatim 
applicantur e fle eam ad quam fecunda diameter eandem ha- 
let rationem qtekm primk diamher ad fi eundam i id Fvdc'- 
ricus Commandinus inagnus ille Geometra vix vili antiquo- 
rum inferior , demonstrat m Commdntaho ad propoftiionem 
- \6Mb.\ . Sereni dc fflione cylindri 1 , ad quem leflorem re- 
mittimus • .351 *ji. a . Jir s .« «J 

i r.u£* ,i' mfliibitip 
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THEOREMA X. PRCPOS. X. 

r > ~ ( } . ,"))■’ • AT' ■ r| ' 'i"’ t i i 

I in cllipfpijc figura conjugata: cfiamctrjj 
fine *.&, fiat vt fecunda diam*ccr/ad primam*. 
. ita prima ad "aliam lineam? qu£ abcllipfoi- 
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dc ad fecundam:. diametrum oftjlriatim applica- 
tur poterit /parium quod adiacer tertia: propor- 
tionali , iatitudinem habens eam qua: inter ordi- 
narim applicatam ,&r (edio^pi intcrijcirur, &C 
deficiens figura fimili ei qua: fecunda diametro 

& tertia proportionali inucnracoAtineturi i 

• * 

Sit cllipfoidcs ABCD. & fiat vt AC. fecunda diameter 
ad DB. diametrum primam ita DB..ad Al.pcnaturque AI. 
ad angulos rei»osipfi AC. deinde ad AC. ordinarim ap- 


t .» 


«1.V1 .* V' •» i - . • *> 

• • ' * M % * V . • .» V,\ 
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pKceturFE.& ducatur EHTipfl AI. *qu!diftans,HG.vero 
arquidiftans ipfi EA. Dico quadratum EF. parallelogram- 
mo AH.^qiialt^efie, Hoc eodem pene modo demonftra- 
bitur quo priori propofitione. Quoniam enim vt quadratu* 

AC.ad quadratum BD. italinea CA. ad AI. ( funtenim 
in continua proportione CA. BD. A Ii ideoque vt quadra- £ 0r0 ‘* 20 * 
tum AC. ad quadratum BD. ira AC; ad AI. ) hoc eft' * 
CE n ad EH. ( funt enim duo triangula CAI. CEH* ob > Coro] ' 4 -^ 
parallelas AI. EH. /imilia ) &per 8. huius cd vt quadra? 8 * huius. 
tumAC. ad quadratum BD. ita rc&angulum CEA. ad . 
quadratum EF. Quare re&angulum CEA. ad quadratum 
uii EF. 
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j 04 Cvrfui ac-re&i-prop6rti oprdmota.' 


I. 6 . 


EF.eftvtGE.adEH.vrautemCE.adBH. i&adfeflgttS 
lumCEA.adreAangulumHEA. (> pofita enim commu- 
ni altitudine AE. eritvt CE< ad EH. ita rc&angulunU 
CEA.adre&angulum HEA. ) ergo quadratum EF. ar. 
quale eft re&angulo AH. quod adiacens terti* proportio- 
Hali ALlatitudinciri habens AE. & dfeficicris figura G ME 
Fimili ei qpa? CEH. continetur'. Quod erat demonftran* 
dum. 
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C OnftAt ex ditiis ejje t >t CA . Ad At . />4 retidngufuH-J 
CEA. Ad tfttddrdtumEF. Eft enim rettAngulnmCEA • 
4 ^ quAdrAtum EF . probdtum habere r Atienem quam CB. dd 
EH. quod eft vt CA . 4^ 


COROLLARIVM. II. 


} 


Ty Vrfim ex propofitione hdc ejfttitur UneAm curUAm, feu 
eilipfeidem ejfe vernm Ac genuinam ellipfim , cui e/tj 
qua hic demonftrAtA funt pecuLUria At prepriA ejte proh At 
Apollonius PergAus Libro primo Conicorum Theoremate 1 j. 

THEOREMA XI. PROPOS. XI. 


S I in eliipioide redhe linea; ad diametrum, 
ordinarim applicentur : erunt quadrata ea- 
rum ad fpatia contenta lineis qux inter 
iplas & terminos traniucrfi lateris figura; inter- 
ponuntur , vt re&um figura; latus ad tranfucr- 
fum ; inter Ce vtro vt ipatia qux lineis fimiliter 
fumpris continentur. 

I *. • i * ‘ll jl : ‘;'e . J * 


< ~t. c~. 
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In fchcmatc nona? huius. Sit eHipfoidcs ABGD.cu. 
ius diameter ac tranfuerfum figurae latus AC. retfunu 
AL.&adipfam AC. ordinatim applicentur FG.MN. Di- 
eo quadratum., ► 

FG. ad rettaru 

f julum AGC. ef- 
evtLA.adAC. 

quadratum-, 

FG. ad quadra- 
tum MN. cffevt^ 
re&angulum-, 

AGC.ad rc&an- 
gulum-. ANG 
Quoniam enim 
cft vt quadratum fecunda* diametri BD. ad quadratuno *• huius, 
prima* diametri AC. ita quadratum FG.ad rcdangulum 
AGG& AL. latus tranfuerfum ad ACerit vt latus retfum CofolJ 
ad tranfuerfum 3 ita FG. quadratum ad redangulum- 
AGC. Eodemquemodo oftendetur elTe vt liitus reftum 
ad tranfuerfum ita, quadratum MN. ad re&angulum 
ANC. Erit igitur vt auadratum FG. ad i e&angulum 
AGC. ita quadratum MN. ad reftangulum ANC. & per- ”* 
mutando. Quod erat demonftrandum. 

j 

COROLLARIVM. 


T Erti* m hocfymboltim tfl . figur*m cur«*m , de <?*.<_■ E „. ^ 
agimus ejje ellipjin ‘ Nam hanc dltpjis proprietatem^» efle allipfiai 
cum circulo tamen ac hyperbola comuncrn demonJIrauit A pol-' 

Ionius hb . 1 . Conic. prop . 2 1 . Cum vero conflet hanc fi 'guram' 
neque circulum ejfe , neque hyperbolen , confcqutturvt elhpjis • 
e xt st manda Jit. 

Atque his tribus notis contentus fuit Serenus vt fettio- 
nem cylindri ellipjin ejfe probaret 3 cum tamen ajfereret mul- 
to plure s ex elementis conicis peti pofle . Nos adhuc quar - 

Q Jl tam 


I 


'o6 Curui ac redi proportio promota . \ 

tam addemus qua non obfiure propofaum efficiet . Y : ! 

^ ' » i •! 

THEOREMA XILPROPOS. XII. . 

- ; ' :t‘ -'*T{V CD 

S I in cllipfoide re&a linea ducatur per ceu- 
trum vtrinque legioni occurrens ad ccn- 
x trurn bifariam fecabitur. ^ 

3it ellipfoicfes eurus diameter KM. centrum R. & per 
R. ducatui.ORP. fecans lineam cumam in punftis OP. Di- 
co OR.ipffRP. effe aqualem. Ordinatim enim applicentur 
Corel! .ud OS. PT.& quoniam vtre&angulum RTM.ad quadratum 
CoroS TP. ita eft tranfuerfum latus ad re&wm, & vt r exanguium 
9 . huius. MSK. ad quadratum SO. ita tranfuerfum latus ad re&tim, 
erit vtre&angulumKTM.ad quadratum TP. ita re&an~ 
gulum MSK. ad qua- 
*. dratum SO. vt aurem , 
quadratum TP.ad qua- 
dratum TR. ita qua- 
dratum SO. ad qua- 
dratum SR. ( nam- 
scquiangula funt> imo 
aqualia triangulaPTR. 

OSR. ob aequales an- 
if. r- gulos ad verticem R. 

* ** *• & alternos ad S. & T. • 

item ad P. & O. a:qualcs 3 cunt parallela? fint ex deferiptio- 
t 4 . • ne OS. TP. ) erit ex aequali vt reftangulum KTM. ad 
quadratum TR, ita rc&angulum MSK.ad quadratum SR» 
&coinponcndo ,vt rc&angulum KTM. vna cum quadra-, 
to TR. ad quadratum TR.hoc eft quadratum MR. ad qua- 
dratum RT. ( etenim refta MK. Icentur bifariam in R*dc 
T ’ u in partes inaequales ad puudumT. incoque re&angulum.* 
KTM.fub inaequalibus Tegmentis KT. 1 M. vna cum qua- 
drato TR. intermediae lectionis eft aequale quadrato dimi- 
diat 
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xTiseMR.) ita redhngulum MSK. vna cum quadrato SR. 
ad quadratum SR. id eft ( per eandem quintam fecundi 
elementorum ) quadratum KR. ad quadratum SR. 
permutando vt quadratum MR. ad quadratum KR. ita^, 
quadratum TR. ad quadrarum RS. Quare vt MR.ad RK. 
itaTR.ad RS. cft aurem rc&aMR. rc&ae RK. a?qualis,cx 
defcriptione: quare rc&a TR. ro&ac RS. a?qualis exiftit, vt 
autem TR. adRS. itaPR. ad RO. ( arquiangulaenim 
oftenfa funt triangula TRP. RSO. ) QuarePR. & RO. 
funt arquales. Quod erat propofitum . Hanc autem clii- 
j^feos proprietatem demonRratApollouius- 


SCHOLlV M. 


22 . 6 . 
4. 6 . 


\x. 


H Aelenus quatuor veluti te fler as exhibuit Elhpfiotdes 
noftrum quibus fi fi genuinam elhpfin probaret > ut in- 
ter ac ut anguli coni feti tones reciperetur^ tres quidem ex Se* 
reni penuj quartam ex noftra officina depromptam $fid ve - 
reor ne fi sila Lynceis ficu pulofi cuiufptam Geometra oculis di- 
Jpiciantur non fiatis legitima yidert poffint > ac fufpicioncm-y 
mouere pojftnt zfiurpati nominis tam a noftra. figura , quam 
a fatione cylindri apud Serenum & Archimedem de Conetdi- 
busj> & Sphxroidibus . E sio enim nota quas Serenus , quas 
nos adduximus cllipfi conueniant , dubitare quis poterit num 
fili ,&vtrum xvpiaftfttL fint nui dvTtrptpovT*j anverevtin 
Scholis loquuntur propria tantum primo modo : certe plara**' ' 
que omnes affettiones qua in libris conicorum Ellip fi ittrjft^j 
demonftrautur , etiam circulo 3 multa hyperbola & oppofitts 
feclionibus conuemunt i neque fi circuli ac elhpfeosdifferen - . , 
tia ignota effiet j rettt quis argueret ex afficti ternius quas •< 
circulus cum clhpfficommunes habet illum efie ellipfin . £ptis • . 
nouit num fidito Cylindri > num Elii pfirides noslrum commu- - 
nione quidem ditiorum JynA? olorum / ungatur cum Ellipfi, na* . 
tura tamen ab ea' non mmus quam circulus aut oppofitx fi- 
(lienes 3 differat ? Scitum eft apud Dialetlicos propofitionem 

£jj 2 Vni- 




Digltlzed by Google 


3 ©8 Curui ac re&i proporti opromota. 
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vniuerfalcm affirmantem non fimpliciter fed per decidens 
. tantum conuerti in .particularem aientem . Nec enim fi om- 
nis homo animal eft ideo omne animal e ii homo , neque effi- 
citur fi omnis e Ili p fis hoc habet vt prima diameter feti ion is 
ad fecundam eam rationem habeat quam fecunda ad aliam 
quampiam , qua ad fecundam applicata ordina tim pofifit fpa- 
tium quod adiacet tertia proportionali reliqua qua tn-a 
qu nta huius demonifrata funt > vt ideo quicquid hoc habet * - \ 

protinus fit elltpfis fjSuare cum huiufinodi figna occurrunt , 
plarumqi peritiores Mathematici vtuntur ctTctydy» h<t «JW*- 
-tov feu abduci tone ad ab fur dum qua certo ftatuunt iddequq 
dubitabatur ; qua demonflratto licet JWktijin minus fit tV/r#- 
fxoviKti» ac dignitate concedat > veritate tamen ac certitudi- 
ne ne hilum quidem inferior eii. 

Nos igitur fu perior ibus notis vfi ex contraxi 4 affer tione 
manifestum abfurdum dertuabimuf > Atque ita totam repu* 
extra, omnem dubietatis aleam conflit uemus. < 

i .. * • x ^ ' vli*VV 

THEOREMA XIII. PROPO S. XIII. 


P ^opofitum fit vere demonftrare* fe£tionem 
cylindri qua? neque bafibusarquidillac, ne- 
que fubcontrariepofitacft neque per axem* 
neque xquidiftante ei quod per axem fic parallelo* 
gr^mmo > item Ellipioides quodeuq; efle Ellipfin. 


Sit primum fe<ftio cylindri cuiufdmodi pofita eft in pro- 
pofitione 5 & EUipfoides quodeumque rectum ABCD.cu- 
ius prima diameter feu axisAC-fccunda diameter feu axis 
BD. fiarque vt AC.ad BD.ita BD.ad aliam videlicet AG. 
qua? ftatuatur ipfi AC. ad angulos tc&os* erit ,( ex ijs 
Commancf. qua» dcmonftrat Federicus Commandinu$ commentario 
iu itf.propofit. Serenide fe&ione cylindri* quod etiam fc 
demonftrafte a(&mui Serenus in Commcnurijs fuis ixu 

. A P°^ 


in 1 6- 1. Se- 
reni 


fc. 


*• 


1 } B E R. V. ; 
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Apollonium , qu« ad nos 
non perucnerunt ) AC. 
tranfuerfum figurae latus, 

& AG. re&tim,feu re&a 
iuxta quam poliunt qua? sl. 
fc&ione ad diametrum or* 
dinatim applicantur. Iam 
vero per primam partem 
54. i.infubie&oplanode- 
feri batur elli pfi s i ta v c ei 
diameter fit A C. c vertex A. 

&re&um latus AG. duvfce L 
veroafc&ione ad AC. in 

angulo re&:> applicentur, - 

qua? latitudines habeant » 

lineas interiens &pun< 5 him A. deficiantquefioura fimiH 
& fi.niliur pofita ei qua- lineisCA* AG. continetur :& di- 
uifa AC. bifariam in t. ducarur keunda k u axis BD. & 
ciens angulcs redo? cum B( . Hinc Hiltpfrs dida fedtioni 
cylindri aut ellipfoidi rc^ofLperiinjponatur congruat 
AC. ellipfis cum diametro AC. ictfionis cylindri aut 
ellipfoideos re&i ipfis aquali : congruet etiam angulus 
re&us CAG. pum re&o, & AG ellipfis cum «quali. 
AG. fe&ionis , aut dlipfoidis re&i & reda BD. cunu- 
BD.& cum centro centrum E. ( Nam cum fint «quales 
EA. AG.taminellipfi quam in cylindri fe&ion e,& elli- 
pfoide redto,& intereas media proportionalis BD. erit 
BD. ellipfis «qualis BD. fcdionis ) hrgo aut ellipfis 
cum fe&ione,vel ellipfoide congruet ,aut certe non con-. 
gruet : Dicatur primum non congruere \ igitur ab illa defi. 
ciet , deficiat igitur ad pun&aH.I. du&aque FHI. ordi- 
natim applicata ad diametrum AC. fecct fc&ionem cylin- 
dri vel ellipfoides & cllipfim mpundis H. I. ita vt arcus 
AID. fit arcus ellipfis &AHD. arcus fe&ioni$cylindric«, 
yei Eliipfoidis* < 
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Quonum in ellipfi ordinatim applicat* funtED.FI. 
erit vt re&um figur* latus AG. ad tranfuerfum AC. ita 
quadratum Fl. ad quadratum ED. Rurfus quoniam in fc- 
dione cylindri vel cllipfoidc ordinatim applicat* fune 

FH. ED. erit velatus re&umAG. ad tranfuerfum AC. ita. • 
quadratum FH. ad quadratum ED. Vt igitur quadratum 

FI. ad quadratum ED. ita quadratum FH. ad quadratum 

ED. arqualia igitur funt quadrata FH. FI. pars & totum : 
quod eft abfurdum . Non igitur deficit ellip/ts a fediono 
cylindri vel ^llipfoade re&o : conuenit ergo : quare illi a> 
qualiseft. * ' ' l ' 

Idem eodem modo demon ftrabimus etiam in quocunv 
que cllipfoide obliquo , modo du&* a fe&ione ad diame- 
trum AC. non applicenrur ad angulos re<ftos,fed ad an- 
gulos *quales ijs quos applicat* cum diametro efficiunt iii 
ellipfoidcobliquoj&perfecundam partem 54. j. Coni- 
corum dcfcribaturellipfis,vtdi<flumeft prima parte huius, 
cuuisdiametet AC.vmex A.re&um latus AG.idemquod 
in Ellipfoide,ac fiat impofitio vtriufque figura?:idem enim 
abfurdum fequeturfi illa? non dicantur congruere. Igi- 
tur vere demonftratumcftfe#ioncm Cylindri qua? neque 
bafibusarquidiftat 5 neque fub contrarie pofita eft 3 neque 
peraxem., neque «equidifhnte ei quod per axem fit paral- ^ 
lclograiuhio , item ellipfoides quodeumque clfe clliplin . 1 

• ? Jii. - . * ^ 1 ; ■ 1 . 

^ r S C HOLIVM. ' *' 
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M Vtato igitur nomine Ellipfodca dicantur EHipfci A- 
nAogx aquarum ait a vodentur Retfa? alit obliqua::' 
alia AL quichordes $ alia Diuerfichordes : ijfdem fcilicct co- 
gnominibus quibus Ellipfeidca in Scholio quarta huius difiin- 
xirnus . A . > * >- *• f* •- • iv* 
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Vaelibet cllipfis circa quambber fuarumj 
diametrorum dato circulo jdarxquccUi^ 
pfi cfl: analoga . 
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Datus fit circulus quilibet Z. & cllipfls 3 . & fit qualibet 
cllipfis KLMN. cuius quadrbet diameter KM. centrum R. 
Dicocllipfim KLMN. circa diametrum KM. dato circulo 
Z.a ut ellipfi 3. e fle analogam. Ducantur per pun&a K.M. Icmm , * 
rc<^ K A. MC. ellipfim KLMN. contingentes ; quoniam huius. . 





reda KM. tranfit per centrum R. ellipfisjCum ponatur eius 
diameter jit&r K A. MC.fibi ipfis scquidiftabunt. Inter 
duas parallelas KA. MC. duda ad vtramque perpendicu- 
lari AC. dcfcnbutur circulus ABCD. & & mota AC. mo- 
tu ad MC. stquidiltanti faciat paralklas in vtraque figura 
PV1. OSQ^& BLD. LRN. & GYH. XTP. qu* fc 
cenrur illic ab AC. in pungis V.E.Y. iftic aKM. in pun- 
gis S. R.T.Conflat in circulo parallelas di&us fccari bifa- 
riam in pur.dis V. L. Y. In ellipfi vero KLMN. cum reda 
LRN. tunleut per centrum R.fecabitur in R. bifariam so l Con j, 
ftd&OSQ. bifariam fecatur in 5. ii enim nonjfecuur 

bifa- 


ftt Curtii ac rcfti proportio prtfrnota* 

bifariam in pun&o 4. Seducatur K4. quoniam ellipfiin . 
KLMN. contingit KA. inpun&o A; & huic ^quidiftans 
7. a. c©nl 04(5^ diuifaefibifariaminpun&o 4. erit K4. diameter 
ellipfis,quod cR abfurdum cum non tranfeat per centrum; 
atque eodem modo probabitur redfam XP* & quamlibet 
ia. definit, parallelarum ad LN.fecari bifariam a diametro KM. or- 
1. Conic. djnatim igitur applicantur ad diametrum KM. redtoe 
ai. i.Coni. OS. LR. XT. &c. Ergo erit vt re<R angulum MSK. ad re- 
ftangulum MRK. ita quadratum OS. ad quadratum LR. 

vtre< 5 langulum MSK.ad recffangulumMRK.itare^an- 
gulum CVA.ad re< 5 tangiilum CE A. (nam cum fit vt MS. 
temm. 1. ad SK. ita CV. ad VA. erunt reftangula MSK. MVA.fi- 
5 U,US * milia, & ob eandem caufam re&angula MRK. MEA. fimi- 
\eram. i. lia. Quare cum fit vt MS. ad CV. ita MR. ad CE. erit vt 
huius . re6f?ngulum MSK. ad re&angulum CVA. ita re<Rangu- 
aiM.Coni. Ium MRK. ad rc&angulum CEA. & permutando ) & vt 
re&angiHum CVA. ad re&angulum CEA. ita quadratum 
i *• f- VI. ad quadratum ED. erit vt quadratum OS. ad quadra- 
tum LR. ita quadratum VI. ad quadratum ED. ideoquo 
defin. Vini- vtrcfta OS. adre&am LR. itarefta VI. ad re&am ED. 
ius - Quare ellipfis KLMN. circulo ABCD. eR Analoga ,fcd 

i, «w^' hU ’ circulus ABCD. circulo Z. etiam analogus eff: igitur clli- - 

pfisKLMN» dato circulo Z. analoga cR circa incidentem 
feu diametrum KM. 

Rurfus quia ellipfis 3. ex prima parte huius propofitiou 
nis , circulo Z. analoga eR circa quamlibet fu arum diame^ 
trorum > & eidem circulo analoga eR ellipfis KLMN. cir- 
ca quamlibet fuarum diametrorum, manifeRum cR clli- 
pfes KLMN. & 4. circa quamlibet fuarum diametrorum 
deferiptas efie analogas . Quare quadi bet ellipfis circa 
quamlibet &c. Quod etat demonfirandum . 
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S I motu ad datam Ellipfin arquidiftanter 
proportionali figura defcribatur > ca auc 
Circulus erit, aut Ellipfis. 

Ure propofitio euidenter deducitur ex fuperiori.Nam M-hums. 
quaelibet ellipfis cuilibet circulo atque ellipfi analoga^* 
cft , ergo motu ad datum circulum aut ellipfin aequidi- defin ^ 
ftanter proportionali defcribitur;Cum autem idem fit mo- huiw"* 
tus quo circulus aut ellipfis data,& ellipfis analoga deferi* 
buntur » fi ellipfis analoga ftatuatur prima atque data;ma- 
nifeftumeft circulum aut ellipfin,qua? data erat,motu a?- 
quidiftantcr proportionali delineari ac fieri analogam. 

Quod erat probandum • 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVI. 

S I ad datam Parabolam motu «quidiftanter 
proportionali figura analoga dcfcribatur, 
ca erit Parabola. . a 

Inter eafdem aut diucrfas parallelas AK. CL. data fit 
parabola ABC. cuiusdiametcr AC. latus re&um AT. 
incidens fecunda quacumque KL. moueatur AK. sequidi- 
ftanteripfi CL. ita vt continuo parallela circa KL. fint 
proportionalesparallcliscirca AC. nimirum vtNM. ad 
PO. ita DE. ad FG. & vt PO. ad RQ^ita FG. ad HI. & vt 
RQ^ad SL. ita Hl.ad CB.atque ita deinceps etiam ex alia 
parte incidentium ; fecabuntur etiam AC. KL. proportio- x * 
nalitcr, idcoquc iuxta primam definitionem huius, erit 
motus ad datam parabolam arquidiftanter proportiona- huiu*. 
lis : Defcribatur eo motu figura KSL. qua? erit analoga 
parabola: ABC. Dico illam figuram efle parabolam. Quo- # n * 

R r niam 
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V niam fedafuntproportionaliter DK. FA. inpundisM. 
i. Ziu' D . erit vtOK. ad MK. ita FA.ad DA:item quiaparaboJa 



xo.r.c«nic. c ft ABC.eritvtFA.adDA. ira quadratum FG. ad qua- 
D huius! dratum DE. Rurfus quia proportionales funt reda DE. 
»x. 6 . FG. redis NM. PO. erit vt quadratum FG. ad quadratum 
DE. ita quadratum PO. ad quadratum NM. ergo a primo 
ad vlfimum vtreda OK.ad redam MK. ( nempe vt lineae 
qu* ob ordinarim applicatis cx diametro ad verticem ab- 
lcinduntur ) ita quadratum PO. ad quadratum NM. ni- 
mirum ita funt inter fe quadrata ordinarim applicatarum , 
qnod tanquam parabola* peculiare demonftrat Apollo- 
nius lib. i. Conic.propofit. 20. 

Rurfus quadrato NM. fiat redangulum MKV. aequale 
& ipfi LK. Iit K V. ad pundum K. perpendicularis . Quo- 
niain rcdangula MKV. OKV. eandem altitudinem ha- 
.i. £' bent K. erunt vtbafesMK.OK. fedvtMK. ad OK. ita.» 

•- paulo 
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paulo ante oflenfumeft quadratum MN. ad quadratum, 

OP. vt igitur re&angulum MKV. ad rc&angulum OKV. 
ita quadratum NM. ad quadratum PO. & permutando vt 
re&angulum MKV. adquadrarum NM. ita reftangulum 
OKV. ad quadratum PO. «quale autem eft reftangulum 
MKV. quadrato NM. ex hypothcfi , igitur «quale erit re- 
dangulumOKV.qu.drato PO, atque ita re&anguluio, 

QKV. erit «quale quadrato RQ^&c. Quod parabol* 
conuenircdemonftrat Apollonius ii. primi Con icor unu 11,1 ' Con& " 
vocarqueKV. Rc&um figu r« latus. 

Iam verooonitat ex 52. primi Conicorum poflfe inucni- 
ri parabolam , cuius diameter fit data KL. vertex pundum 
K.Du&a vero qu«libet SL.a fe&ione ad diametrum in an- 
guloSLK. poflit rc&angulum LKV.fiibre&a LK. & per- 
pendiculari fcu latere re#o K V. Inucnta iam fu & impo- 1 u 
naturditfa parabola figura? K SL. congruent reda? LK. pa- 
rabol« , & LK.figur* KSL. cum «qualespofit«finr.Itcm 
red« SL. vtriufquc figura?, cum tam SL. quam angulus 
S LK.ponantur«qualia;deniq j ob eandem caufam conue- 
nient K V.in vtraqueiigura. Igitur,aut congruemdid« fi- 
gur«,aut non congruent: ponantur primum non congrue- 
re , ac vbi deficiunt appliceturordinatim MNX. qu« fecet 
figura analogam in N. parabolam inX. Quoniam in vtra- 
que figura KV. eftre&a iuxta quam pofifunt ordinarim ap- 
plicata^ erit rcftangulum MKV. «qualequadrato MN.ex 
Secunda parte huius propofitionis ridemque re&angulum 
MKV. «quale quadrato MX.ex ii. i.Conic.Igitur«qua- 
lia funt quadrata LI. LH- pars & totum : quod dt abfur- ii.i.c ©nic. 
dum; congruent igitur Parabola, & figura analoga. Igi- s>. 5. 
tur «qualia funt, ac in vnam figuram coincidunt # eftque fi- **I ,ron ' 
gura analoga KSL. Parabola* Quod erat demonftran- 
dum . 
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THEOREMA XVII. PROPOS. XVIL 

S I ad datam Hyperbolam motu arquidiftan- 
tcr proportionali figura analoga deferiba- 
tur,- ea erit Hypcrbola. 

Sit idem fchema quod fuperiori propofitione, fed figu- 
ra ABC. ponatur die Hyperbola>& fiant reliqua vt itu 
prarcedenti, tantum Hyperbola? ABC. accipiatur tranf. 



uerfum latus AY.&du&a YZ. ipfi AK. parallela produ- 
catur LK. dum concurrat cum YZ. in pun&o Z. Dico fi. 
guram analogam KSL. effc Hyperbolam* Eft enim vt YD. 
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ad DF.ita ZM. ad MO.& componendo, Se per conuerfio- 
nem rationis ac permutando vtYF. ad ZO. ita YD. ad 
ZM. fcd eft etiam vt YF. ad FA. ita ZO. ad OK. & vt YD. r - 
ad DA. ita ZM. adMK. fimilia igitur funtrctftanguhu i. huius. 
YFA. ZOK. item re&angula YDA.ZMK.cum igitur fit vt . 

YF. ad ZO. ita YD. ad ZM. & fuper prima ac fecunda fa** 

&a fint duo re&angula fimilia YFA. ZOK. & fuper tertisu 
& quarta duo itidem fimilia YDA. ZMK.crit vt re&angu- 
lum YFA. ad re&angulum ZOK. ita re&angulum YDA. 
ad re&angulum ZMK. & permutando vt re&angulunu* 

YFA. ad re&angulum YDA.ita re&angulura ZOK.ad rc- 
ftangulum ZMK. fed vt re&angulum YFA. adredangu-ti.i.Conic. 
lum YDA. ita quadratum FG. ad quadratum DE. &vt 
quadratum FG. ad quadratum DE.ita quadratum PO.ad l1, * 
quadratum NM. igitur vt re&angulum ZOK.ad rc&an- 
gulum ZMK. ita quadrarum "PO. ad quadratum NM. 

Deinde fiat vt re&angulum ZMK. ad quadratum MNi-CoroJUo.#. 
ita ZK. ad KV.Quoniamoftcnfum eft prima parte huius, 
effe re&angulum ZOK. ad rc&angulpm ZMK. vt quadra- 
tum PO. ad quadratum MN. erit eqnuertendo & permu- 
tando vt redangulum ZMK. ad quadratum MN. id eft vt 
ZK. ad KV. ira re&angulum ZOK.ad quadratum PO. At- 
que eodem modo probabimus cftevtZK. adKV. itarc- 
rfhngulumZQK. ad quadratum QR. Has affc&iones c- 
tiam in Hyperboladcmonftrat Apollonius I. Conic.prop. 

21 . 

Conflat autem ex 53. 1. Conicorum poffeinueniri Hy- 
pcrbolam cuius latus redum K V. tranfuerfum KZ. & dia- 
meter KL.du&a vero quaelibet SL. a fc&ionc ad diame- 
trum in angulo SLK. fit vt ZK. ad KV. ita rcttangulum 
ZLM. ad quadratum SL. Inucnta iam fit & imponatur di- 
<fta Hypcrbola figura XSL. congruent rc&ae LK. Hyper- 
bolae , & LK. figur*,cum aequales pofitae fint : Item re&ae' 

SL. vtriufqne figurae, cum tamrc&ae SL. quam anguli 
SLK. ponamur aequalesidenique ob eandem caufam con- 

ucnient 
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uenient KV. in vtraque figura. Congruent ergo di<5b?ff-' 
gura? > aut minime congruent. Ponuntur primum noa^, 
congruere , ac vbi deficiunt applicetur ordinatim MNX. 
quae fecet figuram analogam in N. Hyperbolam in X. 
Quoniam in vtraque figura KV. eftrcdhriuxtaquam pot 
funt ordinatim applicatae , ZK. latus tranfuerfum ,erk cx 
fecunda parte huius propofitionis, vt ZK. ad KV.itare- 
dangulmn ZMK. ad quadratum MN.& vt ZK. ad KV.ita 
re&angulum ZMK. ad quadratum MX. aequaliaigitur 
funt quadrata MN. MX. pars & totum . Quod eft abfur- 
dum congruent igitur Hyperbola ac figura Analogajar- 
qualescrgo funtjimmo in vnam figuram concidunt, vt 
proinde figura analoga KSL. fi t Hypeibola » Quod erat 
demonftrandum, 

THEOREMA XVIIL PROPOS. XVIII. 

P Olygona inCircuIo atque Ellipfi analoga.,/ 
item in Parabolis aut Hyperbolis analogis 
intra ealdem parallelas fimiliter inferipu 
funt inter fe vt parallela: proportionales. 

Inter eafdem parallelas AK.CM.defcriptus fit circulus 
ABCD. & Ellipfis analoga KLMN.item duae aut parabo- 
la, aut Hyperbola? analogae AC. KM. quorum diametri 
fecundae BD. LN. eaquefecent quotcumque parallelae 
proportionales illum FI.BD.GH.iftam OQJLN.XP.con- 
ncdanturre&isfibi refpondentibus AF. FB. BG. &c. 

KO. OL. LM. &c. quae efficient duo polygona in circulo , 
ellipfi fimiliter defcripta,eo modo quo definitione^ 
quinta huius traditum elt. Dico polygonum AFBGCH 
DI. ad polygonum KOLXMPNQ^ cite vt proportiona- 
lem quumcumquc FI. ad proportionalem OQ^Secetdia- 
meter AC. re&asFI.JiD. GH. inpun&is VhY. erit AV. 
altitudo um trianguli FA1. quam trianguli OKQ^co 
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quod fint inter cafdem parallelas : itemque re&a VE. erit 
altitudo trapeziorum FD. ON. & E Y. altitudo trape- 

fl . I i . ■ . . . 



aiorum BH. LP. denique YC. altitudo triangulorunu 
in circulo & ellipfi , & in parabola , & Hypcrbola viti* 
inorum trapeziorum GCH. XMP. -Quoniam igitur 
triangula FAI. OKQ^ eandem habent altitudinem, t 
erunt inter fe vt bafes, quare vt FI. ad OQ^ ita trian- 
gulum FAI. ad triangulum OKQ^Rurfus quia tra- 
pezia FD. ON. habent latera FI. BD.proportionalia late- . 

ribusOQ^LN. erunt inter fe vtre&angulafubBD. EV. 
&fubLN. E V.fed re&angulafub BD. EV. & LN.EV. f e 
funt inter fe vt bafes BD. LN. vt igitur BD.ad LN.ita tra- *' 
pezium FD.ad trapezium ON. eodem modoo/lendemus 
die v t GH. ad XP. ita trapezium BH. ad trapezium LP. & 

trian- 
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triangulam GCH. ad triangulum XMP. Cum igitur fit vt 
FI. ad OQJta triangulum FAI. ad triangulum OKQ^fic 
«iefin.i.ftu- autem vt FI. ad OQjtaBD. adLN.&vtBD. ad LN.ita 
trapezium FD. ad trapezium ON.erit vt triangulum FAI. 
ad triangulum OKQjita trapezium FD. ad trapezium 
ON. Rurfuscum fit vtBD. ad LN.ita trapezium FD. ad 
trapezium ON. & vt BD. ad LN. ita trapezium BH. ad 
trapezium LP.vt paulo ante probatum ederit vt trape- 
zium FD. ad trapezium ON. ita trapezium BH. ad trape- 
zium LP. Denique cum fit vtBD. ad LN. ita trapezium 
BH. ad trapezium LP. fit autem vt BD.ad LN.ita GH. 
ad XP. & vt GH. ad XP. ita triangulum GCH. ad 
triangulum XMP. erit vt trapezium BX. ad trapezium 
LP. ita triangulum GCH. ad triangulum XMP. Quare 
cum fit vt triangulum FAI. ad triangulum OKQJta tra- 
pezium FD. ad trapezium ON. &vt trapezium FD. ad 
trapezium ON. ita trapezium BH. ad trapezium LP. 
& vt trapezium BH. ad trapezium LP. ita in ellipfi 
& circulo triangulum, in parabolis aut Hyperbolis tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. erit 
vt triangulum FAI. ad triangulum OKQJta totum poly- 
gonum A FBGCH DI. ad totum polygonum KOLXMP 
NQJedvt triangulum FAI. ad triangulum OKQJta o- 
ftcnfum eft efle FI. ad OQ^V t igitur FI. ad OQ^parallcla 
proportionalis ad proportionalem ita polygonum AFBG 
CHDI. ad polygonum KOLXMPNQ^Quod erat de- 
monftrandum . 


t. defla it. 
huius. 

11. f. 
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COROLLARI VM 

E X ditiis confiat polygona iu circulo atque ellipfi ana- 
loga inter e a filem parallelas fimiltter deficripta ejfie vt 
fi eundas diametros % Namvt FI* ad O^^tta polygonum ad 
j polygonum. fed vt FI. ad O %Jta diameter fit eunda BD.ad 
huius, fecundam LN. V t igitur BD. ad LN. ita polygonum ad po- 
lygonum. THEO- 
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P Olygona in Circulo arqucElIipfi : Parabolis 
item & Hypcrbolis analogis inter diucrfes 
parallelas motu arquidiftantcr &arqualirer 
proportionali procreatis /imiliter deferipta inter * \ 
lc funt ve altitudines. *\ 

Sint eadem qua? fuperiori propofitione, fed figura ana- ' 

Ioga?non fint inter caldem parallelas, fintque motuaqui- /* ! 
dmanter & ^qualiter proportionali procreata:, ita vt re- 

^FV.VI.paraJlelisproportionalibusOS. SQ. flnt*- ' 
qualeSj& BE. ED. ipfis LR.RN. atq; ita in deinceps, qu# 
conneftanturre&isfibi inuicem refpondentibus AF.FB. 
pO.&c. & KO. OL. LM. &c. qua? efficicntduo polygona 
in cllipfi Sc circuloiitem in parabolis & Hypcrbolisanalo- * 
gis , co modo quo definitione 5. huius traditum cfh Dico ‘I 

polygonumAFBGCHDI.adpolygonumKOLXM. effe % 

vt altitudinem figura? CA. ad altitudinem figura? MK. Se- 
cct re&a quapiam AC. re&as FI.JBD. GH. bifariam iiu* - * 
pungis V. E. Y. fitque ad angulos re&os parallelis extre- 
mis, erit AV. altitudo trianguli FAI. VE. altitudo 
trapezij FD. & E Y. altitudo trapezij BH. & YC. altitu- 
00 trianguli in circulo ; in Parabola vero aut Hyperbola 
vltimi trapezij GCH. Ita fit KM. ad angulos rc< 5 tos paral- 
e isextiemis,& KM.diameterfecet parallelaspropcrtio- 
ndcsOQJ.N.XP. bifariam in pundis S. R. T. erunt 
KS. 6R. RT. alrirudincs trianguli, & trapeziorum OKQ. 

i altitudo trianguli XMP. in ellipli; in Pa- 

rabola vero aut Hyperbola trapezij XMP. Quoniam ici- 
. tur triangula FAI. OKQaiquales habeat bafei, ex hvpo- • 

• t “ e « j eru °t inter fe vt altitudines: quare vt A V. ad KS.ioa Cero], 
triangulum FAI,ad triangulum OKQJlurfus quia trapt- 

' Sf' ziorura / 
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dem modo oftcndcmusvtEY. ad RT. ha trapezium BH. 
. ad trapezium LP.&vc YC. ad TM. ita triangulum, aut 
trapezium GCH. ad triangulum ant trapezium XMP„ 
dciin i hxi • Cum ighur fit triangulum FAI. ad triangulam OKQ^ Tt 
iusV A V. ad KS. & vt AV.ad KS. ita VE- ad SR. & vt VE. ad 
SR. ita trapezium FD. ad trapezium ON. erit vt triangu- 
lum FAI. ad triangulum OKQJta trapezium FD. ad tra- 
pezium ON. Item eum fit trapezium FD. ad trapezium.* 
i. iemm. ON-vt VE. ad SR. & vt VE. ad SR. ita EY. ad RT. & vt 
Imius. EY.ad RT. ita trapezium BH. ad trapezium LP. eritvt 
trapezium FD. ad trapezium ON. ita trapezium BH. ad 
trapezium LP. Atque eadem ratione oftendemus effe vt 


HX 


Cur ui ac rcAi proportio promota . 

ziorum FD. ON. aequalia funt latera parallela FI. BD. Ia- 
t8. qujrri. tcribus QQJ-N. funt inter fcvt altitudines VE.SR. Eo- 




trapezium BH. ad trapezium LP. ita trtangulum aut tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. Qua- 
re cum fit vt triangulum FAI. ad triangulum OKQ^ita- 
trapezium FD. ad trapezium ON. & vt trapezium FD. ad 
trapezium ON. ita trapezium FH. ad trapezium LP.& vt 
trapezium FH. ad trapezium LP. ita triangulum aut tra- 
pezium GCH. ad triangulum aut trapezium XMP. erit vt 
triangulum FAI. ad triangulum OKQJta totum polygo- 
num AFBGCH DI. ad totum polygonum KOLXMPNQ^ 
fcd vt triangulum FAI. ad triangulum OKQjJta AV. ad 
KS. vt modo probatum eft,& vt AV. ad KS. ira AC. ad 
KM. vt igitur AC. altitudo ad altitudinem KM. ira poly- 
gonum AFBGCHDI. ad polygonum KOLXMPNQ^ 
Quod erat demonllrandum - 

1 ^ 

- - THEOREMA XX PROPOS. XX. 

• ■ • ♦ * 
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C irculi arque Ellipfes : Parabola: item 3 aut 
Hyperbolae analogx inter cafdcm,auta:- 
quai iter di dantes parallelas deferipta: futit 
ititer fe vt parallela: proportionales- 

Inter cafdem parallelas A K. CM.defcripta fint circulus 
ABC.D.& eliipfis analoga KLMN.&ParaboIa? aut Hyper 
bola? AC KM.quorum parallela? quaelibet proportionales 
FI. OQ^Dico efievtFI.ad OQ^ ita circulum ABCD.ad 
clliplin KLMN7& Parabolam aut Hypcrbolam AC. ad 
Parabolam aut Hyperbclam KM. Si enim non ita fit > fit 
vt ad OQrita circulus aut Parabola aut Hyper bola data., 
ABCD. ad aliquam aliam magnitudinem qua: fit Z. qua? 
vel minor erit , vel maior cllipfi vel Parabola, vel Hyper- 
bola analoga KLMN.fi enim efieta:qua lis, haberet circu- 
lus ABCD. ad clliplin KLMN. eandem proportionem, ac 
propterea edet circulus ad cllipfin vtFI.ad OQ^cjuod non 
fupponitur . Sit ergo primum magnitudo Z. minor quam 
■:i Sf 2 eliipfis 


r 


$' 3 - 4 Curai ac redii proportio promora. 

* *“■»• ^ LM t N ; a ^ue idem dicendum in Parabolis aiit 

Hyperboli* : Infcribatur dlipfi & Parabo lx, ac Hypcrbo- 


!•> 


3. i 


% f \ 



la? analoga- KM. figura multorum angulorum , & numero 
parium qu* maior fit magnitudine Z. minore quam ipfa 
fcllipfis aut Parabola aut Hypcrbola data fitque di<Tta fi. 
gura KOLXMPNQ^Hinc circulo ABCD. inferibatur 
Polygonum fimiliter polygono cllipfeos quod fit AFBG 
CXDI. ( ac quod de dlipfi dicitur intelligatur de Para- 

14 Juuus. bola & Hyperbola analoga ) Quoniam eft vt FI. ad OQ. 
ita polygonum AFB GCXD I. ad polygonum KOLXMP 
NQ& vtFI.ad OQJta ponitur circulus ABCD. ad ma. 

gnJtudinemZ. erit vt polygonum AFBGCHLI. ad polv- ; 
gonum KOLXMPNQjta circulus ABCD. ad magnitu. 
dinem Z. & permutando , vt polygonum AFBGCHLUd 
: J ' circulum 


K. 
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circulumABCD.ita polygonum KOLXMPNQ^ ad ma- 
gnitudinem Z. fed polygonum AFBGCHLl. eft minus 
circulo ABCD. igitur & polygonum KOLXMPNQ. eft 
minus magnitudine Z, oftenfum autem eft & maius fquod 
cft abfurdum 3 non igitur minor eft magnitudo Z* ell 
KLMN. Quo vero modo probauimusnon poffe efliTvt 
FL ad OQJta circulum ABCD. ad magnitudinem mino-* 
rem ellipfi KLMN. itaoftendemusnon poftcefle vt OQL^ 
ad FI. ita ellipfin KLMN: ad magnitudinem eirculo 
ABCD. minorcm,vteuidenterconftat. _ 

Sit deinde magnitudo Z. maior ellipfi KLMN. Oinu 
ergo ponatur circulus ABCD. ad Z. efTevt BD. ad LN. e* 
rit & conuertendoz. ad circulum ABCD. vt LN. ad BD* 
ponatur vt Z. ad circulum ABCD. ita ellipfis KLMN. ad . 
magnitudinem aliquam 5. erit permutando vt Z. ad Elli- 
pfin KLMN. ita circulus ABCD. ad magnitudinem 3. fed 
Z. ponitur maior quam ellipfis KLMN.ergo maior eft cir- 
culus ABCD. magnitudine 3. Quare erit vtLN. ad BD. 
ita ellipfis KLMN. ad magnitudinem3.minorem circulo 
ABCD. Quod eft abfurdum,& contra id quod in fine pri- 
ma? partis huius probatum, eft. Ergo circuli atque elli- 
pfes analoga: &c. Quod erat demonftrandum . 

Idem fequeturfi inter aequaliter diftantes diametros 
circulus atque ellipfis 3 Parabola: item atque Hyperbolae 
analoga: deferi bantur . i 


11 


14. f- 


14. r. 


COROLLARIVM. 




H inc conflat circulos atque ellipfis analogas inter eafi 
dem parallelas motu aquidtftanter proportionali de- 
fer ipt as ejfi vt fecundas diametros : nam fi eunda diametri 
etiam fiunt parallela proportionales . 
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C irculus & cllipfis analoga ; Parabola; itenu 
aut Hvperbola: analoga: inter diuerfes pa- 
rallelas motu itquidiftanter , &c aequaliter 
proportionali deferipte funt inter fe vt altitu- 
dines. ... •;<: i ■ ,i r..r i ■. J •; . 

• j. • • ; no. - y, «'ii*:/! •.wy&ulin .* D A 

Inter diuerfas parallelas deferipta? fint figura? analoga?, 
circulus quidem & ellipfis ; Parabola? item Hyperbolo* 
AC. KM. motuarquidiftanter & «qualiter proportionali 
ita reda? FV. VI. parallelis proportionalibus OS.SQJint 
a?quale$,& BE. ED. ipfisLR. RN. atque ita deinceps. Di. 
co effc vt altitudinem figura? AC. ad altitudinem figuro? 
KM. ita figuram AC. ad figuram KM. Si enim non ita fit » 
yt altitudo figura? AC. ad altitudinem figura? KM. ita fiat 
figura AC. ad aliquam aliam magnitudinem quo? fit Z. 
quo? vel minor erit # vcl maior figura KM.fi enim cfTct a?- 
y. y. qualis haberet figura AC. ad figuram KM. eandem pro- 
portionem , atque ideo effet figura AC. ad analogam KM. 
Vt altitudo ipfius AC. ad altitudinem ipfius KM. quod 
non conceditur. Sit ergo primum magnitudo Z. minor 
1,^5 . quam figura analoga KM. cui inferibatur , fiue ellipfis fit 
fiue Parabola fiue Hyperbola, figura multorum angulo- 
lorum , & numero parium qua? maior fit magnitudine Z. 
qua? ponitur minor quam figura analoga KM. & figura? 
AC. inferibatur polygonum fimi liter ei quod in figura 
KM. quod fit AFBGlHDI. fecundum defin. 5. huius,co- 
demprorfusmodoquo in 15. huius, & fecunda 12. ele- 
mentorum fequetur abduftione ad abfurdum eflfe AC. 
1 9 - huius. KM. figuras intei fe,vt altitudines. Nam quiaeftvt alti- 
tudo figura? AC.ad altitudinem ipfius KM.ita polygonum 
AFGBCHDl.adpolygonum KOLXMPNQ^& vt di&a 

.oiiir alti - 


t 


r. 


Digllized by Google 




fr 


L I B E R V. ^ 317 


altitudo ad ‘iloftudincrn, ita ponitur figara AC.ad magni- 
tudincm Z.tfritvt polygonum AFGBCHDI.ad polygo- 
num KOLXMPNQ^ita figura AC.ad magnitudincZ. & 
permutando vt polygonum AFBGCHDI. ad figuram,- 
AC. itj polygonum KOLXMPNQjid magnitudinem Z. 
fcd polygonum AFBGCHLI. cft minus figura AC. Igi- 
tur Sc polygonum KOLXMPNQ^eft minus magnitudine 
Z. oftenfum autem & maius . Quod cfl abfurdum . Hinc 
eodem prorfus modo quo in fecunda parte praecedentis, & 
in 2. numero duodecimi, offendemus magnitudinem Z. 
non pofTedfc maiorem figura KM. Igiturilli aequalis erit* 
Vt igitur altitudo figura: AC. ad altitudinem- figura? KM. 
ita figura AC. ad Z.aequale ipfi KM.ncmpead ipfam KM. 
Quod erat demonftrandum . 


THEOREMA XXII. PROPOS. XXH. 

, » . ' • 1 ; ■ 1 

O Mncs Ellipfcs Parabolae j Hyperbolae ana- 
logae quae motu ad datum circulum aut 
Parabolam aut Hyperbolam & aequidi- 
ftanter*& aequaliter proportionali inter eafdem 
parallelas delcriptae fiunt , tum figurae date tum 
inter fe funt aquales : item quarum parallela: li- 
nea: proportionales ad paralldlas datae figura: 
eandem nabent rationem* inter ie funt aequales. 

Inter duas parallelas AK.CM. deferiptus fit circulus, 
.aut Parabola, aut Hyperbola ARCE, cuius diameter ad 
parallelas reda fit AC. & motu aut aequaliter ac «equidi- 
ftanrer proportionali deferibantur quotlibet ellipfcs aut 
Parabobe, aut Hyperbolae analogae KVNM. ita nimirum 
vt omnes parallelae proportionales circuli parallelis elli— 
pfium fintsequales,vtipfae QB.BC.in circulo ipfis TH.HL 
iu ellipfi : item RD. DE. ipfis V LXM.atque ita deinceps 


•• 


* 




. jiS Curui ac re Gti proportio promota. 1 



aut certe fecunda? diametri ellipfium VM. VM., habeant 

‘ii RE.vel AC.atquc 


eodem modo in Parabolis & Hyperbolis . Dico in primo 
cafu ellipfes KN. tum inter fe , tum circulo efle a?quale$;in 
fecundo eafdera ellipfes efle inter fe arquales:atquc eadem 
ratione Parabolas aut Hyperbolas KN. analogas tum in. 
ter fe tum data? AC. effe a?qual es ; in fecundo eafdem inter 
fecflfearquales. Nam cum in primo cafu parallela? pro- 
portionales TI. aut VM. in ellipfi 3 parallelis QC. aut RE. 
xo. huius. circulifinta?quaJcs,fintautemcirculi& ellipfes analoga 
z* proiunc. fy tcr eafdem parallelas vt parallela proportionales ; ma- 
nifeftuoj eft circulum AC. cuiuis ellipfium , ipfafque inter 
fc efTe aequales . Quod fi earumdem ellipfium parallela? 
proportionales VM. ad parallelam RC. eandem habeant 
* * ' rationem y erunt aquales inter fe > cum autem fint ipfa? ad 
circulum vt parallela? proportionales ad parallelas circuli : 
manifeftum eft ipfas ad circulum eandem habere ratio- 
y. nem, ideoque cnc inter fe aquales. Atque eadem fequun- 
tur in Parabolis & Hyperbolis analogis . Quod erat de- 
monftrandum. 
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THEOREMA &XIII. PROPOS. XXIII. 

E Llipfis dato circulo analoga inter diucrfas 
parallelas dcicripra eam ad circulum ratio- 
nem habet , quam fecunda diameter ellipfis 
adredtam qux altitudini ellipfis & altitudini feu 
diametro circuli fit tertio loco proportionalis. ; 


Sit ellipfis KN. dato circulo YZ. analoga fed interdi- 
uerfas parallelas conftituta . fitque fecunda diameter clli- 
pfis VM.eiufque altitudo perpendicularis AC. & altitu- 
do feu diameter circuli dati YZ. fiatque vt AC. ad YZ. iea 
YZ. ad aliam redam .. 

quampiam E. Dico 
effe vt VM. ad E. ita 
ellipfin KN. ad cir- 
culum YZ. fit eodem 
motu aequidifianter 
proportionali quo cl 
lipfis KN. deferipta 
eft ,dcfcriptus etiam 
circulus AC. erit vt 
diameter VM. ad ; 

diametrum AC. ita ellipfis KN. ad circulum AC* &vt 
quadratum diametri AC. ad quadratum diametri YZ. ita 
circulus AC. ad circulum YZ. vt autem quadratum dia- 
metri AC. ad quadratum diametri YZ. ita diameter AC. 
ad tertiam proportionalem E. Quare cum fit vt diameter 
VM. ad diametrum AC. ita ellipfis KN. ad circulum AC. 
& vt AC. ad E. ita circulus AC. ad circulum YZ. erit ex x- 
quali vt diameter VM. ad rc&am E.ita ellipfis KN.ad cirr 
culum YZ* Quod erat demonftrandum . , l 
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j $9 Carui aerc&i proportio promota* 


THEOREMA XXIV. PROPOS. XXIV. 


G Trculi atqueellipfes inaequales, item Para- 
bola, atque Hyperbolae an alogae in te f di- 
uerfas parallelas deferiptae habent ratio- 
nem compofitam ex ratione altitudinum , & ra- 
tione parallelarum proportionalium . 





Sint circulus atque cllipfis ADG. ORV*veIdua?Para- 
bolx ADG. ORV. vcldua: Hyperbolx ADG. ORV. in* 
aqualeSjADG.maio^minorOR V.fed analoga?, &du&se 
fiat in figura ADG. parallela? BE.CF. DG. proportiona- 
les parallelis PS. QT.R V. & fint altitudines AX.OY.qua? 
& diametri fecan- 
tes parallelas pro- * 
portionales. Di- } 
co rationem figu- 
ra: OKV. ad fi gu- 
ram ADG. effc 
compofitam ex ra- D 
tione OY.ad AX. 

& ratione RV. ad 
DG. Sumantur 
circa AX. re<fhe ' r - 
HL.IM.KN.x- * 
quales ipfi PS . 

QT. RV. Erit 

A KN. figura analoga ipfi OKV. vt ex demon (Iratis fupe- 
rioribuspropofit ion ibus conflat ; quare vt AX altitudo 
ad altitudinem OY. ita figura ADG. ad figuram ORV.vt 
conftatex 21. huius, & vt KN.id eft RV.ad DG.ita figu- 
ra AKN. ad figuram ADG. vt probatum efl 20. huius.Er- 
go cum fit vt figura ORV. ad figuram AKN. ita OY. ad 

'-ii i & 
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AX. & vt figura AKN. ad figuram ADG. ita DG.ad JCN. 
erit ratio ORV. ad A DG.compofita ex rationibus OY.ad 
AX.& KN.id eft RV.ad DG. Qyod erat demonftraniduni* 
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H Attenus egimus de figuris qua motu itu fiunt, vt eu- 
rum diametri in e. filem rationes di indantur ,ipfitque 
diametri chordas parallelas etiam propsrtionaliter diuidant. • 
Nunc tranficundum ad illas quas definitione /exta huius de- 
fcripftmus >in quibus chorda vnius figura circa alterum en* 
tremum diametri circumuoluta <jr ito pertphertam figura 
terminata \ chordis alterius figura motu parallelo delatis ac 
per pr toris penpherta punfila tranfeunttbus funt proportio- 
nales • 
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S I motu ad chordas circuli coniun£tas arqui- 
diftanter proportionali Conicoidcs primum 

i 




delcribatur illud eft Parabola- 


Sit Conicoides primum QOF. inter duas parallelis 
AO.BF.defcriptum cuius vertex O. diameter OP. ordi- 
narim applicata? LI. MH. ipfi BF. parallela . Dico Coni- 
coides QOF. efle Parabolam. Sit primum OP. diameter 
ad extremas parallelas perpendicularis , & intra duas pa- 
rallelas AO. BF.defcriptus fit circa diametrum AB.ad ex- 
tremas AO. BF. orthogoniam circulus ADB. & prod u<ftas 
IL. HM.fecentperiphcriam circuli in E. D.& diametrum 
inT. R.&conne&antur AE. AD.itemBE.BD. erunt ex ddSnic. 
definitione 6. huius 5 re<fla?LI. MH. re&is AE.AD. pro- 
portionalesifintautem primum «quales : erit vt quadra- 
tum MH. ad quadratum LI. ita quadratum AD. ad qua- 
dratum AE. fed quadrato AD. «quale eft rc&anguluuu. 

Tt a BAR. 


huius . 
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BAR. & quadrato A E. reftanguIumBAT. (nam intrlan^ 
I ix. j. gulis rc&angulis BDA. BEA. ad D. & E. in quibus ad ba« 



fes demifl* funt perpendiculares DR. ET. ex hypothefi, 
• eft vt BA. ad AD. ita AD. ad AR. & vt BA. ad AE. ita 
J7 ’ 6 \ AE. ad AT. ideoque quadrata AD. A E.re&angulis BAR. 
ix. r. BAT. «qualia funt ) igitur vt quadratum MH. ad qua- 
dratum LI. ita rc&angulum BAR. ad re&angulum BAT. 
Icmm. fedre&anguIaBAR.BAT. rc&angulisPOM. POL.fimi- 
i. huius. lj a funt C Nam vtBA.ad AR. itaPO.ad OM. &vt BA. 
Definit, i. ac j AT. ira PO.ad OL.fimilia igitur funt rcdhngula BAR. 

POM. &PAT.POL. ) cftquevt BA. prima ad PO. fo 
•i, *. eundam , ita BA. tertia ad PO. quartam, erit vt re&angu- 
lumBAR.adre&angulum POM. ita rcdangulum BAT. 
ad re&angulum POL. & permutando, vt re<5bingulu/n-* 
V BAR. ad rc&angulum BAT. ita re&angulum POM. ad rc- 

ftangulum POL. fed re&angulum BA R. ad re&angulum 
BAT. paulo ante oftenfumdtelTc vt quadratum MH. ad 
ii. j. quadratum LI. igitur erit vt re&angulum POM. ad re- 
&angulum POL. ita quadratum MH. ad quadratum LI. 
i. 6. fed vt re&angulum POM. ad re&angulum POL. ita ( po- 
fita communi altitudine PO.) MO.ad LO. igitur quadra- 
tum MH. ad quadratum LI. eft vt MO. ad LO. Iam vero 
•* "■ fiat vt PO. diameter Conicoid is primi ad BA. diametrum 
circuli, ita diameter circuli ad tertiam OV.qua: ipfi PO. 
in vertice O. aptetur ad angulos re&os, & fit AX. a?qu .1 is 
17 . *. ipfi AB quoniam eft vt PO, ad AB. ita AB.ad O V.erit re- 
ftangulum PO V. quadrato BA. «quale. Rurfus quoniam 
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propomonalitcrdiuifa? funt BA.PO. in pun&is T.L.c- 
runtredanghlaXAT.ideftBAT. &VOL. ajquaJia^re- 
* dangulo autem BAT.arqualecft quadratum AE.vt fupra 
©ftenfum eft , & quadrato AE. quadratum LI. cum «qua- 
les fint , ex defcriprione , AE. LI. Igitur re&angulum 
V OL. quadrato LI. arquale eft . : ' 

luam vero conftat ex ja. i. Conic.pofteinuen iri Para- 
bolam cuiusdiametcrfitdata QP, vertex pun&um O. ter- 
minus ipfius OP. Duda vero qualibet vt QP. a fe&iono 
ad diametrum in angulo rc&o QPO. poffit re&angulum 
POV. fub diametro PO. & reda illi perpendiculari OV. 

2 ua: erit latus redumex 1 1. 1. Conicorum . Inuenta iam 
t,& imponatur Parabola Conicoidi primo.* congruent 
PO. Conicoidi & PO. Parabolae cumarquales polita: fint : 
item QP- vtriufque figura: , cum tam reda: QP. quam an- 
guli QPO.ponantur aquales: denique eaudem ob caufani 
conuenicnt OV. in vtraque figura. Igitur aut congruet 
toti Conicoidi Parabola j aut minime. Ponatur primum 
noncongruere,& vbi deficiunt applicetur ordinatimLIY. 
qua: fecer Conicoidis lineam curuam in pundo I. Parabo- 
Ji vero in Y.Qioniam in vtraque figura O V.eft reda iux- 
ta quam poftunr ordinarim applicata: , & , vt paulo anto 
©fteafura eft,redangulum LOV.^qualecft quadrato LL 
& redangulum LO V. arquale eft quadrato LY. «qualiau 
ftint quadrata LI.LY. pars & totum: Quod eltabfurdum: 
Congruent igitur Conicoidcs primum & Parabola.* ergo 
aequalia funt, & in vnam figuram coincidunr. 

Sed Conicoidcs primum , fit non QOF. fed CNY. 
-angulus CYN.quicumq;&rcda:GO.XS. NY.cum redis 
Ll. MH.PF. continuata: ipfis AE.AD. AB. id eft LI.MH. 
PF, proportionales. Dico etiam CNY. die Parabolani . 
Cum enim parallela: fint OC. QY. & proportionales OL. 
LM. MP. ipfis CO. OS. SY. item proportionales LI.MH. 
PF.ipfiGO.KS. NY. erit figura CNY. ad Parabolam* 
Qyf. analcga,acmotu sequidiftanter ad Parabolam pro- 
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huius. 
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Icm. i. 
huius . 
defin. f.‘ * 
huius, 
defin. x* 
huius. 


3 3 4 Curui ac redi proportio promota; 

i< huius. p 0r tionali procreata, igitur &ipfaeftParab»la. Quarti 
Conicoides primum eu Parabola. Quod dcmonftrarc* 
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E r ditiis mani filum eH Ji diameter Par abolaPO. fit peri. 

pendicularis Ad retias AO. BF. & retia LI . MFJ . P F» 
chordis A E . AD. AB. aquales, reffangulum POL. ejfe aquale 
quadrato LI. & reti angulum POM. quadrato MH . €um enim 
aquales fint PO. BA. &OL. AT . erunt rttlangula POL. BAT : 
aqualia, at reti angulum BAT. quadrato A E . & quadratum 
AE. quadrato LI. aquale e fi: aqualia igitur funt rettangU- 
lum POL. dr quadratum LI. atque eandem oh caufam aqualia 
funt retfangulum POM. & quadratum Mtl, 

| i i-yjl. ’ «s ’ j .*• I, • , * * , j i j • 1 K ■ a *i^*v ^ 

COROLLARIVM. II. 

A Perte etiam deducitur , immo cum propoftione contie- 
nit quod fequitur ; Ji in Jinus arcuum circuli produ - 
fl os, ex puntiis in quibus diametrum fecant chorda eorum- 
dem arcuum , vel chordis proportionales transferantur , per 
earum extrema tranjiens linea curua Parabola efl . V t in 
figura prima definitionis 6. huius > f femicir culus ACB.fe- 
cetur in quotlibet arcus AD. AE. AC. AB. quos fubtendunt 
chorda AE. AD . AC. AB. d* finus EL. DM . CN . & tangens 
FB. in quibus produttis accipiantur LI. MH.NG.BF . ipjis 
AE. AD, AC. AB. proportionales , curua line A AIHGF. per 
extrema illarum linearum tranjiens cH Parabola : hoc enim 
ipfum Jub alio titulo in propojitione demonHratum eft • 

• t *► r , • 

COROLLARIVM. III. 

C Onftat etiam ex vltima parte propojitionis , omnes Pa- 
rabolas qua motu ad chordas circuli coniunttas pro- 

du- 
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ducantur ejfe Analogas % atque ideo qua fupra de Parabotit 
analogis ditta funt illis conuenire . 

V . ' ' ' 9 * ■ } 1 4 •• » ♦' TyL ^ ’ 1^1 > 1 2Uf 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVT. 1 

' l V) * * * f • V * f • * t * T 

^ ^ • V> *« » # *■/'*'**• i W- 

I a circuli vcrticc du6be chorda: «qualium 
arcuum peripheriamiccentin pundtis a qui- 
bus in lequcntes ac maiores chordas per- 
Pendiculares ducantur , qua: in finus eorundem 
Arcuum a pun&is in quibus diametrum (ecant 
hinc inde transferantur : Curua linea per earum 
extrema tranfiens e(t Parabola- 

Sit circulus ACF. cuius diameter AF. vertex A. diui- 
daturfemicirculus ACF. in quotcumque partes «quales 


: i. 


rt .;x' i 


AB. BCXD. DE.EF.qu*connedhntUrchordis ABt AC* 
A IX A E* A F. & ducantur finus BN. CM.DL. EK. (quos 
ctum vlua puncta NMLK. produximus ) ab exrrenais 

pun- 



i 
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pungis B. C. D. E.chordarum,in quibus peripheriam f<r- 
canr, ducantur in fequentes chordas perpendiculares BG. 
f CH. DI. EK. quee transferantur in finus a pun&is N. M. 

L. K.itavtNO. MP.LQJCE. ipfisBG. CH. DI. EK.fint 
aequales. Dico lineam curuam AOPQE. effe Parabolam. 
Sumantur chordis AB. AC. AD. AE. AF. aquales in fi- ' 
Cor ^*‘ nubus produ&is NS. MT. LV. KY.manifeftumeft quod 
* perpun&a A. S. T. V. Y. Z. tranfibit Parabola. Hinc eum 
*7. ^ aequales pofiti fi n t arcus BC.CD. DE.EF.a?quales 3 crunt 
anguli B AC. CAD.DAE.EAF.sequales ideoque in trian- 
gulis re&angulis-GBA. HCA. IDA. KEA. reliqui anguli 
ad B.C.D.E. aquales ac omnia illa triangula fnnilia: vc 
a* 6» fgitur AB. ad BG. ita AC. ad CH.& permutando vt AB. 
ad AC.ideftNS. ad MT. iraBG. adCH. ideft NO. ad 
MP.EodemmodoCumaequiangulalint triangula ACH. 

ADI. erit vt AC..ad CH.. ita AD. ad DI. & permutando 
vt AC. ad AD. id eft MT. ad L V. ita MP. ad QL. atque 
eadem ratione probabimus effe vt LV. ad KY. ita LQ^ad 
adKE.velKR. cura igitur Parabola fit data ASTVYZ. 
fit que vt NS. ad MT. ita NO-. ad MP. & vt MT. ad LV. 

. _ itaMP.ad LQ^& vt LV.ad KY. ita LQjid KE.eritfigu- 
11 hDJU5 ‘ ra AOPQE. dat* parabole ASTVYZ. analoga, ideoque 

P»„bo,a. <**«*——• i 

COR OLLARIVM. 


’ * * - .. 

E X demon ff ratis fiquitur fi rtftt AG. AH. AT. AK. in 
fimus NB. MC. LD. KE^ordine transferantur > lineam 
curuam per illarum extrema tranfiuntem efie Parabolam. 
IJam in ijfdem triangulis fimiltbus AEG. CAH . DAT . EAK . 
tft vt AB. ad AC. rta AG. ad AH. & vt AC. ad AD. it* 
AH. ad AI. & Jic deinceps j quare fiquitur id quod prepo - 
ftttm e H , eodem modo quo in propofitione tn retiis BG.CN+ 
Dl.EK.in finus translatis* : Ai ^ . 
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THEOREMA XXVII. PROPOS. XXVII. 


P AraboIa rc£ta ac circulo a^quichordis, cft 
fedho coni arquilaccri cuius bafis cft cir- 
culus habens diametrum diametro circu- 
li congenei duplam , diuidens illum circulum- 
per centrum. 

Sint inter parallelas AO.BF. circulus cuius diameter 
AB. & illi congenca Parabola QOF. cuius diameter PO. 
ad vtraraque parallelarum Iit re&a . Hinc centro H. 



femidiamctroHG.qu* ipfi AB. fit iqualis 5 deferi- 
oatur circulus DFEG. qui fit bafis coni a?quicruris cuius 
. ■ ' Vu vertex 
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3 3 8 jCurui ac redi proportio promota. 

vertex A. feceturque plano per axem quod fedionem_, 
faciat triangulum a?quicrure CDE. Dudaque per ceR- 
trum diametro FHG. ad DE. perpendiculari ,& diuifa^ 
DC. bifariam I. fccctur altero plano tranfeunte per re- 
dam FG. & redam IH. quar cum fit parallela ipfi CE. 
i*, definit. ( nam diuifa DE. bifariam in H. & DC. bifariam in I. 
2 ‘ 6 ' ex hypothefi,erit vt DH. ad HE. ita DI. ad IC. idcoquo 
parallclarlH.CE. ) confiat fedionemFIG. qua? fit illo 
ii.i.Conic. plano a effe Parabolam. Dico Parabolam FIG. Parabola? 

QOF. congruere 5 idcoque vnam & eandem efic figuram, 
u. defin. ]sj amcurn fumpta fit FIG. sequalis AB. erit GF. qu^dupJa 
cft ipfiusGHi etiam dupla ipfiusAB. fed ipfius AB. du- 
pla eft QF. ex-defcriptionc:igitur ecquales funt bafes FG. 
QF. duarum Parabolarum . Rurfus quia parallela eft IH. 
Cor. 4 6* ipfi CE. erunt triangula CED.IHD.fimilia:quarevt CE. 
adED. ita IH. ad FID. sequales autem funt CE. ED. igi- 
tur aequales IFi. H D. fed ipfi FID. cft aequalis AB. ex hy- 
34 . u pothefi > & ipfi AB. reda OP.in paiallelogrammo ABPO. 
aequales igitur futrt diametri 1FI. OP. Parabolarum FIG. 
QOF. fed & anguli FHI. QPO. redi funt 3 hic ex hypo- 
thefi 5 ille quia cum conus fit •equicruris erunt reda? a ver- 
tice C. ad punda D. F. E. G. a?quales 5 in triangulis igitur 
CfH. CGH. habentibusduolarera FH. FIC. duobus 
7 . GFI. HC.xqualia j &b.ifimFC.bafiGC.aqualem J erunt 
io. definit. & anguli FFIC.GHC. a?quales 3 ideoque redi ; atque eo- 
&^ £ prop. dem modo oftendentur redi DHC. EHC.reda igitur eft 
ji* CH. ad planum DFEG. Quare etiam redum cft planum 
j 8. u. CDE. plano GDf E. Igitur & planum GDFE. ipfi plano 
CDF. redum eft > cum igitur reda FH. faciat angulos re- 
llm dos cum DE. CA. in pundoH. infiftet plano DCE. ad 
3 .dcfin. ii. angulos redos ; quare lequitur angulum FHI. effe redum. 

. Denique fi fiat vt quadratum DE. ad redangulum DCE. 
i i.x.Cotuc. | la jj nca ac j jq cr j t k ] atus rc & um 3 aquale ipfi 1C. 

( nam in triangulo a?quicrure DCE. quadratum DE. re- 
d angulo DCE. aquale eft ) id eft ipfi ID. id eft ipfi DH % 
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id cft ipfi AB.ipfi autem AB.cft etiam aequale latus re&um 
PV. Parabolae Q£)F. ( nam fifiatvtPO.adBA. itaBA. |y 
ad aliam OV. erit tertia illa O V. latus re&um Parabola? 
QOF.fed «quales funt B A. PO. Igitur «quales funt OV. 
PO.ideftBA. ) «qualia igitur funt latera re&a OV.KI. 
Ex quibus per impofitionem facile colligitur identitas Pa- 
rabolarum FIG. QOF. Nam reda PO. rcd« «quali HI. 
congruet, item angulus ad H. angulo ad P. &re&aQF. 
re&« «quali FG. & angulus redus POV. redo HIK. 3^ 
OV. «quali IK. Quare & curua QOF. curu« FIG. con- 
gruet. Si enim non dicantur congruere fiet abdudio ad 
abfurdum eodem prorfus modo quo 1 6 .huius.Congrucnt 
igitur : ergo eadem erit figura QOF. ipfi FIG. Quod erat 
demonftrandum • 

THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXVIII. 

S I motu ad chordas Parabola? «quidiftanter 
proportionali Conicoides fecundum delcri- 
batur: illudent Hypcrbola. 

Sint du« parallel« AO. BP. inter quas deferipta fit Pa- 
rabola CAD. & motu ad ipfius chordas «quidiftanter pro 
portionali, iuxta modum traditum definitione 6 . huius 
deferiptum fit Conicoides fecundum QOG. Dico illud 
dic Hyperbolam. Parabol« diameter fit AB. Conicoidis 
PO. vtraque primo perpendicularis ad A O. &BP. Produ- 
cta autem PO. in R. accipiatur illi «qualis OR.& ipfi OR» 
fit perpendicularis & «qualis OX: & applicat« ordinatim 
Ll.MH. producantur, dum Parabol« diametrum fecent in 
L. V. & ipfius lineam cumam in E. F.*& ducantur chord« 
AE. AF. AD. qu« primo ponantur «quales ipfis L#. MH. 
PG. Quoniam RO.ponitur«qualis ipfi OP.& OP.«qua- 
lis cft ipli AB. erit RO.«qualis ipfi AB.fed & «quales funt 
OL. AN. redangula igitur ROE. BAN. «qualia funt: led 

V u 2 rc&an- 
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C h°i 2 us I X * tcdatigulo B AN. «quale eft quadratum NE. Igitur re- 
US ftangulum ROL. «quale eft quadrato NE. At quadratum. 
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AE. eft «quale quadratis AN. NE. & quadrato AE.eft ae- 
quale LI. cum AE. LI. politae fint «quales, ergo quadra- 
tum LI. eft «quale rc&angulo ROL. & quadrato AN. id 
eft OL. fcdre&angulo ROL. & quadrato OL. «quale eft 
rc&angulumRLU. igitur quadratum LI. eft «quale re- 
dangulo RLO. Eodemque modo oftendemus quadratum 
MH. effe «quale rettangulo RMO. vt igitur rc&angulutn 
RLO. ad redangulum RMO. ita quadratum Ll.ad qua- 
dratum MH. Cumque «qualia fint rc&angulum RLO. & 
quadratum LI. & «quales etiam po(it« RO. OX. patet cf- 
ievtrc&angulum RLO. ad quadratum LI. itaRO. ad 
OX. Qu« proprietates etiam in Hyperbola demonftrat« 
funtliS. i. Conic.prop. 21. A 7 ocetur autem RO. tranf- 
uerfum figur« latus & OX. re&um . Hinc eodem prorfus 
modo quo vltima parte 17. huius, demonftrabimus Co- 
nicoides fecundum dfc Hyperbolam . Conftat enim ex 

53 ‘ 
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53. i.Conic. pofTe inucniri Hyperbolam cuius latus re- 
plum OX. tranfucrfum OR. & diameter OP. Duda vero 
qualibet PG. a fedione ad diametrum in angulo GPO. fit, 
vtRO.ad OX.ira rcdangulum RPO. ad quadratum PG. 
congruent rede OP. Hyperbole inuente &-QP.Conicoi- 
dis fccundi,curnfintequales> item rede PG. Hyperbole 
& PG. Conicoidis,eo quod fint aequales, & anguli ad P. e- 
quales , & ob eandem rationem congruent OX. Hyper- 
bole & Conicoidis,& RO. vtriufque figurem Ergo vel fi- 
gura? tote congruent, vel minime. Ponantur primum non 
congruere, ac vbi deficiunt applicetur ordioatim L1Y. 
que fecet Conicoidesin I. Hyperbolativin Y: Quoniam 
in vtraque figura OX.eft reda iuxta quam poftunt ordina- 
tim applicate, & RO. latus tranfuerfumj erit ex paulo 
ante demonftratis , vt R O. ad OX. ita redangulum RLO. 
ad quadratum Ll.&vt RO.ad OX.ita redangulum RLO. ai.i.Coni- 
ad quadratum LY.equalia igitur funt quadrata LI.LY. cor ^ m 5> 
pars & totum : quod cft abfurdum. Congruent igitur Hy. 
perbola ac Conicoides fecundum : ergo in vnam figuram- 
con incident, quare Conicoides fecundum redum& cir- 
culo equichordc, cft Hyperbola. 

Sed Conicoides fecundum fit non QOG. fed TZK. < 3 ^ 
angulus TKZ. quicumquc, ac rede S4. D7. KZ. cum re- 
dis LI. MH. PG. continuate, ipfis AE. AF. AD. id cft 
LI. MH. PG. proportionales . Dico etiam TZK. elfe Hy- 
perbolam. Cum enim parallele fint OT.PK. &propor- Iemm - , - hu * 
tionales OL. LM. MP. ipfis TS. SD.DK. item proportio- ius * 
nales LI. MH. PG. ipfis S4. DT. KZ. erit figura TZK. ad 
Hyperbolam QOG. analoga,ac motu equidiftanter ad dcfin-5.hu- 
Hypcrbolam proportionali procreata : igitur & ipfaHy- j hu 
perbola. Quare Conicoides fecundum cft Hyperbola . ius. 1 
Quod demonftrare oportuit : Vocetur Hyperbola concbor* *7-hum. 
dium prima . 


co- 
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COROLLARIVM I. 

C Onflat ex vltimd fdrte huius propojitionis , omnes ffyl 
per holas qua motu ad ehordas parabola coniunttas a~ 
quidiftanter proportionali producuntur efie analogas i /dee- 
que omnes affeci tones Hyperholarum analogarum illis con- 
uenirc^j . 


COROLLARIVM II. 


M Anifeflum item efi fi diameter Hyperbola VO.fit per - 
pendicularts ad extremas parallelas j & recla LI . 
MH . PG, ipfis AE, A E. AD, aquales , rettangula RLO. RMO . 
RPO. quadratis LI.MH.PG.fingula fingulis effe aqualia. 
Hoc enim in propofitione probatum efl. 


COROLLARIVM III. 


D E ni que , quod etiam de Parabola in 25. huius annota- 
tum ell 3 fi tn ordinahm applicatas Parabola produ- 
ttas ex puntfis in quibus diametrum fecant chorda Parabo- 
la y vel chordis proportionales transferantur > per carum ex- 
trema tranfeuntem curuam efie Hyperbolam , 


THEOREMA XXIX. PROPOS. XXIX. 


H Yperbole prima, re&angula , ac Parabo- 
boLx arquichordis eft le£lio coni xquic- 
ruris redtangu Ii, cuius larus eft xquale 
compofitx ex finu redto & iecantc anguli lemi- 
recti in circulo, in quo diameter eft latus coni x- 
quilateri cuius iedtione fit Parabola, ac lemidia- 
meter diametro ipfius Hyperbolxxqualis,ita vc 

difta 
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di&a fe&io tranfcat per lineam cecjuidiftanterru 
redice duclx a vertice ad centrum bafis , & ab- 
feindentem ex latere coni ard' verticem tertianu 
ipfius laceris partem. 

Sit inter duas parallelas BF. AG. parabola congenesu 
ABC. cuius diameter ad parallelas teda BD. Itcmcon- 
gencarum prima Hypcrbola EFG. cuius diameter FH. ad 
parallelas itidem reda,& in qualibet linea reda fumatur 
IK. dupla ipiius BD. aut FH. fuper qua erigatur triangu- 



lum tfquilatcrutn * circa quod vertice L. bafi IK. axe LM. 
perpendiculari ad bafipi intelligaturdcfcriptusconus ce- 
quilaterus 3 in quo fedfio tranfiens per verticem & diame- 
trum bafis fit idem triangulum aequilaterum LIK.cuius 
latusLK. diuidaturbifariamin N. &connedatur NM. 

( pundumautcmM.druidkbafiaiIK.bifariam)manife-schol.in2^ 

' ' Ilum x » 
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1 6 . huius. ft um f e( ^ionem tranfeuntem per NM. efficere in fuper- 
ficie coni parabola ABC. Ducatur ipfi IK. par Uela NO. 
fecans axem fcu perpendicularem LM.in T. & latus LI, in 
O.accentro N.dcfcribatur circulus OMKL. qui quidenu. 
tranfibit per M. K. L. Cum enim diuifa fit bifariam L K. 
in N.erunt LN.NK.aequales 5 &cum NO. parallela fit ipfi 
i.&4. t- IK.eritvtLK.adKI.ita LN. ad LO.a?quules autem funt 
LK.KI.arquales igitur LN.NO. fed & NK. NM. sequales 
funt 5 mcdietatesnempca?qualiuralaterum LK. KI. Hinc 
ducatur per centrum S N V. ipfi O N. perpendicularis , <5c • 
per V.ad S V. perpendicularis PV Q^tangens circulum in~ 
V.infinita 3 cui occurrat SO.in P. fecans LR. in X. & reda 
XNQJn Quoniam parallela* funt ON. IK. cftque re- 
.. dus angulus ad M. ex hypojthefi etiam redus erit angulus 
Sehoi.in 16 . ad T. Idcoque diuiditufbifariam ON.in T. Adharc cum 
angulus ONS. fit redus ex hypothefi,& latera NO. NS. 
sequalia erunt anguli NOS. NSO. femiredi . Item cum^ 
triangula OTX.NTX. habeant circa angulos redos ad T. 
latera OT. TX. lateribus NT. TX. ax}ualia 3 crunt bafes 
OX.NX.arquales & anguli TOX.TNX.xqualcs ac femi- 
redi,idcoq; OXT.NXT.femiredi, angulus igitur OXN. 
redus eft . Sed & cum eidem ON. perpendiculares fint 
LT.SN. paralell«T funt LR. S V. quare cum angulus ad V. 
redus fit 3 redus eft etiam angulus XRP. XRQJcd anguli 
ad X. oftenfi funt femiredi , igitur funt & femiredi anguli 
ad PQ^_ lfofcelcs ergo eft triangulum XPQ^cuius latus 
XQ. componitur ex reda XN.qua* eft finus anguli femire- 
di XON. &ex reda NQ^qua? eft fecans anguli femiredi 
VNQ^f nam cum femiredus fit XNS. etiam angulusad 
verticem VNQ^eft fcmircdusjcuiustangens VQT^fecans 
NQ^ac ipfa XN. eft tertia pars totius XQ^ produda enim 
NX.duin tangenti femiredi SZ occurrat in Z.erit NZ. fe- 
cans fcmiredi,ac tam angulus SNZ. quam SZN. in triaa- 
gulo NSZ. lemired , idcoque ecquales NS. SZ. fed & redi 
lunt anguli NSZ. NXS. vt igitur NS. aqualis ad a qualem 

SZ. 


29. I. 


6 . I. 


If. X. 


5. 1. 
8 6 • 


Bl 


o B |JS(j ;R*:r -V* ^uO 3«4f/ 


SZ. ita NX. jrquafis ad «qualem XZxjuare NX. eft me- 
dietas fecantis femiredi NZ. id eft NQ^ac proinde tertia* 
pars totius XQ^) Iani vexo circa veptketn X. axem XR. 
circulumquc cuius diameter PQ^ vertatur triangulum-, f ^ 
XPQ^ efformabirur Conip PXQ^sequkruris redangu- conic. 
lus,cuiuslatusXQ^compcfitumex finu redo XN. &fc- 
cante NQ^angfdi femiredi jn circulo SO V. ac diameter 
circuli eft LK. latus coni aequilateri LIK. cuius fcdiono 
NM.fit Parabola congenea. Sit autem idem triangulum * t * Cw,,c 
XP-Q^trianguIum per axem, ac per diamqti um bafis , & 
fccetur conus fecundum redam NV. qua? produda pro- 
duda? PX. occurrat in S. Manifeftum eft fcdionem tran- n-i-Conic. 
feuntem per V. eflfe Hypcrbolam , nam fcdionis diame- 
ter VN. produdacum latere trianguli PX. conuenit in S. 
extra verticem,qua? femidiametro circuliSOV. eft«qua- 
lis,&abfcindit ex latere XQ^vcrfus verticem redam# 

XN. quareft tertia pars lateris XQ^Pico Hyperbolam-. 
cuius diameter NV/tflejeandem Hyperbolae FG. Fiate- 
xiini vt quadratum LR.^dredanguhim QRP.itaSN. ad 
aliam lineam NYferit NY.latusredum SNfrtranfuerfum, 
fed quadratum LR. redangtrl^QRP. cfttequale ( often- 
fa? enim funi «qjjalesQR. RL. &RL. RP. ) 'igitur latus 
tranfuerfum S N. frlkequalcVedo Vtrumque dia- 

metro N V, fed diameter N V* eft aequalis diametro Para- i*. -definit, 
bola? NM. id eft ipfi BIX ex hypotbcfi , & BD- diametro 
Hyperbole F.H. Jgitur Hyperbolo? HI G. & NV- habent 
arqtukjri diametrum^fed in HypdrfclJ EFG. latus rci 
dum , iterrt tranfuerfum funt aqualia dianutro FH.Jcrgo tQ 
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diamctrum^arqualelatus redum, «quale tranfuerfurru, 
^ualekjueangulds efficiant irfti rt iWji pl k n x\ adffiy 

mctrura ; nknpumredosi i$Co- 
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nicorum 3 & eximpofitioneullas Hypcrbolas fibf congruet 
re idcoquc vnam,& eandem efle HyperboJain. Quod fue- 
rat demonftrandum . 
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H inc aperte colligitur fi conus Ififieles retf angulus 
quilibet plano per tertiam Uteris partem ver fu s ver- 
ticem» axi parallelo fecetur > fittionem ejje Hyperbolum > 
congenearum prima finalem . Vt fi contis Ififieles PXJ ^ 
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rett angulus ad X . fumpta XN. tertia Uteris parte ficetur 
plano per NV . parallelo axiXJR. fiftioMNO. ertt Hyperbo - 
U fimilis HyperboU E2C. Nam cum omnia in vtraquefi- 
milia demonftrentur , ex dittis erunt & ipf* Uter fi Jimileu 

THEOREMA XXX. PROPOS. XXX. 
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I re&a Unca extra circulum ita moucatur, 
vt altero extremo diametrum produ&anb 

. fccet* 
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fecctyaltcro tangat : &pcrpundta vbi ea diame- 
trum fecat, reda ad diametrum perpendicularis 
continuo moueatyr tangenti aqualis : linea ex- 
tremitate diebe perpendicularis deicripta erit l fy- 
pcrbola conchordium prima, i imtic 

. Dfmwtbjsi 3 i * '■ ‘ugei /. .a i j 

Sit circulus ACO. cuius diameter LO. perpendicularia 
ad parallelas tangentes LM.ON. qua? producatur extra 
periphcriam,dcmoucaturtangensqua?libet a pun&o L. 
verius A. H. S. ita vt diametrum produ&am fccct in A. 


* 1 X) / i :i5 j. . . 

;TKjbiisi.*lnoi 


circulum tangat in QjJiinc diametrum fecet in H. S. 
circulum tangat in R. T. &c. & per pun&a A.H.S. mo- 
ueatur continuo perpendicularis ad diametrum tangen- 
tibus sequalis^nempc AI. fit a?qualis AQJc HK. ipfi HR. 
&SV. ipfiST.&ZB.ipfiZP. Dico lineam curuam LIKV. 
cfle hyperbolam congenearum primam . Sit deferipta- 
circa LO. Hyperbola prima cuius diameter LO. eadem * 
qua? circuli in qua fumantur rc&a? LF. LG. LX. LO. ipfi 4 
LA. LH. LS. LZ. aquales ,& applicentur ordinatim FD. 
GE. X Y. erit reftangulum ZFL. aquale quadrato FD. & 

Xx 2 ZGL. 
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ZGL. sequaie quadrato i SE./ & ZXLvrsequalc quadrato* 

XY. atque ita deinceps, t Re&apgulo autem ZFL. a?qua- 
le,eft regulum OAL, (»quaks enni, ponuntur OL. 

ZL. item LF. LA. quare a?quaJe$ O A. ZF. ) & redangu- 
loZGL. re&angulum OHL. &rcdangu!o zX L. redari-* j 
.gulum OS L. &c.fed <fcre^an gulo ZFL* arquale eft qua- 
dratum FD. &redangulo ZGL. quadratum GE. & rc- 
dangulo ZXS- quidrattrm XYijf&d-' Ittm rcdaagQlo 
36 3 * OAL. eft aequale quadrarum AQLredangulo OHL. qua* 
dratum HR. & redangulo OSL. quadratum AT ip/Is au- 
tem quadratis AQ^AR. AT. arqualiafiintquadrara AL 
HK.SV. ( nam line* AI.HK. SV. ipfis AQJVR.AT. 
i pronunc. politae funt aequales ) Igitur a primo ad vitiarium, qua- 
drata FD. GE. XY. quadratis AI. HK. SV. &c. funt 
t?qualia,ac proinde aequales FD. GE. XY. ipfis AI.HK. 

SV. fed & aequales dianfietri OL. LZ, & aquales LF. 

FG. GX. ipfis LA. AH* HS. &redi anguli ad O. J 

j j.i.Coni- Z. Igitur eae 53- i- Conicorum ex didis fuperioribus 
eorum, propoli tionibus A & 9-ac 1 6. huius^patet fi fibi imponan- 
turdua\curua? LDN. LKV. congruent inter fe, ideo- 
que cum ADN- fit eongenearum drima erit & LKV. eoa- 
chordi um prima. Quod erat demonftrandum . 
v. y Y i/fi ^ r ’ •* ■* 

THEOREMA XXXl! PROPOS. XXXL 

C Ortrcoides tertium rcdlangulum* & primx 
H^perbolx xquichotde eft Hyperbola* 
cuius latus ,re£tum eft aequale lateri re£o 
primx Hyperbolae traniuerfum redi dimidium. 

Inter duas parallelas AX.VM. defcriptnsfiteirculus 
A SV. circa diametrum AV. perpendicularem ad paralle- 
las , & circa eandem diametrum Conicoidcs primum-» 
AFH. Conicoidesfecundum AKM. Conicoides ternum 
AYZ. Diuifaque A Y. verbi gratia , in quotlibet & quas- 
•* i- libet 
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libet parte* in punftiS B. C.D. ducanturordinatim appli. 
catas BY.CZ.Dd.&c.fccamcs Conicoidea ordine in pun- 
disB. R.E. I. Y. itent (J.S.RK.Z. & in 
pundiis D. T. S. L.O. &c.& a pundo A. 
ducantur ad pUhda fediorilim chorda: AR? - T V 
7 AE. AI. AY. atqueitaa vertice A. adreli-'. 
qua punda intelligantiir chorda? , quibus» 
«quales erunt inordiniftim applicatis rc- 
1 d« BEl BI. BY. hempfc reda BE. ehbrdi? 
uo muABf. i*e&a Bl.eborda? AE.& reda BY.chor- 
» d* AI. atque ita in reliquis, reda CF.chor- 
da?AS. rcdaCK. chord«AF.& reda CZ. 
chordae AK. &c. vt condat ex definitioni- 
. > bus huius, ac deferiptione didarum figura* 
rum. Hinc in V A. produda,& in perpen- 
diculari AX. fumantur AN. AQjjpfi VA. 
«quales, ipfiufque AN. dimidiapars A 2 . 
DicoConicoidcs tertium efle Hyperbola* 
cuius latus redum AQ^tranfuerlum A a* 

.’*x:5obbi 

tictotfo L-i 


. .irr»3) 




Quo- 


Curui ac rc&i proportio promota- 

Quoniam «quales funt VA. AB. redi* NA. AB. erit reC 
dangulum VAB.«qnalcrcdanguloNAB. fed redangu- 
f^kLs. JoVAB.eft«quaIequadratum AR; ideftBE. exhypo- 
thefi. Igitur redangulo NAJB. eft «quale quadratum BE, 
47. i. quadratum autem BE. cum quadrato BA.cft «quale qua* 
drato AE. id eft BI. igitur redangulum NAB cum qua* 
drato AB. id eft rcdangulum NB A, eft «quale quadrato 
BI. fumatur N6.arquaU^ip(i AB. quoniam quadratum^ 
47, BI. cum quadrato AB. eft «quale quadrato AI. id cftjBY. 
ex defcriptione,crit rcdangulum NBA* cum quadrato 
AB. id eft N6. nempe redangulum 6B A. «quale quadra* 
toBY. cum igitur diuifa fit bifariam NA. in pundo2.<5^ 
vtrinqueaddit«fint«qualcs AB. Nrf.ideoquefit vt aA. 
Icmm. ad AB. ita a N. ad N6. erit vt redangulum 6BA. ideft 
3. kuiut. q Uac j ratum BY. ad redangulum aBA. ita NA. id eft QA* 

latus redum ad Ai. tranfuerfum. Eodem modo quoniam 
«quales funt VA. AC. redis NA. AC. erit rcdangulum 
Coroil.x.13. VAC. «quale redangulo NAC. fed redangulo V AC. eft 
«quale quadratum AS. id eft CF. exhypothefi : igitur re- 
dangulo NAC. eft «quale quadratum CF. quadratum 
autem CF. cum quadrato AC. eft «quale quadrato AF. 
id eft CK. igitur rcdangulum NAC. cum quadraro AC. 
id eft redangulum NCA. eft «quale quadrato CK. fuma- 
tur N7. «qualis ipfi AC. quoniam quadratum CK. cum 
47. .1 quadrato AC. e(t«quale quadrato AK. id eft CZ.ex.dc- 
Icriptione erit redangulum NCA. cum quadrato CA*. id 
eft N7. nempe rcdapgultfmyCA. «quale quadrato CZ. 
Cum igitur diififa fit bifariam NA. in pundo 2. & vtrin- 
que addit«fiht «quales AC. N7. ideoque fit vt 2 A. ad 
lem. 3 ' AC. ita 2N.ad N7.erit vt redangulum 7CA. id eft qua- 
huius.. dratum QZ. ad rcdangulum 2CA. ita NA. id eft QA, ad 
A*. Eadem demonftrandi via probabimus effe vt OA. 
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Jnfa $CA. ; irit ,f Vt quadratum BY. ad re&tfngulum 2BA. *\ 
ira quadratum CZ. ad rcdanguhmv aCA. & permutan- 
do, vt quadratum BY.adqua&ratumCZ.ita rcdanj>ulum 
2BA. ad sedati gultim 2CA. eodemque modo oftendc- 
mus effe vt quadratum DO. ad quadratum CZ. aut BY. 
ita redangulum 2DA. adrcdangtiium^CA. aut 2BA. 

Quare cuitI ha? fint proprietates Hypci bolar ex 2 1. primi 
Conicorum , manifeftum elt ex diclis iri propo (itionibus 
17. & 28. huius Hyperbolam redangulam cuius latus re- ' 
dum AQ^ranfuci lum AZ. diameter A V»congruerc cunv 
Conicoide AZP.idcoque Conicoidestcrtium cifcHyper-’ 
bolam 3 cufu$ latus redum AQ^ tranfuerfum AZ. Quod» 
fuitdemonltrandum. j v’ 


THEOREMA XXXII. PROPOS. XXXII. 



Onicoides ciuartum rc£langulum,& fecun- 
dae HvperDoIae xquichordecftHyperbo- 
la : cuius latus rc&um eft aequale lateri re- 
£lo primx Hyperbolx , tranfuerfum cft redii ter- 
tia pars . 
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Sint omnia ouae fuperiori propofif ione , & /it quartum 
Conicoides Aabf. ordine deicriptum eo modo quo in de. 
jfinitione,ac fuperiori propofitione didum eft : Reda? ali- 
tem NA. accipiatur tertia pars A 3. Dico Conicoides 
quartum AQa. effe Hyperbolam, cuius latus' redum AQ^ 
tranfuerfum A 3. Sumantur iplijN^.id eft AB.aequalis 67. l7 , jumu,. 
Nam vt conitar ex fuperi^ propolitione, quadrato BY. 
aequale cft redangulum 6BA. Quadratum autem AY. id . 
clt Ba. eft aequale quadratis BY. AB. igitur quadratum 
Ba.eft aequale redangulo 6BA. & quadrato AB. quadra* 
ro autem 6BA.& quadrato AB. aequale cft redanguhim 
7BA. ( cumxquaksfumptifintN^I^.AIk.eruntyA. 

4 ' dB. 
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6 B. «quales & reftangulum 7AB.re&anguIo 6BA. «qua- 
le # ideoque re&angulum 7BA. re&angulo 6B A. cum qua* , 
drato AB. «quale ) Quare cum «quales fiqt AB. Ntf. 6 jj } 
erit AB. aggregati magnitudinum AB. N6. 67. tertiat 
pars: fcd etiam A3. elt tertia pars ipfiusAN.vt igitur 
AB. N6. 67. ad AB. ita AN. ad A3. &diuidcndo vtN7., 
ad AB. ita Nj.ad A3. Igitur per Lemma 3. huius ,erit 
vt re&angulum 7BA. id eft quad ratum Ba. illi «quale ad 
re&angulum 3BA. ita NA. id eft AQ^latus re&um ad 
tranfuerfum A3. Eodem prorfus modo quo priori parto 
huius 3 & quopr«eedenti,demonftrabimus effe vt qua- 
dratum C6.ad re&angulum 3CA.ita QA.ad A 3. Hinc ef- 
fe vt Quadratum Ba. ad quadratum C6.i*a re&angulutn 
3BA. adre&angulum 3CA. Quare cum hxfint proprie- 
tates Hyperbol« ex 2 1,. 1. Conicorum ;conftate3{ ijs qu« 
di&afuntinpropofitionibus huius HyperbolarA re&an- 
gulam cuius latus re&um AQjjranfuerlum A3 . diameter 
AV. congruere cum Conicoide Abf. idcoqqe Conicoides 
quartum rd&anguluin effc Hyperbolam, cuius latus re- 
dum AQjtranfucrfum A3. Quod erat &c. : 

i J j.f i 'fuit : >iil h . * * 'xtffriv ri~$ 

THEOREMA XXXIII. PROPOS. XXXIII. ^ 



^Mnia Conicoidea rc&angula & priori- 
1 bus xquichordia primo excepto funt 
Hypcrbolx ,qux fi ordine accipiant^ 
eorum jlatera rranliierCi rationem habent inter 

a- » * 

& a numeris ab vnitace leric naturali progre- 
dientibus^ feu' ab exponentibus denominaram.'' 

ui.fr s ihlh <UiJ£\b~jr>J .An i rniitwj na*».' j>it 

C7ill^ib jjj> MPl /J L i j . ( ,!l !|» 


if AV^ diameter, communi? omnium conoideum^ 
congencoriim A.veitcx AN.l.uus tranfucrfum 3 cui«qua- 
lis fit perpendiculum AQ^ Hinc duiU. BH. infinita. or- 
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dinatim npplicata^itcm reda per pundum E.irttdliga- 
tnr trandte crtnicoides primum, per pundum I. fecun- 
dumVpCr Vi teittum > per , a. f|uariurtiVperg* quiiitunu ; 
per h. fetfgum , a t de deiffieeps : Dico haccmwia cdnicoi- 
dea , primo cxccpt6>effe HyperboJas ,ac lanas’ redum ad f 
ttanfueifum in prinla Hyperboh habere rationem quatti 4 
i. ad i. in fecunda duplam , in tertia triplam , in quartaL* 
quadruplam, &dc in indnitum. ManifeftUm cft Coni- 
coides primum AE. dfc Parabolam , fecundum AI. effe^f' 
primam Hyperbolam congeneam ; tertium A Y. efle-» 27. Janus. 
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feci iiim Hyperbolim, quartum Aa. efle z8 * huius ’ 
tertiam Hypeibolam , ac prima? quidem-» 

- Hyperbola? latus redum dTe AQ^tranfuer- 
fuin AN. qua? rationem habent quam 1. 
ad 1. fecunda latus redum A quod aci 
tranfuerfum A2. rationem habet duplam, 
tertia? latus redum AQ^quod ad redum 
A 5. rationem habet triplam : lam vero 
eodem modo quo in duabus fuperioribus 

probabimus. 



quartum co- 
nicoidcs Ag. 
effe quartam 
Hypeibo — 
lam , cuius 
latus redum 
AQjidtranf- 
uerfurn habet 


Ml P ;f 1 * 

rationem quadruplam . Reuocenturcnim in memoriam 
dua? fuperiores propodtiones, & dt A4. quarta parsipa 
dus AN. & praeter partes acceptas N6. 67. aquales 
ipd AB. accipiatur etiam 78. eidem AB. aqualis > eadem-,, 
omnino ratione qua in duabus fuperioribus probabimus. 
quadratum gB. redangulo 8BA. cfle aquale. Rilrfus 
quia A^cftipdus AN. quarta pars & AB. ipfarurn AB.- 
h ; Yy ' N 6 . 


•« 
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N 6.67, 68 . quarta pars,eodcm penitusmodo quo in dua- 
bus fuperioribus demonftrabimus effe vt rcdhngulunu. 
8BA. id eft quadratum gB. ad re&angulum 4BA. ita NA. 
ideftQA.adA^ Item vt quadratum mC. ad re&angu- 
lum 4CA. ita QA. ad A4. ideoque vt Quadratum Bg. ad 
quadratum Cm.itare<ftangulum4BA. ad redangulunu 
4CA, ficque propter eandem caufam quam in duabus fu- 
periotibusattufimus,conoide$ tranfiensper AGM. efle 
Hyperbolam quartam. 

Neque aliter efficietur Conicoides fextum efTe quin» 
tam Hyperbolam cuius latus recftum AQ^habeat ad 
tranfuerfum rationem quintuplam. Sitcnim A5. quin- 
ta pars totius AN. & accipiatur adhuc 89. ipfisN6. 67. 
78» &ipfi AB. arqualis ;oftendemus vt fupra quadratum 
Bh. redlangulopBA. efTe aquale. Piirtereaquia A 5. eft 
ipfius AN. quinta pars , & AB. ipfarum AB. N6. 67.78. 
89. quinta pars eodem prorfus modo quo in duabus fupe- 
rioribus demonftrabimus effe vt re&angulum 9BA. id eft 
quadratum Bii.ad re&angulum 5BA. ita NA. id eft QA. 
ad A 5. ac reliqua vt in prima parte huius, ideoque Ahn. 
efTe Hyperbolam quintam, cuius latusrc&um AQ^ad rc- 
6tum A 5 .habeat proportionem quintuplam . 

Atque ita demonftrabimus Conicoides feptimumcflc 
fextam Hyperbolam, cuius latus AQ^ad tranfuerfum-. 
habeat rationem fcxtuplam i ficque deinceps in infini- 
tum . Quare omnia Conoidea congenea re&angula &c* 

j; ' , SCHOLIVM. 

• * >•! • , - a ~ 1 1 

E X ponentes vocamus hic * dr fit] nentibus propofitioni- 
bus numeros quibus ordo Hyperbolarum que fefe mu- 
tua Atque ordinata generatione procreant* defignatur *vt fi 
ordine difponantur prima , fecunda , tertia , quarta &c.Hy~ 
perbola earum exponentes dicentur numeri j. a. 3 . 4 . atque 
iu deinceps. 

v THEO» 
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THEOREMA XXXIV, PROPOS. XXXIV. 

S I Hyperbolae conchordcs redtangula? prioJ ^ 
ribufquc sequichordes accipiantur, atque* 
diameter prioris ad partem diametri pofte- 
rioris avctticc fumptam rationem habeat quam 
exponens pofterioris ad exponentem prioris:erit 
prior Hyperbola pofteriori Hyperbolae circa^ 
/umptam diametri partem analoga; habebuntq; 
inuicem rationem ex rationibus altitudinum, & 
parallelarum proportionalium compofitam . 

♦ * ✓ h • • • i J * j jr* • • 4 • » » V. 4 .1* J ^aJ 1 * ' t 

Sint Hyperbola? conchordes ALG.MVT.rc&anguIa? 
quarum vnaquarque pra?ccdcntis fit a?quichordis; atque 
ordine prior fit ALG. pofterior quocumque interuallo 
MVT.fintquc carum exponentes quilibet numeri (ver- 



bi gratia prioris 3. pofterioris 4. nempe prior Hyperbo- 
la ord ine nr tertia , pofterior quarta ) & latera re<fta aequa- 
lia (ex 3 3. huius) AC.MO.tranfucrfa AB. MN.qua? pro- j* ' 

portionem habent ab exponentibus denominatam , nem- 
pe vt exponens Hyperbola? MVT. ad exponentem Hy. 

Y y 2 per- 
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perbola? ALG.ita latus tran fuci fum AB. fcu MO.ad tran- 
fucrfumMN. Ducantur item diametri AG. t$T. & fiat 
vt exponens Hypcrbola? MVT. ad exponentem Hyper- 
bola? A LG. ( vt in propofito 4 . jid 3 . ) ica diameter AG.*: 4 
partem diametri MR. & per R. ordinarim applicetur RZ. 
fecans fuam Hyperbolen in Z. Dico Hyperbolam A LG, 
Hyperbol^ MZR.cfTeanalogam 5 & habere rationem com- 
potitam ex ratione altitudinum AG. MR . & parallelarum 
GL. RZ. Diuidantur AG. MR. in totidem partes aqua- 
les in pun&is D. E. T.G. & S. P. Q^ R. perquar ducan- 
tur ordinatim applicata: DH. EI. FK. GL. & Sa.PX.QY.* 
RZ. 'Quoniam tam mtii.tiplexeft GA. rpfius AD. quam- 
MR.ipfius MS. erit vtGA. ad RM. ita DA. ad SM. feci 
vtGA.adRM. ita AI3. ad MN. igitur vt AB. ad MN.ita 
AD. ad MS. & DE. ad SP. & EF. ad PQJfe FG. ad QR. 
Quare cum fit vt AB. ad MN. ita AD. ad MS» etit permu- - 
tando & componendo vtBD. ad DA. ita NS. ad SM. fi. 
milia igitur funtre&angula BDA. NSM. Kuifus cuma!-» 
quales fint DA. DE. & MxSP. ex hypotl)cfi 5 erit vt hD. 
ad EA. ita PS. ad PM. &vtBD.ad DA. ita BD. ad DE. 
itemque vt NS. ad SM. ita NS. ad SP. erit vt BD. ad DE. 
ita NS. ad SP. fcd vt DE. ad EA. ira SP. ad PM. ergo ex 
«quali vtBE.ad EA. ita NP. ad PM. fimi lia igitur funt 
rcttangulaBEA.NPM. Quare cum oftenfum fir cfTc BD. 
ad Db.vt NS. ad SP. erit componendo de per conuer- 
fionem rationis vtBE. ad BD. ita NP. ad NS.& permu- 
tando vt BE. ad N P. ita BD.ad NS.cruntquc duo rc&an- 
gulafimiiiaBEA.NPM. &duo fimiiia BDA. NSM. fu- 
per 4 . proportionalibus BE. NP. BD. NS.conftituta pro- 
portionalia : vt igitur rcttangulum BEA. ad re&anguluro 
NPM. ita rcChmguIum BDA. ad rc&angulum NSM. <5^ 
permutando vt re&angulum BEA. ad re&angulum BDA, 
.itaredangulumNPM.ud rcdangulum NSM. fed vt re- 
£tanguliuuBEA.ad rc^tangulum BDA. ita quadratura-» 
El.adquadratumDH.de vt rc&anguluro NFM. ad rc* 

^angulum 
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dtenguluniNSM.’ ita quadratum PX. $id quadrarum Sa. 

Vt igitur quadratum HI. ad qu.;diatum DH. ita .quadra-, 
tum PX. ad quadratum Sa. incoque ytftf.tfif DH.ita PX. «. 6 . 
ad Sa. atque eodem mododemonftrabimus t ffc vt FK. ad 
£1. & GL. ad FK. ita QY. ad PX. &RZ. ad QY. Quaio 
cum in eadem ratione diuifac fint diametri AG. MR.«S^ 
parallela? DH. EI. FK. GL. ipfis Sa. PX. QY. RZ. fint 
proportionales janalogtf funt Hypcrbola? ALG.MVT. 4- deffi*. 
qija? cum fint ina?quaks 5 & inter .di uerfiS. parallelas ba- 
bent etiam rationem compofitam ex rationibus altitudi- 
num AG. MR. & parallelarum proportionalium GL. RZ. 

Quod erat demon lirandum. , - 


THEOREMA XXXV. PROPOS.. XXXV. 

S I HyperboLuconchordes rfedangulas prio- 
| ribulqucaequichordes fumantur, arque dia- 
meter prioris producta ad diametrum po- 
ftcripris rationem habeat quam exponens po- 
ftcrioris ad exponentem pnons : erit prior Hy- 
perbola circa diametrum produ&am pollcriori 
Analoga : habebuntque iliuicem rationem com- 
pofitam ex rationibus alcitudiqum parallela- 
rum proportionalium. 



•U»%- - i i .vITl ? K 1 . 1 1 itaM J J c « < J ii ii i - » 

Sint Hyperbola? conchordes ALG. MVT. re&angula? 
quarum vnaqua?quc pra:cedenti fit a:quichordis;atquo 
ordine prior fit ALG. pofterior quocumque interuallo 
MVT.fintquc earum exponentes quilibet numeri ( exem- 
pli gratia prioris 3.pofterioris4.ncmpe prior Hyperbola 
ordine fit tertia 5 poiterior quarta ) & latera refta aqua- 
lia (cx 3 3.huius) AC.MO. tranfuerfi AB.MN.qua? pro- 
portionem iubent ( cx 3 3. huius ) ab exponentibus deno, 
„ u * rnuu* 

■ .. * , j 







5 ; * Curui ac redi proportio promota? 

minatam, nempe vt exponens Hyperbola? M VT.ad expo^ 
nentem Hyperbolae ALG. ita lacus re&um AC. feuMO. 
ad tranfuerlum MN. Ducantur item diametri AG. NT. 


* 1 [ 
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& fiat vt exponens Hyperbola? M VT. ad exponentem HV 
perbola? ALG. ( vtin propofit04.ad 3.) ita diameter Au. 
produ&a in d. ad diametrum MT.& ptodu&a Hyperbola 
ad diametrum Ad. ordinatim applicetur de. fecans Hy- 
pcrbolam producam in e. Dico HypcrboJam A ED. Hy- 
perbolae MVT. effc analogam, & habere ditf as Hypcrbo- 
las rationem compofitam ex rationibus altitudinum AD. 
MT. & parallelarum proportionalium DE. TV. Diui- 
dantur AD. MT. in totidem partes «quales in pungis 
D. E.F.G.d. & S.P.QJR..T. per qua? ordinatim appli- 
centur DH. EI. FK. GL. de, & Sa. PX. QY. RZ. TV. 
Quoniam tam multiplex eft d A. ipfius AD. quam TM.ip. 
** fiusMS.eritvtdA.adTM.itaDA.adSM. fed vtdA.ad 
TM. ita AB. adMN. igiturvt AC. adMN. itaAD.ad 
MS. & DE. ad SP. & EF. ad PQ^& FG. ad QR.& Gd. ad 
RT. Quare cum fit vt AB. ad MN. ita AD. ad MS. erit 
permutando & componendo, vtBD. ad DA. ira NS. ad 
i.de/inir.*. SM.fimilia igitur funtre&angula BDA. NSM. Rurfuscu 
«quales finr DA. DE. & MS.SP.ex hypothcfi,crit vt ED. 
adEA. i taPS.adPM.de vtBD. ad DA. ita BD. ad DE. 
• v . itenv 


.LIBER V. 

itemquevtNS. ad SM. iraNS. ad SP. quare cum fievt 

BD. ad DA. ita NS. ad SM. erit vt BD. ad DE. ira NS.ad 
SP. fcd vt DE. ad EA. ita SP. ad PM. ergo ex «rquali y\ 

BE. ad EA. ita NP. ad PM. /imilia igitur funt rcftangul* 

BEA. NPM. Quareeum oftenfum fit effe BD. ad DE. vt 
NS.adSP. erit componendo 5 & perconuerfionem ratio- 
nis vtBE. adBD. ita NP. ad NS. & permutando vt BE. 

* ad NP. ita BD. ad NS. eruntque duo rc&angula (imilia-. **• * 
BEA. NPM. &duofimilia BDA. NSM. fuper quatuor 
proportionalibus BE. NP. BD.NS. conllituta proportio- 
nalia:vt igitur rc&angulum BEA. ad rcdangUlu NPM.ita 
recflangulum BDA. ad rc&antgulum NSM.& permutando 

vt rc&anguluin BEA.ad rc&angulum BDA. ita re<$angu- 
lum NPM.ad re&angulu NSM.fcd vt rtftangulum BEA. 
ad re< 5 hngulumBDA. ita quadratum EI. ad quadratum 
DH. & vt re&angulmn NPM. ad re&angulum NSM. ita 
quadratu PX. ad quadratum Sa. vt igitur quadratum EI. n. f . 
ad quadratum DH. ita quadratum PX.ad quadratum Sa. **• 6 - 
ideoq; vt El.ad DI I.ita PX. ad Sa. atq; eodem modo de- 
monftrabimuseflevtFK. ad EI. & GL.ad FK. &de. ad 
GL. ita CQT. ad PX. & RZ. ad QY. & TY. ad QY. Quare 
cum in eadem ratione di ui far (int diametri AG.MR.& pa- 

* rallcla? DH. EI. FK. : GL.de. ipfis Sa. PX. QY. RZ. TV. 
fintproportionalesjAnaloga: funt Hypcrbolf Acd.MVT. 

& cx 24. huius habent etiam rationem compofitam ex ra- 
tionibus altitudinum Ad. MT. & parallelarum quarunpi- 
cumque proportionalium dc* TV. Quod erat deuaoiv. 
(liandum • 

COR OLLARIVM. 

E X hac fr pen ultima propoftione manifflum eft ,fi 
HyperboLarum exponentes ordine conjh tuantur 1. 2. 3. 

4. 5.6. 7 . primam Hyperbolam ejfe parti fecunda circa 

dimidiam dt ametrum analogam t eandem par tt tertia Hypor- 
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% j 60 Curui ac re&i proportio promota. 

boU cire a tertiam partem diametri • & parti quarta cirtM 
quartam partem diametri , atque ita deinceps analogam^cum 
exponentes illas partes indicent \ ' \*&c. Eodem modo fe- 
cundam Hyperbolum e(fe parti tertia circa duas tertias dia- 
metri analogam , dr eandem parti quarta HyperboU circos 
duas quartas parti quinta circa duas quintas diametri, 
analogam 3 at que ita deinceps , quod exponentes indi- 

canti fteque tertiam Hyperbolum efle parti quarta circa 3. 
quartas diametri > <jr parti quinta circa tres fextas anale * 
oam atque ita de reliquis vt apparet ex exponentibus 

Vraterea conii at ex vltima propofitionc , primam Hyper- 
holam produttam circa diametrum duplicatam fecunda Hy- 
perbole, circa triplicatam tertia, circa quadruplicatam quar- 
ta Hyperbola e fi e analogam : quod exponentes \ ) * indi- 
cant • Item fecundam H yperbclen circa diametrum aucl am 
fifijuialtera proportione >ita vt diameter ad addi tam habe at 
rationem fefqui alteram , ad fecundam Hyperbolam , & ean- 
dem circa diametrum auttam proportione q.adi. id eft du- 
plicatam , ad quartam ; cr eandem circa diametrum atitt am 
proportione j.ad 2. ad quintam Hyperbolam e fle analogam • 
vt oflendunt exponentes ~ \ atque ita deinceps in infi- 
nitum . 
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C VRVI AC RECTI 

Proportio promota . 


1{[a funt maxime inftgmx 7»7 trivit, qux iatn 
mde a nafcentis in Grxcia Geometri* pri- 
mordiis Mathematicorum ingenia ac laborem 
exercuerunt y Circuli Tetrccgonifmus : tiufdcm 
in quotlibet partes diuifio ; ac inter duas da- 
tas reflas , duarum mediarum proportiona- 
lium iniicntio .V Itimo huic ‘Pythius ipfe ex tri- 
pode occafionem dedit , cum aram fuam pe- 
lli auertcndx duplicare iufjit , quod abduffione quali ionis , fen 
tLTttyvyn tm |wT»t«Tor tft duabus medqs propor- 

tionalibus fieri poffc Hippocrates Chius' anmaduertit : tdecque 
q tue fi tum hoc aufpicatiori fato quam reliqua duo yfolutionem rtpe- 
rit non mechanicam folum per varia MefnUbia , qux praHantifil- 
mi'Thitofophi fimul>& Geometra , Viato , Heron , Thilo 71 inan- 
tius , .Apollonius , Diocles , Vappas , Sp -rus , Orchitas y atque Era - 
tojlhenes , excogitarunt y fvd etiam Geometricam per duas Parabo- 
las Mcnxcbmi: quod ‘Problema nos ex [olidorum grege in nobilio- 
rem planorum ac Geometricorum clajlem y imtio [uptrioris libri y m,n 
temere y fed validis rationibus moti transiuhmus . Secundum vero 
qualium filuijfimos natales , ‘atque exortum habere zifnmtjl eq 

Z ^ primo 
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3 6 2 . Curtii ac re£ti proportio promota. 

t . , * 

,.H- . primo , tertio, & quarto ehmentorum , Circulus c cepit bifa- 

■ £ ' mw fecari a diametro, hinc trifariam trianguli i fopliuri ; quadri- 

fariam quadrati : in quinque squales portiones pentagoni ; in fex 
hexagoni ; in quindecim pcntedecagoni inferiptione : item cum qui- 
libet arcus bifariam , dcmonflratione plana ;trifariam folida dtui - 
fas efl ; vt tamen id'.m vniuerfalc cuaderet nulla Geometrarum . _> 
induflria , ingenij conatu perfici potuit , /irrf vf luti fydere quo- 
dam afflatum ita repente vigor eius exaruit , vt nullum nc mini- 
mum quidem multorum facularum dcciofu eaperit incrementum , 
Trimi deterior adhuc conditio : nam licet a pra flant ijjimis Geo- 
metris iam ab antiquis temporibus omni opera excultum , fieri ta- 
men non potuit , vt vito Troblcmate fettMei hanico ,feu Geome- 
trico , plano, [olido, vel lineari velprimicius farculi excluderentur . 
T^hil dum in eo flatui , nihil determinari ha ffenus potuit > fcd qua- 
cumque de eo demonflrata funt quibufdam hypothefibus innituntur , 
qua num inter jmpwpfy* tantum , an etiam inter dfvpA-ret rcccn* 
fenda fint,vix quifquam audeat affirmare - ^Adboc vcroTroblc- 
tna prifeos illos excitauit , vt Troclo vifum eft , quadr age fima quin- 
rrocjusin ta elementorum , qua dato re 6 1 lineo aquale para Helogr animum* 
4J. 02160 r ' conflituitur in dato angulo reftilmeo ; aur,vt ego quidem exi fi imo, 
•ultima fecundi ^qua dato reftihneo aquale quadrarum de fer ibit ur„ 
Si enim illa fieri po fiunt, quaflione quoque dignum cfl , num refti- 
linea figura curuileneis aquales oflendi queant. Trimi qui lapi- 
dem hunc moucrunt circuli aream quam Graci ffx.SaJ^r vocant, 
quadrati, aut reftilinea figura fpatio exaquare , ac certa propor- 
tione comparare conati funt : quorum antiquiffimus , vt lofepho 
Sc aligero placet ( cui viro tantum in humanioribus fidei conciliat 
snfignis eruditio , quantum in Geometricis detrahit cr a ffiffim a igno- 
ratio ) fuit Bryfo , hinc utntipho , quos excepit valcntior fccutor, 
non Oenopides Chius ,vt perperam ex Troclo deducit 2 tuteo in fao 
de circuli quadraturis traftatu , fed ciufdem nationis Hippocrates, 
ex mercatore & naufrago infigrits Cjcometra , ac Thilofopbus.Trio- 
res duos nihil magis notos reddidit quam magni ThilofvOhi infla re- 
prahenfio, qua eorum pfeudotetr agoni fmos identidem mc effit ; Vo- 
Slremus acutiffimo epieberemate ( o lippum oculis male muuftis 
Sc aligerum, qui hic acumen nullum fe videre , &• inuentum hoc rem 
•pulgatiffimam ,ac cuiuis Geometria tyroni parabilem afferit , ) 
nnrlvKMf , /eu Lunulas quadrauit, bine cum veluti concepto femi- 
ni 


Pjpp. in i. 
Phyfic. 


me in circuR tetragonifmum eniteretur abortum 4 tvf*+n» effudit, 
ndeo tamen eleganti ,& ad veritatis fpeciem conformato afpctiu, . 
yt vel parenti fuo placuerit , cui licet notum effet nothum e fle , ac 
mancum fuum partum ; qui enim id ignoraret' elemento) um feri - 
ptor dotliifimus, & d*my*>*r fc* abdutlionis inuenter acutiffi- 
mus t t>ro legitimo atque perfetlo ycnia haud omnino indigna 
Itkavril, obtendere conatus efi . Horum authorum paralogifmos 
potieris tradiderant, qui non extant,Eudemus inhifloria, & Ctria* 
Ariflotelica , tefte Eutocio A fcalonita in Archimedem de dimen - 
fionc circuli , ex quibus forte defutnpferunt qui extant Alexander 
Aphrodifausy ac Simplicius & ex ijs 'Buteo in circuli quadratur a, & 

JSlancanus in Ariflotelis locis Mathematicis, quos adeat qui volet» 

Cum igitur hac via t* ijx/Sa nullum videretur exitum habe- 
re, aliam inijt vinoflratus eius Menechmi frater qui circa conicas 
feftiones primus verfatus efl,ac Eudoxi difcipulus fuit, paulo, vt 
videtur , poti tempora ‘Platonis , ac contemplationem a circuli area 
ad peripheriam tranflulit cui aqualem lineam retiam inuefligauit - 

curua quadam per duplicem motum deferipta quam rro ^ , ^ 

ipfe, S caliger Quadratariam, Commandinus Quadr antem , Clauius p ^ 
Quadratricem appellat , tunc forte fubodoratus , quod potlca Ar- 
chimedes demonftrauit , omnem circulum triangulo reti angulo aqua- 
lem effe , cuius quidem vna earum qua exeunt a centro ad cir- 
cumferentiam linearum vni ex ijs qua circa retium angulum funt 
trian?uli lateribus, ambitus >ero bafi aqualis efi . Sed tx hoc mo- 
dulo Problema nullum quod ad rem faceret excudi potuit ; Theo- 
rema hinc quidem prodijt hypotheticum , quo , fi detur yltmunu, 
Quadratricis puntlum , probatur futurum vt detur circumferentia . _» 
circuli data retia aqua lis .at vero puntlum illud extflerc nulla ra- 
tione poffe retle ammadnertit Tappus Alexandrinus lib. 4. Collc- 
tlionum Matbem.Trop.is. ( nefeio quo authore idem Sporo tri- 
buerit S caliger ) & nos poftea demon fir abimus ; quare non ar- 
tiori fiducia fperandum eH ex hac hypothefi circulum quadrari, 
quam bouem ratiocinari pofie ex hac conditionali , quod fi bos ef- 
fet animal rationis particeps ratiocinaretur, cum b.outm epe ani- 
mal rationale , fieri nullo modo poQit. Excogitata funt & ahd 
TtTPAyorifrr** quas Hippias antiquus geometra in vnum volu- 
men coniecit, in quarum ordinem etiam riuu »Vu >ka fiu volutam 
in apiano allegit ingenio fijjlmus Archimedes , hoc dcmonftrato, 
r 2 ^ 2 quod 
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quod a Conone pmpofitum fuerat ; fi lincaitifyiraltm re fi. i Ctncd* 
contigerit tn vhimo tpfms fpiralis termino >* Ira nutem rcfia a puH+ 
flo manente ducatur perpendicularis fuper Intrem arctandi fiam, 
reflitutamqnc in priorem locum , it a vt cum contingente coeat ierit, 
hsc linea circumferentia circuli aqualis ; cuius tongeatis inite menda 
tnaiorfpes a fulget , quam vltimi quadratarie* pm.fii y cum nihil 
quod huic inuentiorii repugnet ha fimus apparent . Tandtm cum . » 
abditijjims huic refii & circularis analogis pvrucfl igands impar 
Geometris fagacitas crederetur , placuit Archimedi in conflhunt 
adhibere 'blumeratricem, cuius ope depraljcndit cuiuslibet arcu i 
ambitum diametri efle triplum , tfr adhuc fuperare parte quapiam 
qus quidem minor efl feprima diametri , maior autem dicem f&- 
ptuage fimis primis ; fatis hac quidem accommodate y vt refii an~ 
Uotauit Heraclides in tsfrchimedts vita apud E ut ocium in esfr- 
chimedis cuculi dimenfionem 'trpit 'id? t« Fi* ^ftletfx ad huma— 
na vita vfum , excogitata funt y illarum tamen quantitatum ratio- 
nem haud exafie , expre flerunt . Quare Apollonius ‘Pcrgsus iy tw 
dxvrogoa, & Vhilo Gadareus ex antiquis ad exafiiores numeros 
rem adduxerunt ,recentior es vero eo continuo circuli 'nput- / ianf» >• 
Adi-iansfto- peruenerunt , vt cius perimetrum inter duo pclyvona 15’ 1658240* 
Mac hem. angulorum , quorum alterum infiriptum r a Iterum circum fcnptum 
intelligatur flt que illud partium 6285185.507179586 1. ifiud 6 z. 
8518 55071795 86 q. quarum diameter efl acooooooooooooooo*. 
pofltum efle demonslrarint , imo audio ad maiores numeros caLu~ 
lum increui f e yopero/h quidem fcdfuperuacuo vtreor, ac fcruil;\labo^ 
rc;vt qui neq ; ad vfum conferat y neq; acu exafiam proportionem at- 
tingat i£t qui id pojjit numerus , vbi ferte diameter &- peripheria r 
item que circuli ac cuiufuis polygoni ares magnitudines funt *ao>o/, 
feu irrationales , qus Geometrici , non Arithmetici exponi pofuntf 
Atque hsc antiquiores Geomctrs ; TSfequt vero faliciorcm fucceflum 
‘ recentiorum 9 qui hoc faxitm volutarunt y conatus habuerunt ; imo 

eo peius i-llis hsc c effit opera y quo illi veteribus & dofirina , 
ingenio longius dgnofcuntur inferiores* Quid i quod ab illis tem- 
poribus neminem paulo melioris nots Geometram , fed aut triobe - 
Urios, aut plsrofque omnes mathefeos penitus ignaros in hoc argu- 
mento ver fatos deprshcndo i Quo enini alio nomine digneris Ara- 
bas illos apud Tfutionem Campanum , BrauardinumyT^colaum ( u - 
fanum yOrontium 3 Bomllium , Durcrum > Fortium , tsr poli hos alio - 


igrfobtit m mhamtq itibus piget Pie amiHmeifcre to‘. Baptiftam .».• ' * f 
“Portam , virum alio quin rarA, ac multiplicis ddCfrina , qui in fuo- ^ 
de i lententis air ni lineis libro , dum Ar cadum more ex lunulis nobf? • * 

litate m aucupatur , ac Hippocratis incudem tundit , infeltX faber 
ftbi notam inu(fit,ac nulla re , qua memoriam mercatur , t nuent a , 
vt rctie lo. Camillus Cjlorio fu s in exercitationibus Mathematicis 
oflendit, milito grauiore , quam ille , lapfuapropofito excidit. T^e- 
tjue admodum honoratiore loco reponendum cenjeo Tbilipfum Lan- „ 
dfbergium , qui cum noua fu<c ( yclometria fundamentum iaciatmi - 
iiime Cemetricum , falfum , fubsiruftioni haud idoneum , eam ta - CycJom.lib, 
men veritati , CjcmctrtA 7>rincipifs magis confentaneam quam ** 
amnium Gtmetrarum qui precejfcrunt aficrere non veretur , ac fibi 
ipft gratulatur y toti f que manibus applaudit, quod tetragomfmum .* 

'tot "faculis, totque a Geometris fummo Studio ,ac labore qua/itum ” * *’ 1 
nunc primum fummo ‘Dei bencficto inuenerit . Adeo notis noftri 
illudit amor, ac magico r eluti fafeino mentis oculum inficit', vt 
proprii partus Therfitc licet deformiores ,Acb ille tamen formofiores 
effe, & £</W *%ior Tvp<tvrlht habere videantur. Sed horum 

omnium infeitiam infinito per intcruallo fupcrauit Iofephus S caliger 
b i pedum omnium quotquot fuerunt, funt, & erunt ( hoc cum elogio 
vir quidam dofti(]imus illuStrat ) ne Orontio quidem Tinao exce- 
pto <tyi: t 'U 7 ftnoT& 7 Q( , in fttis elementis Cyclometricis : qua cum 
perlegerem mirum quam varij animum motus affecerint, ira , indi - v , 

gnatio , admiratio , rifus , commiferatio 

Quis aquo animo ferat Thilologum Dilatoriam potestatem j j n pofcgom, 
eamque impotentiffime in dottifjimos Thilofophos , ac ‘Matbcmati-Gydomsinc. 
cos exercere ? Quis fiufiineat Archimedem Lyvceum Cjeometram, 
ac centimanum machinatorem tanquam aduerfus > ac 

ynpvpyUv peccantem traduci , vihffimo ciftario vel aurigA compa- 
rari , infeitia , & admi forum tn apodixibus droyrfxdcTuv ac 4ti/<ftt/>Avr 
accufari ; affcttatA per d-rayuyluj" «V dfCwov ( quam etiam ali - ’ f 

bi fc opulum vocat S caliger) in Geometria Tyrannidis infimula - 
ri ? Quis fine bile vel ipftus furentis Herculis audiat , DinoStra- 
tum tanquam nominis filfarium in jtTpayuvifrff* infimari? P^inProJecom, 
tonem, Heronem Alexandrinum Mechanicum ,Thilonem 2/^«H-nidcha]ij. 
tium , Apollonium Tergaum o flent ationis argui ; Eratofihenis 
(jLY)y.<Lvny.<t ad cubi duplicationem excogitatum , & T^icomedis ca - 
nomum irrideri ? Cui Stomachum non faciat vaniffmi hominis r . 
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In dedica- qua aft prifcos omnes vinci iatfat , quod omni*, non 

toria Cyclo- ^a^etAc^/f/xJf, vt illi , fed k&7a tc* Aoj^r demon» 

incoria . flrarit f non t/e/ 7{iobeo fiupore /lugeat eo /lupor em homi- 
nis perueniffe,yt a fler at Helicen fiue volutam ex fedecim , quadra» 
tricem duplicatam ex 8. circulorum peripherijs conflare. Am- 
bitum dodec agoni circulo infcribendi plus po(lc quam circuli peri - 
metrum , Quadratum ab ambitu circuli ( qui error fuit Arabum 
apud Buteonem ) decuplum cflc quadrati 4 diametro i Parabolam 
ad triangulum in eadem baft, eadem que altitudine conflit ut um ra- 
tionem habere fefquitertia minorem , str alia huiufmodi pene 

infinita , quorum vt quadam csfdrianus Romanus , Barledu — 
chius yC at aldus & alij annotarunt , ita vix ftngula numero retule- 
rit , qui ftngula operis verba in cenfum aduocarit * Cui vel rigidi/fimo 
- Heraclito rifum non excutiant non tantum rubricata pagella* & ad 
falfitatis fucum potius quam yer itatis ornatum purpuriflo elegan- 
ter interfiinfta , fed etiam grandis ille elltpfoidem , volutarum , 
fecuricularum , Scalprorum apparatus , ad magnificam quamdam 
Problematum fubflruttionem , in qua tandem non nobilis «WW£i«r 
chorus degat , fed viliffimafophifmatum turba niduletur * Deni- 
que quem non mifereat bominis,qui ante fecunda adeo exiflima- 
tionis aura ttum propria tum paterna eruditione excitata honori at- 
que gloria velificatus fuerat , momento in ipfo pene portu naufra- 
gium fecifie, & partam tot alijs operibus laudem vnoopufiulo de- 
coxi jjfe . Sic habeant qui vitra fobrietatem , & crepidam fapere 
volunt , & qui media regionis limites egreffi in eam temerario au- 
fu tranjcendere conantur , in qua cum maioris fplendoris efficaciam 
non robuftioribus Philofophia neruis colligata fed fluxa "Philolo- 
gia caratur a compafta ingenij ala ferre non valeant ,folut a tan- 
dem impar y iribus onus in dedecoris pelagus deponunt , ac Icario 
lapfu ve floribus fuis aternum ex ignominia nomen acquirunt • 
Sci!. Cyclo - hominem excufare pojfit ,1 longus fa licet yVt ipfcmet ait, 
^letoeni ,* c m °l e fl us m° r bus non tantum corporis fed etiam animi , a quo 
nondum fefe receperat cum illa feriberet : apparet ita rem habui f- 
fe, eamque agritudinem mentis lyenteriam fuijfe , ex qua tam for- 
dida par alogi fmorum deiettiones , ac foedijjima lingua calamique 
proluuies , qua chartam verius , quam, quod maxime volebat , Ar- 
chimediSyahorumque praflanti fjimorum Mathematicorum famam 
Tlin. deturpauit . Sed heus tn,inqkies,itanc in di funttum fauis , ac tan • 

quam 
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quamlarua cu mortuis ludaris, aut inflarnotturni latronis innocuu Pktoj.de 
cadauer expolias * annon rimes nete manium eius vttrix aliquis 
fiylus y vt olim Theonis flatua amulum opprimat i Tefl<r fepe - Suidas . & 
ros mc non maleuolcntia addudum calamum arma fle", qua enim I,aD * anas ' 
mihi fnnultas efle poffit tum homine clariffimo , ignoto , mortuo t 
fed veritatis qua opprimitur , pr gelari (fimorum virorum quorum 
fama Uditur , denique totius F{ei publica Mathematica » ac tui etiam 
amore , mi Ledor,qui pellaci hominis facundia , tanquam Sirene , 
in altos errorum fcopulos attrahi fortafle pofles , ni efflet qui incla- 
maret . . v x 

Heu fure fallaces terras . 1T *>' 20 *' 

efficeretque vt in tutiorem flat tonem fl udiorum curfum auerteres . 

Immo ftatueram totum illud opus tamquam jtugia ftabulum An- 
gulis erroribus expurgare, fcd cum animaduertifflem eos fua multi- 
tudine vel Herculeum laborem fuperaturos , captis de flit i, conten- 
tus ad communem vtilitatem eos digito indic a (fle . Mtque hac non ■ 
omnino xaptpyufi Ht vero ad fuam femitam orationis cur fu s re- 
deat y cx didis efficio tam circuli in quot libet partes diuifionem, 
quam eivpiem tetragomfmum inter porima nondum afeitam (fle, - n 

fed vt Marinus antiquus Cemetra annotauit, adhuc inter dxopA dataEuciu- 
recenfenda. Vtrum vero eadem xopkfQa fint , ac fieri tandem pof- dis. 
fit vt aliquo Troblemate foluantur fi quaras , refpoudebit Thilo- 
ponus % r usipo/c neutrum antiquos Cjeometras aggrefluros fui fle, ni 
fieri pofle iudic afflent. ‘Xgfte; fed quid fi eos fua fefell i fflet opinio* 

Wos ergo,vt tandem ad inditutum noftrum in boc libro venia- 
mus , ohendernus non tantum cx natura rei poffibile , fed etiam per 
media Geometrica demondrabile effle vtrumque quafitum . Hinc 
Dinottrati quadratricem extra circulum produdam ad legitimum 
tetragenifmi vfum non per vltimum eius fundum , fed per tan- 
gentem nuuo inuento aptabimus.mox lineas ad vtrumque munus 
obeundum plures delineabimus , plure flque conditiones demonflr a bi- 
mus , quarum qui vel vnam aliquando ad effle B tonem Cjeometri - 
eo Troblemate deduxerit , is etiam totum hoc negotium effle dum 
dederit . Denique ex huiufcemodi verius linearum figmentis, quam 
lineis varia Troblemata efforem ab Imus , qua uon leuem etiam in 
Geometricis vfum funt habitura • 
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568 Cimii ac redi proportio promota." 

DEFINITIONES- 



I. 


I circa diametrum Quadrantis 
"manens alter radiorum , qui an- 
gulum re&um comprehendunt, 
ita conuertatur , vt pundtum su 
centro per radium extremitas 
per circunferentiam Quadrantis 
eadem proportione moueantur : delcribet pun- 
itum ex centro lineam curuam , qua* Spiralis 4- 
dr antis y dicatur. 

Sit quadrans ABC. cuiuscentrum A. radius AC. rc- 
< 5 tum angulum cum AB. comprehendens s extremitas 
Quadrantem delinens C. Conuertatur AC. circa A. ac 

moueaturA. punduminF. 
pundumC. in E. ita vt quadratio 
AF. ad AC. feu AE. Eadem fit 
CE.ad CB.item vt AG.ad AD. id 
eft, AC. ita fit CD. ad CB.atquo 
ea proportio in toto motu fcruc- 
tur : deferibet pundum motum ex 
A.lineam curuam AFGB.que vo- 
cetur Spiralis Quadrantis. EfTejautem fpiralem conflat ex 
Archimede adfropofit. n.de lineis fpiralibus,& Pappo 
Alexandrinoad propofit. 1 8. lib. 4. colledionum mathe- 
maticarum icftquc quarta pars (habita ratione temporis', 
& motus) fpiralis integra rcuolutionc defcripte,& radius 
AC. quarta pars reda: linea? quam in prima circulatione-» 
pundum perrranfit . 



* y 


Pars 
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I I. 

I tk It t 'J j f , 

P Ars linea: recla: inter principium fpiralis, & 
lineam fpiralem, vocetur Radius Spiralis : 
& radius comprehendens vtrumque extre- 
mum dicatur 'Diameter Spiralis . 

Vt rc( 5 fcr AF. AG. AB.inter pun&um A. quod eft princi- 
pium linee fpiralis ( cx Archimede ad 1 1, prop.de lineis 
ipiralibus ) & lineam fpiralem AFGB. intercepte dican- 
tur Radij fpiralis: & AB. vtrumque cxtremumconnc&ens. 
Diameter Spiralis, ,, 

I W»# » * i 1 i V< I 

III- 1 

P ErpendicuIares a pungis, vbi fpiralem cius 
radij fecant, in latus Quadrantis ereilum, 
feu diametrum fpiralis du&a: dicantur Si- 
nus Spiralis: atque omnium maximus (augentur 
enim a priticipio vlque ad maximum i a quorur- 
fus deficiuntjVt oftendetur pollca ) dicatur Sinus 
S pi ralis ma ximu s. 

Vt perpcndicularcsa pun&isF.I.in latus AB.dicantur 
finus fpiralcs : & fi omnium maximus fit FI. hoc nomino 
compelletur • 

I I I I. «u: it 

• j ? 

R Vrfus quxlibet pars fpiralis dicatur Spira- 
lis partialis: & rec5ta eius extrema comple- 
ctens Diameter s habeatque fuos radios 
vac finus, inftar lpiralis que defcnbitur in Qua- 
dranto. 

-i. * • f f * i* v • < . Aaa Vt 
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Vt AFG. eft Spiralis partialis, cuius Diameter AG. 
vnus radiorum AF. Sinus AI. 

c i t/hi 

V. . • 


< ■ 


u. 




ili 

*• 


Q Vod fi fupradiilus motus continuetur, 
ita vt extremiras (emidiamerri arcum /c- 
micirculi , punClum vero a centro lineam 
diametro aequalem fimiliter percur- 
rat, deferibetur ipiralis lemicirculi,quae erit di- 
midia pars ( habita ratione temporis & motus ) 
piralis integra reuolutione deferiptae . 


Vt fi extremitas femidiametrimoueaturpcrB.in N.& 
pun&um a centro in K. ita vt fit ea ratio AB. femidia- 



metri ad redam AK.quxQuadrantis CB.ad arcum CBN. 
continuabitur fpirabs ab A. in K. atque ita deinceps vf- 
que in L. 

VI. 


N On aliter in Quadratricibus,Radij dican- 
tur qui a centro circuli * in quo deleribun- 
tur,ad lineam Quadra tricem i finusqui i 

pun&is vbi radij Quadratricem fccant, perpen- 
dicula- 


ir % 
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dicularcs ad alterum latus Quadrantis, & ad al- 
terum paralleli ducuntur : quas omnia cx demon- 
‘Arationibus apparebunt. 

S C H O L I V M. i 

S Ed audio Pappum Alexandrinum Colleft. lib . 4. p. 24. 

huiufnodi lineas reprehendentem , quod per ignotam 
adhuc, atque irrepertam circuli , & reSta proportionem defert* 
bantur. Recte id quidem ,Ji ea proportio etiam tu* *'</W7«v 
numero contineretur , neque x*7* rtw' $v<nr pnjjibil.s efiet . 

• At vero res esi haud infolens ,tum in Phyjicts , tum in Ma- 
thematicis , vt ex ijs qua non funt , effe tamen po (fiunt , quid 
futurum fit , fieriue poffit hypothetice demonflretur . Latet 
adhuc ratio tnueniendarum , inter duas datas , duarum me- 
diarum proportionalium , quod tamen inueniri queant , in- 
dicant vana Mefolabia a p/afiantijjimis Geometris , apud 
Eu t ocium, excogitata . Hinc non ab fur de licet argumentari: 
Si inter duas datas dua media proportionales reperiantur 
erit cubus prima ad cubum fe eunda , vt prima ad quartam 3 
at vero impoffibilis non efl illa inuentio , igitur poteft cfie ra- 
tio cubi ad cubum qua da rarum linearum. Quare fi oftenderi- 
mus poffe lineam rectam , ac circulum in eafidem rationes fe - 
e ari, non inepte Helie um,& .Quadratncum deferiptionem in - 
fiitutam efie probabimus . Si enim feri pojjtt hac diuifio , 
etiam puncta tam in linea recta , quam in circulo mota , mo- 
do fupradicto , partes proportionales auferre pofiunt 5 ideoque 
lineam Spiralem , Quadratriccm , Btuifiuam , delinearo^. 
Ac proinde, qua inde efficientur demonftrationes ,non quidem 
ex datis procedent , fied U tuy ^optatu*’ ex quibus non mi- 
nus certo quantitatis affettiones, quam tn AJyeW com- 
probabuntur . ..Quod vero pojjtbtlis fit proportionalis hac dt- 
nifio ,fie que nt ibus duobus Lemmatis oft en demus . 

a. Poftulatum. . n 

Lineam curuam extendi pofle. :/ 

A a a 2 L £ M- 
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LEMMA I. . ; , ; 

; *f '■* j * A 1 1 » i n . i , tf f f S r r % V ' )f ^ ^ ri » 

I linea curua extendatur, vt extendi am 
non pofllc ; erit linea reda . 


S 


imi 


' J j 9 

piius 


Linea retta A. extendatur , ita vt amplius 
extendi non poflit , fitque hoc modo exten- 
faB. Dico B. efte linearo reparo. Si enim 
pilularum & non fit linea re&a >erit curua, ac linea* 
curua extendi poteft j Igitur B* extendi po» 
teft^at rupponebatur non amplius polle ex* 
tendi. Quod eft abfurdum * Igitur B. eft li- 
nea re&a. Quc>d erat demonftrandum * 





1*v 


LEMMA II. 




P 


Oteft data linea reda dati circuli perime- 
tro fimiliter fecari- 


Sit data rc&a HK. & datus circulus AB. Dico re<ftan& 


HK. poffc fecari ca^ 
proportione, qua le~ 
cantui- peripheria^ 
circuli AB.Sumatur 
in circulo AB. pars 
AB. cui in aquali cir- 
culo fumatur pars ae- 
qualis CD.ac exten- 
datur perimeter cir- 
culi CD. quantum-, 
IttrMu.i.hu- poteft , migrabit in-, 
lineam rectam, qua 
fit EG. in qua rema- 
neant eadem di uifto- 
nispun<fta,quas erant 


iV 


Ilis . 
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E* 


K 


tt 


w 


f 

• I 


1H 


Digilized by Googl 


rr 


L I B E R V I. 


373 


in circulo: videlicet E. F. pundafint eadem pu nd is C. 
D. Hinc data HK. reto EG. fimilitcrfecetur ini. Quo- 
niam cft vt KH. ad HI. ita GE. ad EF. & vt GE. ad EF.ita 
peripheria tota circuli CD. ad partem CD. ( cft enim- 
proportio aqualitatis^cum tora EG. fit peripheria ipfa- 
totius circuli extenfa*& EF. pars reda 1 EG. fit eadem- 
parti CG. ) & vt peripheria tota circuli CD. ad partem 
CD. ita peripheria totius circuli AB. ad partem AB. ergo 
vt KH. ad HI. ira peripheria circuli AB. ad partem ABJi- 
nea igitur data HK. dati circuli AB.pcrimetrofimiliter fe- 
caripoteft. Quod erat demonftrandum . ( ' ni . 


LEMMA III. 




KJifm 
‘ tJ re 




M 


cum . 


i i • iri- .f 

Aior eft ratio finus totius ad fiuum ver- 
fum arcus Quadrante minoris, quarru 
peripherice Quadrantis ad di&um ar- 


In circulo cuius centrum B. fit peripheria Quadran- 
tis DF. arcus minor Quadrante EF.dudis finibus redis 
DB. EC. erunt I3F. CF. finus verfi , & BF. etiam finus to- 
tus , qui cum fit maior quamEC. accipiatur in aquali 
BD.rcdaBG. aqualis ipfi EC. item cum fit maior quam 
CF. accipiatur BK. aqualis CF. &connedantur DF.EF, 
GF. GK. ac centro G. diftantia 
GK. deferibatur circulus HKI. 
fecans DB. produdam in H. & 

GF. in I. Dico maiorem effera- 
tionem BF. ad FC. quam DF. ar- 
cus ad arcum FE. Nam quia in 
triangulis GBK.ECF.redangul is 
ad B. C. aqualia funt latera GB. 

BK. lateribus EC. CF. ex bypo- D 
thefi* erunt anguli BGK. CEF. aquales. Iam vero ma- 
' ior 
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8 * f * • ior eft ratio fe&oris GHK. ad fc&orem GKI. quam eiuf- 
dem fedoris GHK, ad triangulum GKF. & fe&oris GHK. 
ad triangulum GKF.maior eft ratio^quam trianguli GBK. 
ad idem triangulum GKF, ergo a primo ad vltimum,ma- 
35- 6 - ior eft ratio fettoris GHK. ideft arcus HK. adfe&orenu 
GKI. id eft ad arcum KI, quam trianguli GBK. id eft re6be 
i 6 BK, ad triangulum GKF. id eft ad redam KF. & compo- 
nendo & per conucrfionem rationis minor ratio IH. ad 
33 • HK. id eft anguli FGH. ad angulum KGH. quam re<fta? 

i e. x. FB. adrc<ftamBK. fcd angulus BDF. internus minor eft 
8 ^ externo FGH. Igitur minor eft ratio anguli BDF. ad an- 
gulum BGK. id eft ad angulum CEF, qui modo oftenfus 
eft ei scqualiSj quam anguli FGH. ad angulum KGB. id 
eft 3 CEF. Cum ergo minor fit ratio anguli BDF. ad an- 
gulum BGK. id eft CEF. quam anguli BGF. ad angulum 
BGK, id eft CEF. & minor ratio anguli BGF.ad BGK.an- 
gulum 3 id eft ad CEF. quam FB.ad BK.erit a primo ad vl- 
timum j minor ratio BDF. ad CEF. quamFB, ad BK. id 
eft 3 quam FB, ad FC. funtenim pofita? aquales BK. 

FC. fcd vt angulus BDF, ad angulum CEF. ita arcus DF, 
II’, \\ ad arcum EF. (fiintenim didi anguli diftorum arcuunu., 
aut potius angulorum arcubus fubtenforum dimidij ) 
maior igitur eft ratio BF. finus verfi arcus DF, id eft, finus 
totius ad CF. finum verfum arcus EF.quam arcus maioris 
DF. nimirum Quadrantis ad arcum EF, Quadrante mi- 
norem. Quod erat &c. 

I • 4 ^ ' * 

S CHOLIVM. 

E AdemdemonB ratio feri potett , fue H D. fit finus totus» 
fiue non ; modo fit maior ejuam finus CE. vt manife - 
Jlc apparet ex figura. Hoc autem aliter demonclrauimus l.b . 
primo theoremate 30 . Sed prafentem dimonftrat tonem quia 
elegant tor vift eft» addere voluimus . 

. * .. ^ ^ . ■ , .4. ii * ^ -t - * 
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S I peripheria Quadrantis, eiufque latus ere- 
dum, a pundto in cjuo coeunt fi militer di- 
uidantur : perpendicularis a termino arcus 
proportionalis in latus dcmifTa aufert ex latere, 
verius cius extremum , partem minorem parto 
proportionali lateris . ij-/ ' ' . 

Peripheria Quadrantis BC. cuius centrum A.& latus 
eredum AB.ex pundoB.vbi coeunt limiliterdiuidantur, / 
id eft , lir BC. ad BE. vt B A. ad BF. & a termino E. arcus 
proportionalis BE. demifla in latus AB. perpendicularis 

ED. auferat partem DB. DicoDB. 
efle minorem quam FB. Nam cum 
DB. Iit finusverfus arcus BE. maior r C mm. 
erit ratio finus totius AB. ad/inunu, hu,USr 
verfum DB. quam peripheriar Qua- 
drantis BC. ad arcum BE. fed vt pe- 
ripheria Quadrantis BC. ad arcum 
BE.itacxhypothefieft AB. adBF. maior igitur cH ratio 
AB. ad BD. quam AB. ad BF. minor igitur eft DB. quam., 

FB. Quod erat demonftrandum * 

THEOREMA I. PROFOS. I. " 



IO. J- 


R Adij Spiralis Quadrantis firnt in ratio- 
ne, in qua funr arcus Quadrantis inter 
cofHem radios ad peripheriam produ- 
ilos, &bafim eiufilcm Quadrantis comprarhenfi. 

Sit Quadrans ABC. cuius Spiralis AFGB. radij Spira- 
lisAF. AG.qui produdi fecent peripheriam Quadrantis 
in pundis E* D.Balis Quadrantis AC» latus eiuldem ere- 
dum. 


t 
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&um 3 fcu diameter Spiralis AB. Arcus inter bafim AC. 
& pun&aE. D.comprarhcnfi fint EC. DC. Dico effe vt 
AF. ad AG. ita arcum CE. ad arcum CD. Eftenim , ex 

deferiptione, feu definitione Spi- 
ralis 3 vt AF. ad AC.ita arcus CE. 
ad arcum CB. & vt AG. ad AC. 
ita CD. ad CB. &conuertendo vt 
AC. ad AG. ita CB. arcus 3 ad ar- 
cum ad arcum CD.ergo ex aequa- 
litate vt AF. ad AG. ita arcus ce: 
ad arcum CD. Quod demonftrarc 
oportebat. 

t !* j J w.TTl? * f II ^ r; ? 

.■ ' THEOREMA II. PROPOS. II. 

f / ‘ I 

S I diametro Spiralis in Quadrante parallela 
eandem Spiralem contingat: lecan s per pun- 
dum contadus duda ad fiium arcum mi- 
nimam inter omnes fecantes proportionem ha- 
bet. , ^ 

Sit Quadrans ABC. cuius Spiralis AFB.ac Spiralis dia- 
meter AB. cui parallela fit reda* 
LI. qua? Spiralem tangat ia F. 
pundlojpcr quod ex centro A. 
Quadrantis ducatur A FN. fecans 
arcus CP.occurrcns tangenti CN. 
eiufdem arcus 3 & parallela? ipfi 
AB.inpundoN. Dico fecantem 
AN. ad fuuin arcum CP. mino- 
rem habere proportionem 3 quam 
habeat qua?libct alia fecans ad fu- 
um . DuGtntur quaelibet alia? fe- 
cantes vitra citraque AO. AM. quarum illa fccet Qua- 
drantem in QJfta in R. ilia redam Ll.quantumJibcrpro- 

du&ain 
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du&am in I. ifta in L. ( fecabunt autem, cum ei paralte- J^ usm 
lam CO. fcccnt in M. & 0. ) iUa fpiraiem in G. ifta in L. Archim. p. 
Quoniam reda LI. fpiraiem tangit in P* in illo tantum 
pun&o tanget: Cadent igitur puncta E L. ideoque partes piral s 
GI. HL. extra fpiraiem. Cumque in tiiangulo OAN.pa- 
rallclse fint ON. IF. erit vt GA.ad IA. ita NA. ad FA. & 
permutando , OA.ad NA. vt IA. .ad FA. maior autem eft 
ratio I A. ad FA.quam GA.ad FA.* Igitur maior eft ratio 
OA.ad NA. quam GA. ad F A. vt vero GA.ad FA. ita ar- 
cus QC.ad arcum PC. Igitur OA.ad NA.maior eft ratio, 
quam arcus QC. ad arcum PC. & permutando fccantis 
OA. ad fuum arcum QC. maior eft ratio,, quam fecantfs 
NA. ad fuum arcum PC. Eodemque modo oftendetur, 
'maiorem dfc rationem fecantis M A. ad fuum arcum MC. 
quam fecantis AN. adluum PC. Idcmque fequetur in», 
qualibet alia fecantc tergo fecans NA. ad fuum arcum- 
PC. minimam inter omnes fccantes proportionem habet . 

Quod erat oftendendum . Vocentur autem punda F. P. 
minima? proportionis in Spirali,& in quadrante : & fecans 
AN. minima? proportionis . 

t THEOREMA III. PROPOS. III. 


* 
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ml 


S Ecans minimam ex ceteris fccantibusadfu- 
um arcum proportionem habens lpiralcm 
Quadrantis diuidit in pundto , per quod 
parallela diametro Ipiralis , leu tangenti Qua- 
drantis du&a didtam fpiraiem contingit. 

• i ♦ , , . . % » . r » j - I \ 

. , ' . 4 ! f , » ^ 

Sit Quadrans ABC. in quo fecans AN. occurrens tan- 
genti Quadrantis CO. inpundo N. fecans Quadrantem 
in P. Spiralem Quadrantis in F. habeat ad fuufn arctmu 
PC. minimam ex caeceris fecantibus rationem: ac per pun- 
dum F. ducatur FGI. parallela tangenti COi Dico quod 

Bbb reda 
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reda FGI.fpiralem tangit m F. Si eniin non contingit, fe- 


•% ojttibtA. 
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1. huius. 



cet in punctis Fi G. ito. vt FGI. iit 
vnarc&a i pii Cp. parallela, & du- 
caturperpunduin G. fecans A O. 
occurens tangenti in O. & Qua- 
dra nd ( in Quoniam, par ailel^ 
ponitur F£L ipfipO, erit vt OA. 
ad AG. it,i NA. 

j. undo Vit p 4 ( iid NA v i^ AG. 39 
J C AF. fedytAG. adAF. ita arcus 
. QC. ad arcum PC .ergo vt 6A. ad 

NA. ita arcus QC. ad arcum PC. & permutando, xqualii 
erit proportio OA. >id i uum arcum QC . proportioni NA. 
ad fuum arcum PC. Quodeft abfurdum , cum propoitio 
NA. ad arcum PC. ponatur minima quaJibetpioportionc 
alteriusfccantisadfuumarcum. Igitur fccans minimam 
, ex c«teris &c. . Quod erat ppobandum 
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THEOREMA IV. PROPOS. IV- 


II 
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T Angens complementi arcus, ad quem e- 
iuiciem fccans minimam habet rationem, 
cft aqualis arcui . 

■ 1 \ 

, • : Sit Quadrans ABC. cuius tarr- 

I ‘‘ B gens CN. fccans AN. arcus CM. 

7 minimam cum eo proportionem-. 
* habens , ac fccans fpiralcm Qua- 
li [ drantis ADJ 3 . in pundoD. iitque 
arcus CM. complementum arcus 
MB. cuius tangcnsBL. Dicotan- 
A gentem BL. dTe «qualem arcui 
MC. Centro A. per pun&um D. 
deferibatur Quadrans KDH. < 5 ^ 
k-. per idem pun&um D. ducatur in- 
i.h.n d 'i finita 





L I B ;: E B. '• VF <if9 
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finita DF..pm!lela tangenti CN. atqucekpun&aA. ad j $ 
DA. ducatur perpendicularis AF.qu* occurret ipfi DF. in ^VcSncd! 
F. Denique ducatyr DE. perpen$cula/is ad DA* idcocjue *o. spinj. 
tangens arcus DH. Conflatredam AF. efle «rqualcm ar- %J t ' 
cui DK. Riirfits qUontetmin Quadri) at iero A EOF. angu- jo. i. 
ii EDA. DAF.funtrecUparAllclcTfuntDE.FA. Sed^i 
parallela? funt DF.EA.vtraqiiecnvm ponitur parallela ipfi 
CN. Igitur parallelogramnuim e ft AEDF. &oppofitala- ^cfinir. 
tera AF. DE.a?qualia. Quare cum AF. fit a?qualis arcui schoi-j;^. 
DK. erit DE. etiam aqualis arcfii DK. Vtabtem arcus 
KD. ad Quadrantem KH. ita arcus CM. ad Quadrantem 
CB. & permutando, vt arcus KD. ad arcum CM.ita Qua- : u , 
drans KH ad Qiadrantcm CB. & vt Quadrans KH. ad • , 
Quadrantem CB. ita femidiameter AD. adianidiamc- p.^TaTp. 
trum AM. & vt AD. ad AM. ita DE.ad BL. ( nam cum u.j.cictn. 
^quiangula fint triangula EDA. LBA. ob communem an- 7 ‘ 
gulum ad A. & redos ad D. B. erit vt AD. ad DE. ira AB. 
ad BL. & permutando ) erit a primo ad vlrimum,vtarctis 
KD. ad arcum CM. ita DE. ad BL. & permutando , vt vir- 
ens KD. ad redam DE. ita arcus CM. ad redam B L. dt 
autem probatus arcus KD. a?qualis redx DE. igitur ar- 
cus CM. ^qual-is cfV tangenti complementi BL. Quod 

M ^ v' ^ t! • y. ' 
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erat demonfirandunt. 

S C H O L I V M. 
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fr/c manif Huin eft \fi frotrh’ friate aliquo 'Geometrico 
'fetatis mi a ima pr opertioni sreperiat ufofiqm Mingen- 
tem complementi arcus > cuius esi fecans > cjje aqualem illi 
arcui . • ’ * * ' / . F * ' . / 

THEOREMA V. PROPOS. V. 

V\ . A ( \ MToVWMSvU** V'-*>.W'V ‘i F 

- v - ' » * “ 

H A ni i! dis complementi arcus, ad quem c- 
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F* S i^iden'd‘lccai)s minimam habet rationem, 

L K . ACk*v\u i . u*jl 
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,3 So Curui ac proportio promota, 

eft aqualis Quadranti circuli a principio lineae 
fpiralis,per pun&iim vbi {ccxns minimae pro- 
v portionis fpiralcm fccae^ deferipti. 

Sint omnia qua? fuperiorjpropoflrione. Dico tangen- 
tem BL. effe aqualem Quadranti KH. Quoniam trian- 
gula ADE.ABL. communem habent angulum ad A. 

• ^6.' redos ADE.ABL. funt a?quiangula. Igitur vt AD. ad 
AM.ita DE. ad BL. Sed vt AD. ad AM. id dl,ad AB. 
i. huius. j tJ arcus CM. ad Quadrantem CB. id cft arcus KD. ad 
Schol.ii.6. KH.Igitur vt reda DE. ad BL.ita arcus KD. 

id cft , reda DE. illi a:qualis, ad.quadranrem KH.arqualcs 
igitur funt BL. reda tangensarcusBM.& QuadransKH. 
Quod erat demonftrandum. > - ■ , 

i f/lA iri! v 

COROLLAR IVM I. 


4. huius. 
9 - 5 * 


• v 


• I * I • T "V ' , } t r, i« T' / ' f J fffN 

u • »# . « i ^ .. * • i . i / ii*, i / . CV # 'J J ; a.1,41 . A; . / ’ i L i 

H /^r deducitur Arcum CM.eJfe Aquale Quadranti KH. 

cft enim arcus CM . aqualis tangenti BL. qua modo fro- 
bata eft aquaLs Quadranti KH. 


i » *. • 


s 


COR OLLA RLVM. II. > 

Equitur frater e a ex ditiis , tam Quadrantem KH.quam 

l arcum CM.eJfc medio loco proportionalem inter arcum 

DK . dr Quadrantem ABC . nam ve KD. ad KH . ita oftenfum 
cjfe DA. ad AM. &vt DA. ad AM . ita Quadrans K H .ad 
e!e nent. Quadrantem BC. ergo vt arcus KD. ad quadrantem KH . ita 
x ' i' Quadrans K H. id ed arcus CM . ad Quadrantem BC. 


• * * COROLLARIVM III. 

D Em que patet arcum DH. efte minorem arcu DK.idefl 
arcum MB. arcu CM. Nam arcus KD. cft aqualia rc- 
2cfh*M tan & entt tangens DE maior eft quam arcus DH .igU 

CvUudro . t urar cuc DH. eft minor arcu DK. 

* . - THEO- 
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THEOREMA VI. PROPOS. VI. 


k 


(f 


S I dinmetro fpiralis tam intra Qjndrantem 
defcviprae j quam partialis,paraliela duca- 
tur tangens ipfam ipiralem ; & a puncto 
contadtus finus fpiricus ducatur: is ericomnium 
linuum fpiricorum maximus . ? 

m ^ f i 1 » < • • 

• 1 * • * / / * . W ^ • 1 1 • i tii 4 \ / t» i « ij JF* i* i - Jft 

Diametro fpiralis AB. intra Qittdrcyptcm ABC. deferi- 
pta? 3 ducatur rc<fta HG. parallela tangens fpiralem in D. 

& ex D. ducatur DI. finus fpiricus. Dico DI, cfle omnium 
fiuum fpiricorum maximum. Ducaptur enim quilibet ali j r „ 

finus FE. NO. fupra infr^ue fi- 
numDI. fccatitcsSpiralemin E. 

& O. &tangcptem GDH. K. 

M. Cum redti HDG. ex hypo- 
thefi tangat fpiraleminD.in illo f . 
folopuntf o tanget. Cadet igitur rliiW Ar- 
to ta GH. extra ipiralem . Quare chimedis . 
pundhim K. erit extra fpiralem : 
eft autem pundhim E.in linea fpi- 
rali, maior igitur eft: FK. quam FE. totum quam pars; 
Quoniamautcm exdcfcriptioneparallela? funtDK.IF.ite 
KF. &DI.parallclogrammum eft DIFK. asquales igitur rr. «Win. 
funt KF.DI.fed KF.maioreft oftenfa quam EF. igitur DI. 54 * T * 
maior eft quam EF. Eodemqueprorfusmodo oftendetur 
DI. maior quam NO. &quam quilibet alius finus /piri— 
cus . Atq; eadem omnino demonftratio fuccedet 3 fi ABD. 
ponatur quaslibet pars fpiralis 3 vteuidentiffimum eft. Igi- 
tur fi diametro fpiralis &c. Quod erat demonftrandunu 
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THEOREMA VII. PROPOS. VII. 


R 


E&a perpendicularis ad finum maximum,* 
a pun&o vbi is (piralem Qxadrdnfis , 
aut partialem fecat , eandem lpiralenv» 


contingit. 


defin. 5. hu- 
ius. 

»8. i. 


.jf» defin. 
3 4, I. 


H 

f ■ 

1 

/ I 


/ ^ 

j *TI 'j ... ! * ’ i 



Sit Quadrans ABC. Spiralis Quadrantis ADB. quam 
fccetDI. finus maximus in D. a quoad ipfam DI. ducatur 
perpendicularis GDH. Dico quod redia GDH. lineam-. 

{piralem tangit in D. fi enim non 
italit,fecercam >actranfeat per 
pun&a D. E. Seducatur EF, ip(i 
DI. parallela , fccans AB. in F. 
Cum recti funt anguli ad I.ex de- 
finitionc 3 & D. tx Iuppofiuone_>, 
parallela: funt AB GH. id eft 5 lF. 
& DE. fed & parallela: funt EF. 
DI. tx hypothefi igitur paralie- 
logrammum cfi EFID. aqualia igitur fiunt latera EF, DI. 
non cfl: igitur DI. maior quam EF. ac proinde non cft om- 
nium finuurn fpiricorumniaximus: Qupdcft contra Aiy- 
pothefin. Idem manifefte contingit in fpirali partiali . 
Igitur perpendicularis &£• Quod erat demonltrandum. 

THEOREMA. VIII.. PROPOS,. VIII, >fx 

S Pjralem in eodem puncto dux rcqfoe noiv 
contingunt. 

Sit linea fpiralis ADE. in ejualibet circulatione deferi- 
pra>& contingat ipfam reda HDG. in pun&o D. iunga- 
turque AD. ad, principium /piratis i & centro quidem A. 
inrerualio AD. circulus deferibatur CDB. qui fccct prin- 
iS.Tp.sc.dccipiuin circulationis AC. in C. & ducatur AK. ipfi AD. 

dbu^ArchilP^P^dicularisqu^coibitcuincontiflgcnce HDG. :n G. 
medis. , J Dico 


.;u1 5J» 




\ 


L I B E R V I. 




Dico non poTTe duci aliam tonringcincmpKT-rcr HDG. 
qua' fpiralem tangat in D. fienimpoteft , ducator 

iitLDK. qua’ corbit cimi -AK. non in H 
E pundlo G. alias dua* redte HDG.LDK. 

B fpatium comprehenderent f fit in pun* 

dio K. quod 3 vel cadat inter G. & A. r 
•d f . piindla' 3 v-Cl vitra \ ita vi AR. Iit vel to- 
tum refpcdlu ipfius AG. vel pars. Con- 
\ quazdeinonflirauit Archimfc* 

des propofitionib. 18.-19.20.de lineis 
fpiral ibus 3 cum contingentes fint vtra- 
‘ que HDG. LDK. tam rectam AG. 
qilam Mediam AK. ciTe arqUalem arcui C D: a?quaJes igitur ** pron ' 
Aint Art. AK. pars & totum > Quod eil abfurdum 3 Non er- 
go tangent rcdlar HG. LK. Spiralem in eodem pundfo D; 

Quod erat probandum , 



••7 




THEOREMA IX. PROPOS. IX. 


> 4 - 


s 


/ J x \ 

I in pun&o in qno fintis fpi ricus qmnium 
maximus lpiralcm Q^adrantis^aut partia- 


lem lecaGredta eandem fpiralem tangat:ea 
erit didlo finui perpendicularis . — 1 

InpundfcoD. in quo Sinus fpiricus DI. omnium maxi- 
mus fpiralem Quadrantis ADB. 
fecat, redi a HDG. Eandem fpira- 
lem tangat. Dico rcdlam HDG. 
effe ipfi Dl.perpcndicnlarem . Si 
enim res non ita habeat 5 fit alia 
quapiam LDK.ipfi DI. perpen- 
dicularis . Quoniam fpiralem- 
ADB.fecat finus fpiricus omnium 
maximus DI. & a pundto fedtio- 
nis D. ipfi finui DI» perpendicularis ponitur J£DL. ea 

fpi. 
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7 . huius, fpiralem tanget in D. fed etiam fpiralcm tangit in D.re. 

da GDH. Igitur fpiralem in eodem pundo tangunt duar 

8. Mus. re< aa?HDG.LDH. Q^iodeftabfurdutn.Nec aliter proce- 

dit demonft ratio , in fpirali partiali quod clarius , quam vt 
fuperflua repetitione indigeat • 

THEOREMA X. PROPOS. X. \- x 


:nv\ 



s 


• I iiu 1 ^ . • . ■ v * ' ' < 

Inus fpirici maximo propriores maiores fune 
remotioribus , 

' i i-ii . » v - \ 1 

Sit Spiralis Quadrantis»autpartialis ADB. cuius fi- 
nus fpiralis maximus DI.& conftituantur primo inter ma- 
ximum * & principium, lines fpiralis A. duo finus EF.GH. 
ille vicinior maximo ? hic remotior . Dico (Inum EF, dfc 



'f 


^ n 


maiorem finuGH. Tangat reda PQJpiralem in E. ( per 
datum poflibile ) cui parallela fit AM. & ad vtrumquo 
z9. 1. perpendicularis EN. fecans MA. inN. &AB. inK. ipfi 
vero EK.ex pundo G.ducaturparallelaGOL.fccans MA. 
in O. pcrpendiculariter 5 & AB in L. nianifcftum cft AM« 
n ' u ' dfc dimetientem fpiralis partialis A EM. cui cum paralle- 
la duda fit PEQjangens fpiralem in E.&a pundo conta- 
defin. j. & dus E. dudus fit finus fpiricus EN. iserit omnium firmum 
t /Imus. ^P* ; ricorumquiinfpira]i partiali AEM. duci poflunr maxi- 
mos. Q^jiie maior cltquam finus fpiricus GO. ciuldem 

par- 
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partialis fpir*,fed& maior eft NK. quam OL. ( Nam 
cumarquiangulafinttriangulaANK.AOL.Gb rc&os ad ,1 ' *' 
O.N.& communem ad A.crit vt AN; maior ad AO.mino- 4 14. 
rem ita NK. maior ad OL. minorem ) tota igitur EK.ma- * • 

ior eft ,quam tota GL. Rurfus cum aequiangula fint trian- 
gula KEF. LGH. ( nam parallelae fiint EK. GL. item-. 

EF. GK. ex hypothcfi 3 & anguli ad F. H. red^i ) erirvt 
KE.ad EF. itaLG. adGH. maior autem oftcnfeeft KE. 
quam LG. maior etiam eft EF. quam GH. Quod primo 
eratdemonftrandum. . i ‘ , 

Cadant fecundo duo finus fpirici fupra finum fpiricurtfi 
maximum DI.& fiant reliqua, vt in prima parte huius pro* 
pofitfonis. Eodem prorfus modo probatur AM. cfTe di- 
metientem. EN.omnium finuum fpiricorum partis AEM. 
maximum ; ideo maiorem quam GO. Iam vero ( in quo 
differt prima pars a fecunda ) minor eft K N. quam LO. 

(Nara cum triangula A OL. ANK.ob parallelas LO. KN. 
habeant angulos ad N. O. item ad K. L. item ad A. aequa- 
les 3 funtjequiangulaidcoquc vt AO. adOL. ita AN. ad 
NK. & maior eft A O. quam AN. idcoque& maior OL. 
quamNK. ) fi igitur ex maiori EN. detrahatur minor 
KN. & ex minori GO. maior LO. remanebit EK. maior 
quam GL. Hinc eodem modo , quo in prima parta proba- 
bitur EF. maior quam GH. Quod erat fecundo loco de- 
monftrandum • 

THEOREMA XI. PROPOS. XI, * 

S Ecans minimx proportionis tranfit perpun- 
ctum vbi finus (piralis Quadrantis maxi- 
mus fpiral em fccat. 

Hoc euiden ter deducitur ex fuperioribus propofitioriL 
bus. Nam parallela tangenti Quadrantis, aut diametro Jjt( j e linea 
Spiralis quadrantis* ipfatnSpjra-lem tangit in vno tantum fphralibus . 
- Ccc pun&o: Mchhn ' * 
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j. huiu*. p Un( ^ 0 . a t vero p Cr jl] u d pun&um tranflt fecans minimam 
ex exteris fecantibus ad fuum arcum proportionem ha» 
bens,& in epdempun&o finus fpirictis omnium in Qua>- 
hnius. drante maximus fpiralem fecat .* Igitur fecans minimx 
proportionis tranfit per pundum vbi finus fpiricus Qua- 
drantis maximus fpiralem fccat . Quod erat &c. 

THEOREMA XII. PROPOS. XII. U 

Qfl GtiT bo'. ' J . i '1 . T 

S I dux (ecantes, vtraque aut vitra aut citr&» 
fecantem minimx proportionis ducantur: 
remotior ad fixum arcum maiorem habet 
rationem , quam propinquior * 


In Quadrante ABC. fit fecans minim* proportionis 
AN. occurrens tangenti CN. in N. & ducantur dux alix 
fecantes AM. propinquior, A L. remotior y vtraque citra 
fecante AN. qux ieccnt Quadrantem in pun&is O. P. Di- 
to fecantcm V AL. ad fuum arcum PC. maiorem habere ra- 
tionem quam fccantcmAM. ad arcum OC. Defcribatur 
. . inrra Quadrantem Spiralis ADB. in qua finus fpiricus 
3U luus ' omnium maximus DI. fecans fpiralem in D. tranfibit fe- 
cans AN~ per pun&um D. Igitur fecantesAM. AL. fpira- 
lem fecabunt citra pun&um D. vtitt 
punftisG.E.perqux ducantur finus 
fpirici GH. EF.erit GH. finus fpiri- 
cus maximo DI. vicinior maior 
quam EF. remotior. Quare dudaL. 
EK. ad FE. perpendicularis , aut 
ipli AB. feu CN. parallela ipfanu» 
HG. fecabit in K. inter pun&a G. & 
H. idco<$uc ipfam GA. inter pun&a^ 
G. A. videlicet inR. maiorque erit 
AG. totum quam pars AR. lam vero cum in triangulo 

MA L 


Jo. huiiUr 




r 


•Ili l 


.uofrx liber vi. 'izj 

MAL. bafi ML.du<5h fit paralle- 
la ER.critvt AL.ad AM.ita AE. ** * 4 - * 
ad AR.maiorautemcftratio AE. g. u 

ad AR. quam AE. ad AG. igitur 'i* f- 
maior cft: ratio AL.ad AM.quam 

AE.adAG.fcdvtAE.adAG.ira *' 
arcus CP. ad arcum CO. Igitur 
maior eft ratio AL.ad AM.quam 
arcus CP. ad arcum CO. &pcri 
mutando , maior ratio fecantis 
AL. ad fuum arcum CP. quam 
fecantis AM.ad arcum CO.Quod 
primo demonftrandum erat . 

Idem omnino fequirur,fi vtra- 
que fccans cadat fupra AN. vt 
nianjfcfte patet ex figura . Quare fi dua? fccantes &c. • 

Quod erat oftcndcnd um . 
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theorema xiii. propos. xiil 

D Ata fecante , qua: non fit minima? pro- 
porrionis , potefl: duci alia (ecans qua: 
eandem habeat rationem ad fuum ar- 
cum j quam data ad luum. 

Iu Quadrante ABC. fit fecans 
data AEL. occurrens tangenti CL.in 
L. qua: non fit minima’ rationis^cuius 
arcus PC. Dico poffe in Quadrante 
duci aliam fecantem qua- eandem ad 
fuum arcum rationem habeat 3 qtiam 
L fecans AL.ad arcum PC. Sir in Qua- 
drante deferipta fpiralis ADB. in_, 
qua finus maximus DI. cui paral-* 
ielus ducatur finus fpiricus EF. & cx‘ 
C E.ad F£. perpendicularis 3 autipfis- 

Ccc 2 AB. 
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AB. CM. parallela EG. fecans fpiralem in G. Seducatur 
* r AG. reda occurrens pcripheriae Quadrantis in O. & tan- 

genti in M. erit CM. fecans arcus OC. Dico tangentenu 
AM. ad fuum arcum OC. eam habere rationem,quam ha- 
bet fecans AL. ad arcum PC. Nam cum in triangulo 
». & 4. 6 . MAL. bafiML. parallela duda fit EG. erit AM. ad A L.vt 
i. hums. ac j AE.fed vt AG.ad AE.ita arcus OC.ad arcum PC. 
ergo vtAM. ad AL. ita arcus OC. ad arcum PC. & per- 
mutando jVt fecans AM. ad fuum arcum OC. ita fecans 
AL. ad arcum PC. Quod erat demonflrandum • 

Manifcflum autem cft quod pundum D. cadit inter 
punda G. & E. alias enim fi vtrumque pundum E, G. ca- 
deret aut citra , aut vitra pundum D. haberet remotior fe- 
cans ad fuum arcum maiorem rationem , quam propin- 
quior; quod eflabfurdum, cum oflenfa fit vtraque ean- 
dem habere rationem. Quod etiam inde conflat, quia fi- 
6 . huius. nusfpiricusFE. minor efl quam DI. ex 6. huius , quaro 
perpendicularis EG. fecabit ijpfam DI. in K. inter punda-» 
D. I. quare produda fccabit fpiralem in G. fupra DI. 

PROBLEMA I. PROPOS. XIV. I* 






Q Vadratricem in Qnadrante defcribere, & 
extra Quadrantem producere, atque to- 
ti circulo accommodare. , 

Sit circulus BCDE. cuius centrum A. per quod tran- 
feantdua? perpendiculares BD. CE. fccantescirculumin 
quatuor Quadrantes, in quorum vno ABC. fitbafis AB. 
& latus eredum AC. Conuertatur AB. circa A. centrum , 
tanquam verticem , ita vt pundum B. perueniat in N. <5^ 
'Jeodem tempore linea reda coincidcns cum AB. moucatur 
ex A. in F. in toto motu perpendicularis ad latus eredum 
AC. aut parallela bafi Quadrantis AB. ita vt qua? propor- 
tio efl CB. ad BN. arcum quem percurrit pundum B. ea^ 

fit 





3 ** 


t/it lateris ere&iCA. ad partem AF. quam percurrit pun- 
/ttum A. & in illo motu concurrant dux re&ae AN. & per* 


•v..- • 




A 

. 1 A 


l •% 


sur.r. 


pendicularisFG.inpun&o G. ( concurrent autem cum J J* pfon* 
angulus GFA. fit re&us&GAF. acutus ) defcribet pun- 
&um concurfus lineam curuam MGC. quam effc Quadra - 
tricem Dinoftrati conflat ex Pappo lib. 4 .prop. i Cia- 

uio ad vltimam propofit. 6 . elcmcnt. Quod vero ea t«ta 
fit in Quadrante,ita dcmonftrabimus. Sit quodlibet pun- 
^lumQuadratricismododefcripta? G. a quo perpendicu- 
laris intermedia fccet larus ere&um AC. in F. & diameter 
Quadrantis per illud idem pun&um G. dufta fecet Qua- 
drantis peripheriam in N. pun&o , a quo ducatur finus re- 
ttus NO. arcus NC. Quoniam, ex defcriptionc, eft vt 
peripheria Quadrantis BC. ad arcum BN. ita latus ere- 
dum AC. ad partem A £• erit per e onuerfionem rationis , 

vt 
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vt BC. ad CN. ita AC. ad CF. Cum vero CO. fit finus 
icmmjJHi-Vcrfus arcus NC. maior erit ratio AC. ad CO. quam BC. 
ius - ad CN. Quare maior erit ratio AC. ad CO.quam AC.ad 
y.pron. Qp minor igitur eft CO. quamCF. Quare maior AO. 
54.1. quam AF. VtautemAO.ad AF.ita AN.ad AG. («equi- 
angula enim funt triangula OAN.FAG. ob communem., 
angulum ad A . Screftos ad F.O. ) igitur AN. maior eft: 
quam AG.ideoque cum pun&umN. cadat in peripheria 
Quadrantis , cadet pun&um G. intra Quadrantem 5 atque 
idem demonftrabitur in quolibet alio pun#o partis Qua- 
drantis MGC. 

Producetur autem hoc modo Quadratrix . Moneatur 
pun&um B. per C. vfqu^ in P. & pun&um A. per C. vfquc 
in H. ita vt qua: proportio BC. ad BP. ea fempcr fit AC.ad 
AH. &du<fta AP. femidiamctcrper P. in I. & perpendicu- 
laris HI. concurrant in I. ( concurrunt autem quia angu- 
lus ad H. rc&ns , & HAI. acutus ) atque eadem ratione 
punftum concurfusrelinquensfui veftigium dcfcribat li- 
neam curuamCIQ^ eam vocamus Quadratriccm conti- 
nuatam , quod eodem modo defcribatur quo ea qua: con- 
tinetur Quadrance • Quod vero ea cadat extra circulum^ 
ip. 1. patet, fumatur enim quodlibet pun&um I. Quoniam ma- 
jor eft AI. fubtcndcnsanguJumrc&um ad H. quam AH. 
dcfin. 15. & maior AH. quam AC. totum parte, & AC. arqualis ipfi 
AP. maior erit AI. quam AP. fcd pun&um P. cadet in pe- 
ripheriam circuli , ergo pun&um I, cadet extra. Idemque 
oftendctur in quolibet alio pui\<fto Quadratiicis produ— 
ftar ; eritquc tora Quadratrix MClQ^ Quadratrix lemi- 
circuli BCD. Quod fi in inferiori fcmicirculo alia dcfcri- 
batur NER. eo modo quo in fuperiori exiftct totius circu- 
li Quadratrix REMCQ^ Quod faciendum fuit* 
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.Tni.I THEOREMA XIV. TROPOS. XV* 


-omoiq.l 


I latus eredum Quadrantis duplicetur extra 
Quadrantem , & per eius extremum per- 
—idicnlaris dueacur j: ea erit Quadtatrici 

KrvfJL-jrToiTffe 

' % 

. : Sit Quadrans ABC cuius latus cre&um AC. eiufque* 
duplum AK. ac perpunctum K. du&a (it perpendicularis 
KL. (it etiam Quadratrixfcmicirculi MCT. Dico perpen- 


* * U 


q c.:jtu 


nm 


r i . . i 


dicularcm HL.e/Te Quadratrici Arc/]u?rra>T«p. Alympfotofi 
autem vocamus fimilitudine eius quar ducitur in Hyper- 
bola, apud Apollonium ii j. con. prop. i.qu* videlicet 
quo magis produci tur,magis ad Hyperbolam accedit,nec 
tamen vnquara cum ea concurrit • Primum igitur quod 
Quadra trix quo vltcrius producitur 3 eo propius ad re&ani 
KL.accedatjitademonflratur.Producatur baiis Quadran- * 
tis BA. quantum libet in F. ac perficiatur femicirculus 
BCF. &cx quolibet pun&ol. Quadmtricis in bafim pro- 
ductam 
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du<fta demittatur perpedicularis IX. 5: ducatur AI. itemq; 
perpendicularis IH.hinc producatur Quadratrix ex I.inT. 
etiam mouebitur punftum concurfus I. in T.& ALpromo- 
uebitur inAT.&du<ftaTS.ad AK.perpendiculari,afcefidct 
HI. in ST. vt conftajt ex deferiptione Quadratricis) Ducf- 
tur TV. ad latus Quadrantis producum pcrpcrtdicularis-. 
fconftat HAXI. ic SA VT. enc parallelogramma, quoruin 
aduerfa larera arqualia funt . Igitur aequalia funt SA.TV. 
Item HA. XI. maiorautem eft SA. quiiti HA% maior igi- 
tur etiam eft TV. quam IX. Igitur propius accedit putw 
&umT.ad rcftam KL.quam pun<ftum LQuod in alijsquo- 
queoftendentur: Id autem primo probandum erat. 

Qjjpd vero numquam concurrat Quadratrix cum per- 
pendiculari KL. ita efficitur . Concurrat , fi fieri poffit , in 
pun&o D. & ad D. ducatur AD. fecans circulum in E. (fe- 
cabit autemynam cum angulus DKA. fit re&us,ei it angu- 
lus DAK. acutus, ideoque arcus EC. minor quadrante ) 
erit, ex deferiptione Quadratricis,vt Quadrans BC. ad 
arcum BCE. ita refta AC.adre&am AK. fcd AC. eft di- 
midia ipfius AK. igitur BC. dimidius ipfius BCE. fcd etia 
BC. eft dimidius ipfiusBCF. femicirculi : aquales igitur 
funt arcus BCE. & BCF. pars & totum . Quod eft abfur- 
dum. Non igitur concurrent Quadratrix & perpendicu- 
laris K D. Quod erat fecundo loco oftendendum • 


X duabus fuperiortbus propofittonibus conflat Quadra- 


tricem principio , ac fine carere.N am ideo primum pun- 
itum non habet » quod balfis Quadrantis & prima perpendi - 
cularis in vnam lineam comctdent > qua fettionem efficere^ 
non pojjimt \vltimo ideo caret>quod dua > bafis Quadrantis , 
dr vleima perpendicularis flnt parallela , i deoque ad concur* 
fum vlttmi puncti conuenire non pojfunt . Rurfus mamfe- 
flum fit ver fas finem Quadratriccm in infinitum' produci , 
non {verfus mitium . T H E O- 
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THEOREMA XV. PROPOS. XVL 





Vadratrix non eft figura re&ilinca, non 
Circulus, non Coni fc&io. 


<^j>d Quadratrix non fit figura rc&ilinea , apertius 
*ft quamvt probari debeat. Sed quod neque Circulus, 
aut Ellipfis ita probatur. Sit enim, fi fieri poteft, horum 
alteruter ; erit in figura 14. se huius, MD. produ&a eiite*®’ ** Co- 
diameter icum tam CE. quam ipfius CE. parallelas bi- 
fariam diuidar: igitur in rc&a MD. eft centrum figurae i fit 
inpun&o A. fecabitur ergo bifariam diameter MD. in_, *?• 1* Co- 
pun&o A. aquales igitur erunt MA.& reliqua femidiame- Sefindan. 
xer veifus D. Quod eft abfurdum, cum infinita -fit pars Coro!, 
diametri ab A. verius D. & finita ab A. verius M. Atnon huius * 
effe Parabolam, aut Hyperbolam ita demonftramus. In 
eadem figura 14. x huius, dicatur MCQ^efie ParabolaJ., 
aut Hyperbola, erit proculdubio ipfius diameter, atque-» 28. 2. Co- 
axisre&a MD. cum tam ipfam CE. quam eius parallelas nic 
intra figuram draftas bifariam diuidatjcuicuinparallda 
ponatur KL. extrema perpendicularis,ea produ&a curti *?• *• Co * 
^Qyadratrice.conueiiiet. Quod eft abliirdum ieft cninu* huius. 
*isvj 4 Tnu 70 { . Igitur quadratrix non eft Parabola , aut Hy- 
perbola . Quod eft prsctei ea demonftrandtim . 


S C H O L I V M. 
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E X tjs qua hac propdjttione demonftrata fiunt colligrvi - 
detur > Qjtadratricem nullam altum haberi ejfiendi rrh 1 
dum , frater eum quem illt tribuit motus puncti ,in quo fc- 
fi diameter Quadrantis & perpendicularis ad latus ercchim 
Quadrantis interfice an t : neque vllum pur/ttum in ea linett 
reperirt i quod concurfius ille non effietat. Quare bafitm Qrfdi 
dratrids inter recenfiendam^cum di&ktkr ajfepdrs 

r» ' ; i D d d bajls 
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bafis Quadrantis inter centrum Quadrantis » & punClum^ 
Quadr atri cis in dici a bafi » intercepta . N am punttum Qua - 
dr at ricis in bafi neque esi , cum ibi fefe bajis Quadrantis i 
^ prima perpendicularis non fiecent , fed concurrant \ neque 
cfife poteft » cum alto modo quam motu interfectionis lineau 
Quadr atrix non procreetur . Quomodo ergo veteres,referen- 
te Pappo ColleCt ion um lib. q.p. 16. & ab illo» Clanio in com - 
ment. in 6. elementorum prep. 4. de Quadratrice , demon - 
ftrant bafim .Quadr at ricis , qua teucra nec c fi » nec ejfe pa~ 
tefi »efie tertio loco proportionalem ad peripheriam Quadr an* 
Jis » & eius diametrum ? V ereor admoaum ne illud Theo- 
rema aliter proponendum fit , hoc nempe modo , tn quo nihil 
erit quod reprahendi pojjtt . 

THEOREMA XVI. PROPOS. XVII. 

• * 

S I ex cenrro Quadrantis , in quo deferipta eft 
Quadratrix , alius Quadrans deferibatur in- 
tra Quadrantem, qui autipfe,aut eius tan- 
gens Quadratricem iecet.*non erit eius bafis ar- 
cui Quadrantis, eiu (que femidiametro tertio lo- 
co proportionalis: fi vero neque ipfe, neque cius 
tangens Quadratricem fccet, erit eius bafis arcui 
Quadrantis, & femidiainetro tertio loco propor- 
tionalis . 


Sit Quadrans ABD. cuius cenrrum A. bafis AB. latus 
cre&um AD. Quadratrix DF. centro A. alius Quadrans 
AGF. defcribatur,cuius bafis AF. qui Quadrantem ABD. 
aut fecet fua peripheria in H.aut fua tangente FL.in L. Di- 
co non clfe vt DB. ad DA. ita DA.ad AF. Ducatur enim in 
prima figura perpendicularis HI. in fecunda tangens FL. 
vc dicatur dfe vt DB. ad DA. ita DA. ad AF. fequetur in 

prima 


c 
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prima fubtenfam HI. efle aequa- 
lem arcui HF. in fecunda tan- 
gentem FL. effe aequalem arcui 
HF. quorum vtrumqueeft abfur- 
dum ; Quod quidem quia tum a-. 
Pappo lib.^.prop. id.tumaCJa- 
•uiofufiusprop. 4 . de Quadratri- 
ce demonftratur > eo le&orem re- 

Secundam partem propofi- 
tionis ita probamus nos ex pri- 
ma- -Sit Quadrans ADB. cuius 
centrum A. bafis AB. latus ere- 
dum AD. Quadratrix DE. <5^ 
Qtudrans AGE. cuius bafiAE. 
qui neque ipfe neque eius tan- 
gensEL.fecet Quadratricem-. 
Manifeftumefteumita fe habe- 
re i ad ipfam Quadrarricem, vt 
ipfe totus intra Quadratricem- , 
eius vero tangens tota extra- 
Quadratricem cadat : alias enim 
aut ipfe , aut eius tangens arcum 
BD. fecaret, idcoque ex prima 
parte huius,non effer tertio Joco 
proportionalis. Dico efle vt DB. ad AD. ita AD. ad AE. 
Si enim non fit eadem ratio DB. ad AD. qua? AD. fcilicet 
AB. ad A E. erit vel maior vel minor : fit primo maior jfiat- 
que eadem, ac fit vtDB. ad DA. ita AB. ad AI. erit AI. 
minorquam AE. ( nam cum fit vt DB. ad DA. id eft ad 
AB.ita AB. ad AI.& maior fit ratio DB. adDA. quam- 
AB. ad AE. ex hypothefi^maior erit ratio AB.ad Al.quara 
AB.adAE. ideoque minor eft AI. quam AE. ) ergo dc- 
feriptus Quadrans AMI. cadit intra Quadrantem AGE. 
fed Quadrans AGE. cadit intra Quadratricem DE. igitut 

Ddd a & 
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& Quadrans AMI.cmfque tangens IM. cadit intra Qua- 
dratricem,fecatquefuum quadrantem verbi gratia in Q. 
;& Quadratricem in N. ergo ex priori parte huius AI. non 
.eft tertio loco proportionalis. Quodeft abfurdum. 

Sed ratio DB. ad DA. ponatur minor, quam DA. ad 
AE.fiantque eadem .acfitvtDB.ad DA. idcft,ad AB, 
.ita AB. ad AP- erit AP. maior quam AE. ( nam cum fit 
vtDB. ad AB. ita AB. ad AP. minor autem fit ratio DB. 
ad AB. quam AB. adAE. minor etiam erit ratio AB. ad 
AP. quam AB. ad AE.idcoquc maior cfi AP.quam AE.) 
ergo deferipti Quadrantis AQP. bafis AP. cadet vitra 
pun&um E. & vitra tangentem £ L. fccabit igitur arcus 
QP. tangentem EL. verbi gratia in R. ideoque cum tan- 
gens EL. cadat extra Quadratricem,etiam punftum R.ca- 
det extra Quadratricem, ac proinde Quadrans AQP. fe- 
cabit Quadratricem in S. Non igitur bafis AP. cft tertio 
loco proportionalis aicui DB. & femidiametro AD. f ex 
prima parte huius. Erit igitur bafis AE. Quod erat 

S C H O L I V M. 

t * • * * / # y 

E X dittis mani felium e fi Quadratricem non fu a bafi, 
qua vere neque e ut at * neque extare fotett^ad circuli 
tetragoni fimum conducere , feedfuamet efientta i ad quam fi 
habitudinem habeat Quadrans interior qualem modo dixi- 
mus, ita vt eam neque fu a per ip heri a , neque fiua tangente 
fecet, erit dicti Quadrantis bafis arcui pnmarq Quadran- 
tis , & femidiametro tertio loco proportionalis . Veteres ta- 
men cum bafim Quadratricis , motu , qui ad eam peruenire 
non potefl , definierunt i repexifie videntur ad punitum quod- 
dam tn bafi Quadrantis , ad quod Une a motu progunita ,fieu 
fetius punttum interfectionis motum continuo magi accedit , 
ac tandem propius quam ad aUud vllum punttum , quod i » 
bafi defignari p. jfit i ita vt fi vel minimam moUm haberent 
UU, tandem feefee contingerent . Quo pattoj & nos tum irur 


I 


hac linea, tum in alifs £gjtdr*tricibus , quas indemnftr 4- 
/io nes adducemus 3 BASIS notionem aflume mus. 

'' THEOREMA XVII. PROPOS. XVI II. } 

• ^ 3 i-J i\>fiI 3 T\n aVj jp b 

Vadrarrix fpiralcm tangit in puniio,vbi 
vtraquc Quadrantem lecat. > 
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In femicirculo CBX. culus centrum A. fint defcriptat 
& Quadratrix HBF. fecantes femicirculum 
dictum in punito B. a quo ercbtum eft Jatus Quadrantis 

AB. v t patet ex ba- 
rum defcriptiono . 
Dico quod quadra- 
trix HBF. fpiralem 
ABG. contingit in_, 
pun&oB. Ducatur, 
AE. fecans fpiralem 
in G. & Quadratri- 
cem in F. Quadran* 
tcm in E. & FN. fe- 
cetBA. perpcndicu- 
lariter:Erit,exdefcriptionefpiralis,vt BA. id eft,EA. 
ad AG. ita arcus Quadrantis BC. ad arcum EC. & vt BA. 
ad NA. ita idem Quadrantis arcus BC. ad arcum EC. ex 
defcriptione Quiadratricis i ergo vt B A. ad AG. ita BA.ad 
AN. «quales igi tnr funt AG. AN. At vero in triangulo 
re&anguloFNA.bafisFA. maior eft quam latus NA. er- 
go FA. maior eft quam G A. ideoque pun&um F. cadit fu- 
ura pun&um G.Idemque in quolibet alio pun&o Quadra-*- 
tricis demonftrabitur : Tota igitur Quadratrix cadit extra 
fpiralcm , ac cum ea in folo pun&o B. concurrit. Quod 
cratdemonftrandum. . > 
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THEOREMA XVIII. PROPOS. XIX. 


R 



Adius Quadratricis in Quadrante vicinior 
bafi, remotiore minor eft . 

In Quadrante ABC.cuius bafis AC. latus eredum AB. 
centrum A. fit QuadratrixBK. cuius bafis AK. radi j AD. 
AF. ille vicinior , hic remotior a bafi AK.ac fecames Qua- 
drantis arcum ille in I. hic in H. Dico radium AD. mino- 
rem effc radio AF, Si enim non fit minor, erit vel «qualis, 
velmiuor. Sit primum «qualis: ac dudis FG. DE. ad 

AB. perpendicularibus in triangulis 
redangulis AED. AGF. ponantur 
bafcsAD. AF. finus toti, erit EA. 
finus anguli EDA. id eft IAC. 6^ 
GA. finus anguli GFA.id eft HAC. 
maior autem eft angulus GFA.qua 
angulus EDA. nempe HAC. quam 
IAC. igitur maior eft ratio anguli 
* GFA. ad angulum EDA. id eft > HAC. ad IAC. id eft , ar- 
cus HC. ad arcum IC. quam GA. ad EA. Rurfus cum ex 
. deferiptione Quadratricis fit vt arcus CB. ad arcum CH. 
ita B A. ad AG. erit conuertendo,vt arcus CH, ad arcum 
CB. ita AG. ad AB.fed cx eadem defer iptione,eft vt arcus 
CB. ad arcum CI. ita AB. ad AE. ergo ex «quali , erit vt 
arcus HC ad arcum IC.ita reda GA.ad redam EA.Quod 
eftabfurdum joftenfa eft enim ratio maior HC. ad IC. 
quam GA. ad EA. Sed AD. dicatur efle maior quam AF. 
abfeindatur AR. «qualis ipfiAF. & ducatur RL. ad AB. 
perpendicularis, cadet pundum L.flibpundum E.maior- 
que erit EA. quam LA. Rurfusautem,vtpriori parte hu- 
iuSjOftendemus minorem efle rationem GA.ad LA. quam 
HC. ad IC.fcd adhuc minor eft ratio GA. ad EA. quam 
GA. ad LA. igitur minor eft ratio GA. ad EA. quam 
HC adIC. eft autem, & eadem ratio GA. ad AE. qu« 


arcus 


t Lf .1' rB E R V I 

arcus HC.ad arcum IC. v$ prima parte huius probatum 
: cft . Quod eftabfurdum a non igitur AD. maior eft quam 
_AF. fcd nec «qualis, igitur minor. Quod erat demon- 
ftrandum. . > i io • y 

u : COROLLARIVM I. 

. . ..J Ai: a. ii- . ; i - > * \ * 

H inc colligitur bafim Qnadratricis effe omnium rudio- 
rum minimum 3 & reliquorum minores qui bafi vici- 


niores* 


lun: 


COROLLARIVM. II. 
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R Vrffus conflat differentias radiorum Quadratricis , & 

& Quadrantis eo maiores effe , quo bafi viciniores : 

VJt DI . effe maiorem ipffa FH. tnaquales enim AD . AF. illa 
minor , hac maior ex aqualibus AD AH* relinquunt inaqua - ,y * dcfin * 
las DI . FH . illam tnatorem hanc minorem . * * ^ ron ‘ 


S 


THEOREMA XIX. PROPOS. XX. 

% ■ **" l ’" 1 1 * 

Inus Quadratricis in Quadrante bafi vici- 
nior, remotiore maior cfi. 


I?. I. 


Sint eadem qua? fuperiori propofitione. Dico firrtim 
Quadratricis ED. qui vicinior eft bafi AIC. effe maiorem 
finu GF. qui remotior eft. Si enim non fit maior , fit «qua- 
lis , aut minor : ac fit primum «qualis 3 ponanturque finus 
totire<ft«GF. ED4 erit G A. tangens anguli GFA. id eft, 

HAC. & EA. tangens anguli EDA.id eft , IAC. & maior 
eft angulus GFA. angulo EDA. id eft HAC. ipfo IAC. 

Igitur maior eft ratio tangentis GA. ad tangentem EA. 1*. primi 
quam anguli GFA. ad angulum EDA. id eft a quam angu- hmus ' 
li HAC. ad angulum IAC. id eft 5 quam arcus HC. ad ar- 
cum IC* Sed etiam ex defaiptionc Quadratricis,& cx 
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progreflfu fuperiorispropofitidnis 3 eft vt GA. ad EA. ita 
HC. ad IC. Quod eft abfurdum • probatum enim eft efle 
maiorem rationem GA. ad EA. quam HC. ad IC. Sed di- 
catur die minor ED qnamGF.erit ipfius tangens minor, 
quam cum ponitur aqualis ipfi GF. Igitur tunc multo ma- 
ior erit ratio GA. ad EA. quam anguli GFA.ad angulum 
EDA. id eft 3 quam HAC.ad I AC.id eft 3 quam arcus HC. 
ad arcum IC.Quod eft abfuidum ; cum ex progreflu prip- 
rts propofitionis 3 & prima parte huiu$ 3 conftetefle vt GA. 
ad EA. ita HC. ad IC. Non ergo ED. ipfi GF. squalis eft, 
aut minor ; igitur maior. Quod erat proband um . 

COROLLARIV M. _ 

H inc conflat baflm Quadra tricis cjfe omnium Jihuuwlj 
ipflus guadratricis maximum ^reliquorum cos cJJL-> 
maiores 5 qut illi propinquiores fuerint . 

'X' J Xt.v«' V -i '. » 

THEOREMA XX. PROPOS. XXI. 

S I re&acx pun&o vbi Quadratrix Quadran- 
tem fecat du&a auferat ex bafi Quadran- 
tis produ&a re&am «qualem arcui Qua- 
drantis / ca in di£to. puncto tanget Quadiatri- 
ccm. 

- Sit Quadrans ABC. cuius ba fis AC. latus ere&um AB. 
in quo Quadratrix VB. fccans arcum Quadrantis in B. 
pun&o:a quo du<fta BE. auferat ex bafi AC. produ&a re- 
ftam AE. «qualem arcui Quadrantis CB. Dico quod re- 
EB.produ&a tangit Quadratriccm in pun&o B.fuman- 
tur duo quibet arcus «quales BK. BL. vitra citraque pun- 
#um B. per quos ducantm femidiametri AK. AL. fecan- 
tes Quadratriccm filiam O.iftaprodu^ba in R. a quibus 
jpundtisducantur QNi RM*perpcndiculircs ad AB. pro- 
- . du&am. 


f 
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cludam, feu parallela? ad AC. fecantcs lineam BE. ilh in L 
jp, R* itero finus KD. arcus KB. & J3S. tangens arcui 
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BL. Quoniam O. eft pundum in Quadratrice , erit ex de^ 
fcriptioneQiydratricis,vt arcusQuadrantisBC-ad arcum 
KC. ita BA. latus eredum ad AN. redam ,& per conuer- 
fionem rationis vtCB.adBK.ita AB. ad BN. & cum in-» 
triangulis ABE. NBI. redangulis ad N. & A; etiam com- 
munis (it angulus ad B.vt iato tfquiapguJa fint, erit vt 
BA. ad BN. ita AE. ad NI. ergo vr BC. ad BK. ita A£. ad 
NI. & permutando vt arcus BC. ad redam AE. Ira arcus 

BK. ad regiam NI. a?qualcs autem ponuntur BC. & AE. 

«quales igitur erunt NI. &BK. Rurfuscum DB.fit finus 

verfus arcus KB. maior erit ratio AB. ad BD. quarti arcusifnmj.hu- 

CB. ad arcum BK. & vrarcusCB.ad arcum BK. ita AB. *£* 
ad NB. ex dcfcriptioneQuadratricis, igitur maior eft ra- 
tio AB. ad BD. quam AB. ad BN. minor igitur eft BD. 
quam BN.quibus ablatis ex AB.maior eft AD.quam AN. *• P ron * 
Igitur cum in triangulis «quiangulis ANO. ADK. ( ob 
redos ad N. D. & communem ad A.) fit vt AD. ad DK. 
ita AN. ad NO. maior autem fit AD.quam AN. maiore- 
rit KD. quam NO. cum ergo reda IN. oftcilfa fit aqualis 
arcui KB. arcus autem KB. maior fit finu redo KD. & fi-» 
nus K D.oftenfus fit maior quam NO.erit Nl.maior quam 

- Eee NO. 
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40 1 Curui ac redi proportio promota. 

NO. Cum ergo pun&um O. fit in Quadratrice ,crit pun*' 
&uml. extra Quadratricem^ atque idem oftendetur in-r 
quolibet aiio pun&o Quadratricis intra Quadrantem. 

Infupcr cum, ex deferiptione Quadratricis, fit arcua 
CB. ad arcum CBL. vt recfca AB. ad AM. erit vt CB. ad 
BL.ita AB. ad BM. fed vt CB.ad BL. ita CB. ad BK.(nam 
pofiti funt aequales arcus BK. BL. ) &vtCB. adBK.ita». 
oftenfum eft AB. ad BN. ergo eft vt AB. ad BM. ita AB.ad 
BN. aequales igitur funt BN. BM. Quare etiam aequales 
NI. MP. ( nam in triangulis re&angulis BMP. BNI.cum 
aequalesfintangulire&iadM. N. & ad verticem B. & la- 
tera BN. BM. aequalia etiam erunt latera MP. NI. ) fed 
re&a NLollcnfa eft aequalis arcui KB.ideft BL.ergo etiam 
MP.eft aequalis arcui BL. qui minor eft fua tangente BS. 
& tangens BS. minor quam MR. ( vcenim AB.minorad 
AM.maiorem,itaBS. minor ad MR. maiorem, in triangu- 
lis sequiangulis ABS. AMR . ob angulos re#o$ ad B. M. & 
communem ad A. ) Quare etiam MP. minor eft quam-. 
MR. C3ditqucpun&umP. inter M.&R. cumque R.fit in 
Quadratrice ,erit puroftum R.extra Quadratricem ; atque 
idemoftendeturinquolibetaliopumfto Quadratricis ex- 
tra circulum : Igitur re&a EBP. tota cadet extra Quadra-* 
tricem, prarterque in puiwfto B. illam igitur continget. 
Quod erat probandum . 

THEOREMA XXI. PROPOS. XXII. 

S I lineam Quadratricem reda contingat in 
pundo vbi circulum fecat ; anguli quos cum 
latere etedo Quadrantis facit linea contin- 
gens, inaequales lunt y & is quidem qui ad prae- 
ceden tia conftituitur eft obtuius , qui ad fcqucn- 

tia acutus « 

# , 


Sint 


*»/• 
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Sint omnia qua? fuperioripropofitione,& re&a EB. pro- 
du<fta tangat Quadratricem in B. Dico angulum ABP.efic 
obtufum, atque ideo ABE. acutum. Nam vt MA. ad AB. 
ita R A. ad AS. maior autem eft MA. quam AB. igitur ma- 
ior R A. quam AS. Cadit igitur pundum S. infra R. intra 
Quadratricem,cum pun&um R. fit in Quadratrice: fed ad- 
huc pun&um P. linea? contingentis tranfit fupra puntfum-, 
R.cum fit extra Quadratricem,ergo multo magis pun&um 
P. eft fupra pundfcurn S. maior igitur eft angulus ABP. an- 
gulo ABS. at ABS. rc<ftus eft, igitur ABP. obtufus eft,, 
ideoque ABE. acutus . Quod erat demonftrandum. 


ii. 


detia. 


THEOREMA XXII. PROPOS. XXIII. 


S I Quadratriecm rc&a linea contingat in pun- 
ito vbi circulum fec at,- ea coibit cum bafi 
Quadrantis cui inferibitur : Sc pars didtre 
bafis inter centrum circuli, & contingentem erit 
scqualisarcui Quadrantis. 


Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. bafis AE. latus 
cre&um AB. in quo Quadratrix deferipta DBG. cuius ba« 
iis AD. qua? quidem extra Quadrantem producatur, eo 



modo qud 
decima 
quarta pro 
• pofitiono 
. huius de-* 
monftra.* 
tum cft,ita 
vt parsDB: 
intra pars 
‘ BG. cadat 


extra Quadrantem , cumque fecct in B. pun&o in quo 
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4. prop.de 
Spir. Ar- 
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7-p.de Spi. 
ralib. Ar- 
cbim. 
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Quadratriccm tangat refta FBE. Dico quodreCa FBH. 
coibit cum ba/i AC. produdta verbi gratia in E. & quod 
re£a A E. erit aqualis arcui Quadrantris BC. Primunu 
euidens eft , angulus enim BAE. re&us eft cx fuppofitio- 
ne,& ABE. acutus ex demonftratis, coeunt igitur AE. 
&BE. Quoad fecundum , fi AE. non eft: aequalis arcui 
BC. erit vel maior vel minor (it. Primum maior, & fu- 
matur EN. minor quidem quam AE. maior vero quam*, 
peripheria BC. & arcus BP.diuidatur bifariam in L.du- 
ftaque AL.fecet tangentem in K.ideoque eius partem BP. 
bifariam , quapropter & ad angulos re&os . Erit igitur vi 
BA.ad AE. ira BK. ad KA. fed BA. ad NE. minorem, ma- 
iorem habet rationcm,quam BA. ad AE.maiorem. Igitur 
BA.ad NE. maiorem habet rationem quam BK. ad KA. 
Cum igitur circulus /it BC.& in eo reda BP. minor dia- 
metro, poterit duci re&a AF. ad produftam contingentem 
BF. ita vt pars cius FI. inter circum ferentiam,& produ- 
cam contingentem, ad lineam IB. iungentem terminos 
B. I. habeat proportionem , quam BA. ad NE. Cum igitur 
/it FI. ad IB. vt BA. ad NE. erit permutando vt FI. ad AB. 
id eft AI. ita IB. ad NE. fed reCa IB. ad NE.minorem ha- 
bet rationem quam arcus IB. ad arcum BC. ( eft eninu 
VB. arcus maior quam fubrenfa IB. & arcus BC.ex fuppo- 
fitione minor quam EN. ) ergo FI. ad AI. minorem ha- 
bet rationem,quam arcus IB. ad arcum BC. & componen- 
do minorem habet rationem FA. ad AI. quam arcus IBC. 
ad arcum BC. fed vt arcus IBC.ad arcum BC. ita ex de- 
feriptione Quadratricis HA. ad AB. id eft GA.ad AM. 
ergo minorem habet rationem FA. ad AI. quam GA. ad 
(duCaBM. tangente exB.in M.)AM. Quod eft abfur- 
dum ,cum FA.lit maior quam GA. (cadit enimF. extra 
Quadratricem , cx fuppo/itione , cum FE. tangat Quadra- 
tricem tantum in B. & G. eft in Quadratrice) & Al. mi- 
nor quam A M. 


/ 
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8 . 


Sed fitfi fieri poteft AE« minor quam circumferentia 
BC. & fumatur retfta EO. maior quidem quam EA. minor chimcdis. 
vero quam arcus BC. & a pun#o B. ducatur BQ. a?q\iidi- 
ftansipfi AE. RurfusquiaincircuJoBC. fumpta eft Bf. 

. diametro minor,tangatque BQcirculum in B.& minor fit 
ratio BA. ad EO. quam BK. ad KA. ( cftcnim vtBA. ad 
AE.itaBK.adKA.&BA.ad AE. minorem quantitatem 
maiorcftratio,quamBA. ad EO. qua? maior pofita eft ) 
poteft igitur a centro A. duci quaepiam rcdla AV. ad BQ^ g s . 
tangentem circuli, ita vt SR. inter circulum BC.& du&am rafTrciu- 
FBE. intercepta ad lineam BV. partem confingentis, inter mcdis - 
du<ftam & conta&um, habeat eandem ^arioqem quam BA. 
ad EO.Secet autem eadem du<fta Quadratricem in T. tan- 
gentem Quadratricis in S. & circulum in R. tangentem., 
circuli in V. Quonfom igitur eftvtSR. ad BV. ita BA.ad 
EO. erit permutando vt SR. ad AB. id eft ad AR. ita BV. 
ad EO.fedBV.ad EO. maior eft proportio quam arcus 
BR. ad arcum BC. ( nam tangens B V. eft maior arcu BR. 

&EO. minor arcu BC. ex hypothefi ) igitur maior erit 
ratio SR. ad AR; quam BR. ad BC. fed eft , ex deferiptio- 
ne Quadratricis , vtBR. ad BC. ita BY. ( du&aTY.per- 
pendiculari ad AB. ex T. pun&o Quadratricis ) adBA. 

Igitur maior eft ratio SR. ad AR. quam BY. ad AB. fed 
BY. ad AB. maior eft ratio quam XY. ad XA. ( du<fto fi* 
nuRX. arcus BR. ) id eft quam RT. ad R A. igitur maior 
eft ratio SR. ad R A. quam RT. ad RA. maior ergo eft SR. 
quamRT. Quod eft abfurdum cum fit minor. NamS.eft 
in linea tangente,quar vicinior peripheria* exiftir , quam-. 
Quadrarricis punttumT. Cum igitur AE. neque maior, 
neque minor fit quam arcus BC. arqualis erit . Quod erat 
demonftrandum . 


huius. 
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40 6 Curui ac &£ti proportio promota. 

THEOREMA XXIII. PROPOS. XXIV. 

. - . - :• ''' M 

jpRopofitum fit idem aliter dcmonftrarc. 

Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. bafis AC. latus 

eredum AB. iiu, 
quo Quadratrix 
eu fecet in B. pun* 
in quo eandem 
Quadra tricem tan 
gat rc&a FBE.Di- 
coquod re&aFBE 
fecans AE. bafim 
Quadratricis iiu 
E. abfeindit rc- 
£am AE. aequalem arcui Quadrantis BC. Infcribatur 
eidem Quadranti fpiralis ABH. qua?, vt patet cx deferi- 
is. huius. ptione,tranfibit per B. in quo pun&o Quadratrix fpiralem 
contingit. Cum igitur, ex hypothefi re&a FBE. Qua- 
dratricem contingat in B. tota , pun&o B. excepto , cadet 
extra Quadratricem i & quia Quadratrix fpiralem tangit 
in B.tota extra eam cadit,ac folo pun&o B. concurrit : I gi- 
tur etiam re&a FE. tota extra fpiralcqri cadit, nec nifi pun- 
&o B.cum ea congfuitrtangit igitur FE. fpiralem in B.Ma- 
io. Spirah nifeftum igitur eft ex 20. propositione fpiralium Archime- 
Atcrnmc ,s dis,quodre< 5 UAE.arcuiBC.a?qualisexiftit. Quod erat. 

THEOREMA XXIV. PROPOS. XXV. 

*' t i 

glufdem propofitionis alia demonftratio. r 

Sit rurfus Quadrans ABC. cuius centrum A. ba/is AC. 
latusere&umAB.in quo Quadratrix DBG. eum fecet in 
B. pun&o, in quo eandem Quadratricem tangat . Dico 
quodrettaFBE. fecans AE. bafim Quadratricis produ- 
, 'Z * tfam 




, & LIBER VI* 4°7 

Asm in E. abfcindit redam AE* aequalem arcui Quadran- 
tisBC.Sicnim AE. non (it aequalis arcui Quadrantis 3 (it 
eidem squalis AG. & ducatur GB-K. itemfpirales ABH. 
patet ex 2 1, huius quod KBG. tangit Quadratricem in B. 1I#JllliDJ 
ied & ponitur FBE. tangere eandem Quadratricem in B. 
dua? igitur KBG. FBE. Quadratricem tangunt, igiturvtra- 
que extra Quadratricem cadit, ac in folo pundo B. conuc- 
nit; fed & Quadratrix fpiralem tangit in B. igitur tota , 
pundo B. excepto , extra eam cadit 3 ergo vtraque rcdju- 
FBE. KBG. extra fpiralem cadit > folo pundo B* conuc* 
nit,ideoque illam contingit in B. Quod eft abfurdum 3 non 
enim dua: reda? fpiralem in eodem pundo contingunt. Er- * 

go reda AE.eft aequalis arcui Quadrantis BC. Quod erat 
dcmonftrandum. 

THEOREMA XXV. PROPOS. XXVI. 

. «iT 

S I perpendicularis ad tangentem Quadratri- 

cis ex piui&o contadfcus ducta bafim Qua- \ 

drantis productam Iccct .• erit pars didlae 

bafis inter centrum Quadrantis, &du&am,a:qua- ' 

lis bafi Quadratricis . . ; 

Sit circulus HBC. cuius centrum A. diamter HC. latus 

eredum AB. 
diuidens ar- ' 

cum H JC. in 
duos Quadran ' 
tcs&B.SC.ac 
illius quidem 
bafis (it HA. 
r iftius aurem* 

'itidem b^fis 

Quadrantis AC Quadratrix GBD. cuius bafis AD. 

fccans 



4o 8 Curui ac rc&i proportio promota. ' 

-• « 

fecans circulum in B. Tangens Quadratricis in punfto B. 
fit BE. fecans bafim AC. produ&am in E. & ex B. ad |*E. 
ducatur perpendicularis B E. fecans bafim AC. produ&am 
ij.Pronun. inF. ( fecabit autem cum angulus *EF. fit acutns,& FflE. 
reftus. ) Dicore&am AF.efle «qualem AD. bafiQua- 
dratricis. Confiat enim ex Pappo lib. 4. p. 1 6. & Clauio p. 
4. de Quadratrice,bafim Quadratricis efle tertio loco pro- 
portionalem arcui Quadrantis, & ipfius femidiametro ni- 
mium vt j?C.ad M.ita B A.ad AD. Cum autem rctfangu- 
lum ad B.fit trian gulum F*E.& in bafim FE. demifia per- 
s. 6 . pendicularisM.eritvtEA.ad A/?.itaA$.ad AF. at vero 
• EA. eft «qualis arcui Quadrantis, vt igitur BC» ad 2?A.ita 

iV! 115 j. JJA. ad AF. ergo vt It A.ad AD.ita B A.ad AF.quare acqua- 
* *• lcsfuntAD.AF. Quod erat demonftrandum. 


» * 
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PROBLEMA II. PROPOS. XXVII. 

• ’ -^ * • • * , * /*| 

: % , * * *' 1 1 r 9 l . 

Vadratriccm differentialcm delineare* 


$it femicirculus C^D.cuius centrum A. diameter CDi 

. perpendicularis Ai?. 
qu« eum diuidat in 
duos Quadrantes , 
quorum latus ere<fiu 
commune Al 3 . bafes 
AC. AD. Conuerta- 
^ tur re&a CA. circa_. 
D verticem ifint pun<fiu 
immobile C . ita vt in 
toto motu fecet latus ere&um A B. afeendendo per G.F.E. 
B. moueatur item AD. ita vt in toto motu fecet perpbndi- 
cularitcr idem latus crc&um AB. & arcum Quadrantis 
Di?, afeendendo in KN. IM. HL. &c. Ita autem fiat ge- 
minus i Ile motus, vtqu« ratio lateris cre^i BA. ad pax- 

tera 
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tem abfciflam GA. a reda CG. eadem fit arcus Quadratis 
BD. ad arcum fedum DN. Item in illis motibus produ- ?* 
da? CG. CF. CE. occurrant perpendicularibus,feu finibus 
( qui arcus proportionales abfeindunt ex arcu Quadran- ^ 
tis ) in pundis QJP. O. pundum concurfus deferibet 
veftigiofuo lineam curuam RQPOB. extra Quadrantem 
ABC. Et quidem quod concurrant linea? CQ^ KN. patet, 
quia cum angulus CAG. fit redus, erit CGA.acutus,ideo~ 
que&arqualis ad verticem KGQ^acutus erit , eft autem- ,y ‘ u 
GKQj:cdus , concurrent igitur KQ^GQ. Quod vero i^pr 0B . 
concurrant vitra Quadrantem ABC. ita probatur . Quo- 
niam peripheria Quadrantis BD. & latus eredum AB. fi- 
militer diuiduntur, perpendicularis NK. auferet ex latere 4 ‘ 

redo redam KB. minorem ipfa GB. pundum igitur G.ca- 
det fub pundum K. ideoque reda CG. produda occurret 
ipfi NK. vitra AB. in pundq Q^Hanc autem lineam Qua. 
dratricem DifFerentialcm vocamus , eo quod eius bafis, 
vt poftea oftendemus , fit differentia arcus Quadrantis , Sc 
eiusfemidiametri. f 

j * . • • '' ' 'V \ • * 1 * V ^ ^ . -y Jj; 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXVIII. ' 

S inus Quadratricis differ entialis bafi vicinior 
remotiore maior eft . 

In figura fuperiori, Quadratricis BPR. fintfinusKQ^ 

IP. ille bafi vicinior > hic remotior . Dico KQ^effe maio- 
rem quam 1P. Quoniam, ex delcriptione, eft vt arcus BD. * 7 .huiu$. 
ad arcum MD. ita BA. ad AF. erit conuertendo vt arcus 
M D. ad arcum BD. ita AF. ad AB. fed vt BD. arcus ad ar- 
cum DN. ita , ex deferiptione , BA. ad AG. ergo ex squa- 
litate eft vt arcus M D. ad arcum N D. ita AF. ad AG. fed 
maior eft ratio MD. ad ND. quam IA. ad KA. ( funt e- coroI.i.,t. 
nim IA. KA. finus redi arcuum MD. ND . ) Igitur maior *• huius, 
eft ratio AF. ad AG. quam IA. ad KA. & permutando, 

Fff con- 


4 ' 0 » 

Jl. I. 

iy. j. 
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4 1 © Curui ac re&i proportio promota . 

conuertcndo,ac diuidendo minor ratio IF. adFA.quamf 
KG. ad GA- Vt autem IF. ad I A. ita IP.ad CA. ( arqui- 
angula enim funt triangula C AF. PIF. ob redos ad A. I. 
& a?quales ad verticem F. ) &vtKG. ad GA.itaKQ^ad 
CA. ( a:quiangula enim iiintyob eandem caufam, trian- 
gula CAG. QKG. ) ergo minor eft ratio IP. ad C A. quam* 
KQjidCA. minorigitureftlP.quam KQJ 3 jK)d cratde- 
monltrandum. y 

, «r o uis a» 

COROLLARIVM. ^ -.j' >'-> 

H inc Apparet bafm Quadratricis differentiatis effe om- 
nium ipjius Ji nuunto maximum : reliquorum maiores 
qui ei propinquiores fuerint . 


.te .1 -J9 1 ' 




r 

i! 


Q 


PROBLEMA III. PROPOS. XXIX. 
Vadracricem Arithmeticam deferibere 


Wi Y$t 

Ul JvD 

/ liqt 
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Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. latus eredum., 
AB. bafis AC. in quo Quadratrix prima feu Geometrica 

■ ^ . BNF. Iam vero proj 

pofita linea motu triu 
redarum perficietur. 
• Primo circa centrum 
A. tanquam cardine 
moueatur femidiamc 
tei AC. ita vt conti- 
nuo Quadratriccnu 
fecet in varijs pundis 
L. M. N. &c. & eius extremitas C. Quadrantem CB. per- 
currat, per punda D. E. K. B. &c. per qua? dud# perpen- 
diculares ad AB. nempe DR. ES. KT.qua? funt finus com- 
plementorum arcuum DC. EC. KC. etiam continuo cum 
didispundismoueantur j denique reda CA. circa verti- 
cem C. pundum, in quo bafis & arcus Quadrantis coeunt, 

- mo- 



gF h 
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moneatur furfumfimul cum pun&is, in quibus femidia* 
meter AC, AD. A E. Quadratricem primariam fccat , * * 

occurrat perpendicularibus , feu finibus in pun&is O.I.G. - 

defcribct pun&um illud concurfus lineam curuamHGB. 
quam Quadratriccm diffcrcntialcm libet nuncupare, eo 
quodciuSbafis , vtpofteaoftcndemus, arcui Quadrantis* . 
&eius femidiametro iit tertio loco Arithmeticcpropor- 
tionalis. . 

4 i i * 

•# % ■ - % 1 • I j u|M . 

THEOREMA XXVI. PROPOS. XXX. 

— * . ? ? ; * * * * * ' 1 \ y ( 1 1 . . • . . 

S • i .,<**#*# «4 Ai v# • j k 

D ifferentia flnuum Quadrantis , & Qua- 
dra tricis Arithmeticae ftmrarquales fini- 
bus Quadratricis difFereutialis. ;\ 

Sit in fuperiori fchemate femkirculus G.BQ, cuius cen- 
trum A. quem diuidat larus A B. ere&iim fu per bafim CQ^ 
iu duos Quadrantes Ai?C.Atf Q^ic in primo fintdua? Qua - 
dratrices , akera Geometrica i?E. altera Arithmetica Bti, 

Ducatur femidiameter A D.fecans Qu.idratricemprimam 
in L.& circulum in D. hinc perpendicularis DRd. fecans ** * u “ us * 
latus A B. in R. & alterum Quadrantem in d. cui occurrat 
CL.re&a in U. erit O. pun&um Quadratricis Arithmeti- 
' ca> RurfumexL. ducatur ad A 2?. perpendicularis LV« 
critvt^A. ad A V. ita arcus^C. ad arcum CD. feu arcus ** huius, 
arcum dc. Quare fi conne&atur CV.& producatur 
l • cium fccet Dd. in Z. erit Z.pun< 5 ium Quadratricis ditferen- i7 ’ luus ' 
tuijis, atque ideo erit DR. Unus arcus Di?, in Quadranto 
C£. & OR.finusin Quadratrice Arithmetica £H. recave»* 
ro OD. diifcrentiafinuum DR. OR.denique RZ.erit iinus 
_ iu Quadratrice ditferemiali BXYZ. defcripta per punChu 

aZYX. modo 27. hujus explicato . Dicp RZ. re&am, eflfc ^ 7 ^ huius. 
reClar DO. a?qualcm Quoniam parallela' funt DO. CA, c- % * m u 
runt in triangulis DLO. ALC. anguli D. O. angulis A.C. 

& anguli ad verticem L. aquales , aquiangula igitur funt 
, r , > Flf 2 di&a 

■ : • • 1 §. 
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4. 6 . 
». 6 . 
4 * 6 . 

II. y. 
5- f. 


ditf a triangula , quare vt CA. ad OD. ita AL. ad DL. fed 
vt AL. ad DL. ita in triangulo ADR. ( in quo pofitjt funt 
DR. L V. parallela: ) AV.ad VR.& vt AV. ad VR. ita_ 
CA. ad RZ. ( squiangula enim funt rriangula CAV. 
ZRV.ob eandem rationem, qua diximus ellc arquiangula 
CL A. OLD. ) ergo vt CA. ad OD. ita CA. ad RZ. aequa- 
les igitur funt OD. RZ. Eodemquc modo oltendcmus 
SY. efle arqualcm ipfi EZ. atque ita in reliquis. Quod fuit 
probandum . 


H inc eu: dent er deducitur differentias ftnuum Quadran- 
tis* cr Quadrat ricis differentiatis effe aquales finis- 
bus Quadratricis Arithmetica 5 nimirum redam Zd . diffe- 
rentiam finus Rd. in Quadrante > c r finus RZ . in Quadra - 
trice differentiati * effe aqualem ftnui RO . Quadratricis Ari- 
thmetica BH. aquales enim funt DR. Rd. igitur ablatis RZ* 
fir DO. qua modo oden fi. funt aquales , fupcrfunt ZD. OR. 
inter fi aquales • 


E X didis etiam colligitur ratio qua altera polleriorumj* 
Quadratricum ex altera de fer ibat ur . Si enim redu 
Cr. firfim ita moueatur continuo ad AB. perpendicularis 
vt redis Aa. RZ. ST. T X . interceptis inter latus eredum * & 
Quadratricem differentialem Ba. aquales JintCH . DO. EL* 
KG.ab arcu Quadrantis , defer ibetur Quadrati i x Arithme- 
tica HB. Et contra Ji eadem Ce. modo -dido ita moueatur vi 
redis CH.DO.EL. KG. aquales ftnt Aa.RZ.ST.TX. deli- 
neabitur Quadratrix different ialts Ba* 


COROLLARIVM I 


COROLLARIVM. II. 
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COROLLAR1VM III. . 



D Entque etiam ex demon ft ratis deduci pofiet , tam figu- 
ram jiBa. latere er e flo AB, linea curua BZa . & bafi 
aia. contentam efie aqualem figura HBC* contenta linea cur- 
uaf/B. arc u .Quadrantis BC . & refla CH. quam figurant-* 

^ figura NBA. eo quod linea Aa. JRZ.SY .TX. lineis HC. 

OD. IE.GK . item refla ae. Zd. Yc . Xb. reflis HA . ORJS.GT. 
aquale sfint j i deoque trapezia ab qsconftituta qualibet aqua . • 

. /r* fint > eadem ratione qua prop. 1 8 . fuperioris libri probata 
eft , ex polygonis in circulo , atque elipfi analogis , ipforums 
circ ulorum, atque elltpfium analogia , atque aqua litas . Vn- 
de etiam fequeretur figuram HBa. Quadranti e fie aqualem* 

S ed volumus hac tantum innuifie , vt ea ,Ji libuerit > demon - 

firet cm amplius quam nobis otij fuerit • U* .» - 

■ . • j * • ■ « 

. THEOREMA XXVIII. PROPOS. XXXI. 

' . c / ’ ^ i i I « i 'v ( • • t tv* ^ t b | 

B A /is Quadratricis differentialis cft arqualis 
excefl'ui,quo arcus Quadrantis in quo de- 
feribitur * fua femidiametro maior cft. 

Sint eadem omnia qua? duabus fuperioribus propofi- , 0>hllius . ^ 
tionibus. Dico bafim Aa. fcu CH. Quadratricis diffe- 


adHC. ideftad Aa. illi a?qualem,ita AF. ad FC. ( vt 5 °* husu,# 
paulo poft oftendemus ) Sc componendo > & per conuer- 



a a 


£ lem arcui Quadrantis 
BC . ER enim vt AC. 
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lib^fprop. fi° nem rationis , eft a C. ad CA. vt CA. ad A F. fed vt CA. 

1 6. &cla- femidiameter Quadrantis ad AF.bafim Quadratricis ita-. 
QuaSracri C arcus Quadrantis BC. ad femidiametrum CA. igitur vt 
cis^ UCn aC. ad CA. ita arcus Quadrantis BC. ad eandem CA. a?- 
9 • 5 . quales igitur funt reda aC. & arcus Quadrantis BC . dk 
autem Aa. cxceflus quo Ca. id eft arcus Quadrantis fupe- 
rat femidiametrum CA, Qu^re patet id quod propofitum 
eft. 

Quod autem fit vt AC.a d HC. ita AF. ad FC. ita de- 
monftratur . Si non fit eadem ratio AC. ad HC. qua? AF. 
ad FC.erit vel minor, vel maior. Sit primo minor: ideo- 
que fiat vt AF. ad FC. ita AC. ad quampiam minorem ip- 
ii. huius, ia CH. verbi gratia ad DO. (eft enim maior quolibet finu 
fequente DO. FI. KGJerit igitur vt AF.ad FC.ita AC.ad 
* ’ DO. fed vt AC. ad DO. ita AL.ad LD. ( a?quiangulae- 
15. i. nim funt triangula CAL. ODL. ob angulos a:quales ad 
a * i. verticem L. & alternosad D. A. & O. C. inter parallelas 
Corol. i. DO. CA. ideoque vtCA. ad OD. ita AL. ad DL. ) eft 
19. huius, igitur vt AF.ad FC.ita AL.ad LD.fcd AL.maioreft quam 
Coroj. 1. £f. & DL. minor quam CF. maior igitur eft ratio AL. ad 
19 UUIi ’ LD. quam AF.ad FC. fed & probata eft aequalis. Quod 
cftabfurdum ;Non igitur minor eft ratio AC. ad HC.qua 
AF.ad FC. Sed dicatur efte maior, erit ergo AF. ad FC. 
minorratio,quam AC.ad CJtf. Fiat igitur vtAC.ad[CH. 
ita reda quarpiam Ag. maior quam AF.ad gC. ( fi enim 
diuidatur AC. ea proportione qua? 'eft AC. ad CH. in g. 
punfto , cum maior fir ratio AC. ad CH.quam AF.ad FC. 
erit maior ratio Ag. ad gC. quam AF. ad FC. cadet igitur 
pun&iim g. inter F. & C.li enim caderet in ipfum punftum 
F. effer vt AF. ad FC. ita AG. ad GC. quod eit abfurdum, 
& contra hypotheiin : fi inter pun< 5 lii F. A. eflet minor ra« 
tio^g. ad GC. quam A E. ad FC. quod etiam eft abfur- 
dum ) & centro A. diftantia/fg. defcribaiur arcus Lg.fe- 
cans Quadratriccm in L. ( fecabjr auicm , cum continuo 
1 9. huius. Quadratucis radi; augeantur in Qmidrumc, quare ii non 

fecaret 
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fecaretcffet^g maior fcmidiaihctroVt]uodctf abfurdum, 
cum leda iit femidiamcter^C. in pundo g. ) Quoniam 
«quales funt^g.^L. item^D. a centro ad circumfe- IJ c ° • 
rentiam , erit vti^g. ad gC. ira^L. ad LD. fedvr^g. ad 
gC. ira^C. ad CH. cx hyporhefi 3 ergo vt Al . ad LD. ita 
AC. ad CH. fed vt A L. ad LD. ita AC . ad DO. ( vt fu- 
periusprobatum eft , ex fimilitudiue triangulorum CaL. 

ODL. ) ergo vt ^C.ad CH. ita AC. ad DO. aquales igi- 9 ’ r * 
tui funt HC.& DO. Quod eft abfurdum : maior enim eft huius. 

HC. id eft A a. quam DO. id eft quam RZ. Igitur cum AC. 
ad CH.non fit aut minor,aut maior ratio quam ^F.ad FC. 
erit eadem. Ideoque Bafis Quadratricis differentialis &c*‘ , ' 
Quod probare oportebat . 


THEOREMA XXIX. PROPOS. XXXII. 

B Afis Quadratricis Arithmetica? , femidia- 
meter Quadrantis in quo deferibitur > 8c 
arcus eiuldem Quadrantis lunt in medie- 
tate Arithmetica ; quorum differentia eft bafi* 
Quadratricis differentialis. 

In eadem figura fuperioris propofitionis JSafis ^H.Qua* 
dratrki$v4citmetic*e i?H. differt a femidiametro Quadran- 
tis C^. reda HC. qu* aqualis eft red* Ax. bafi Quadra- *°- 
tricis differentialis Bx. & femidiameter Quadrantis CA. 
differt a reda Ca. qua* eft «qualis arcui Quadrantis BC . 
differentia reda? Aa. qu« eft bafis Quadratricis differes * 
tialis Bx . Quare euidenter probatum eft quod propone- 
batur. < . 


PROBLEMA IV. PROPOS. XXXIII. 


% 


Vadratriccra quartam , feu diuifiuam de- 
feribere. 




Sit 


• 

• JT 
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4 1 6 Curui ac redi proportio promota. 

Sit Quadrans A 2?C. cuius centrum A. latus ereduml 
AB . bafis^C. circa centrum A . immotum moucatur fur- 

fum femidiameter AC. fecang 
continuo arcum Quadrantis Gff. 
& circa pundum C. tanquam car 
dinem fixum moueatur furfum 
reda Of.ita vt continuo fccct la- 
tusere&um AB . ea ratione qua^ 
AB. fecat arcum Quadrantis , 
pundum interfedionis duarum 
linearum AC. C A. deferibat li- 
neam curuam NKLM£. Hanc libet Quadrati iccm quar- 
tam, feudiui fiuam nuncupare, eo quod non 

tantum quadrando lineariter citculo, led facile pr* cx- 
teris diuidendo, accommodata fit. 


COROLLARIVM 


M Anifeltum eft ex deftriptione ejfe vtBC. adCD. itej 
BA. dd AG. cum in ea/dem rationes BC. & BA. a li- 
neis furfum motis AD. & CG. di uidantur. 




THEOREMA XXX. PROPOS. XXXIV. 




R Adij Quadratricis quartx a bafi remotio- 
res vicinioribus funt maiores. 

Sit Quadrans ABC. cuius centrum ^.latus eredum AB. 

bafis^C.& in eo quadratrix 
quarta B N. modo & notis fu- 
perioris propofitionis deferi- 
pta, cui accedat Quadratrix pri- 
ma fcu Geometrica B O. cuius 
bafisyfO. quas fecent femidia- 
metri AD. AE. AF. illam in 

pun- 



F 

i 
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pun&is K. L. M. iftam in pungis P. Q^R. manifeftum eft 
quod CG. CH. CI.& perpendiculares PG. QH. RI. ex 
pun&is vbi prima Quadratrix fecatur a femidiametris 
AD. AE. AF. cadent in eadem pun#a G. H. I. cum tanu ^ 
line* CG. CH. CI. quam perpendiculares PG. QH. RL 
diuidantre&am AB. eadem ratione qua diuifus eft arcus 
Quadrantis in pundis D. E.F. perficiatur Quadratunu 
ACXB. circa Quadrantem, & producantur perpendicula- - •* 
r es GP. HQ/IR. in S. T. V. pun&a lateris ere&i Quadrati 
CX. Dico radium AL. radio AK. effe maiorem. Nanu 
cura a?quiangula fint triangula CAK. GPK.ob a?quale$ ad 1 x * 
verticem K. & alternos CAK. GPK. inter parallelas AG *• 
GP. erit vt C A. ad AK. ita GP. ad PK. & permutando vt 4. 6. 

C A. id eft SG. ad GP. ita AK. ad PK. & conuertcndo fit 
GP. ad SG. ita PK. ad KA. & componendo vt GP. cum., 
SG.adSG. ita PA. ad A K. eodem modo oftendemus effe, 
vt HQjium H T. ad HT. ita QA. ad AL. Cum autem ma- io. huius, 
ior fit GP. quamHQjnaior erit GP. cum SG. quam HQj». pronunc. 
cum HT. qua? ipfiSG. eft aqualis. Igitur maior eft ratio ’ 5 ' 
compofita? GP: cum SG. ad SG. quam compofira? HQ^ 
cum HT. ad HT. Quare maior eft ratio PA.^d AK. quam 
QA. ad AL. minor autem eft PA. quam QA.igitur minor i* huius, 
eft AK. quam AL. ( namfixqualcs erant PA. QA. cum 
PA. maiorem habeat rationem ad AK. quam QA.ad AL. 
minor effetAK. quam AL. multo magis fequitur PA.cxi- I0 * ** 
ftente minore quam QA. ipfam AK. effe minorem quam-. 

AL. ) Atque eodem modo oftendemus AL.effe mino- 
rem quam AM. Igitur radij Quadratricis, &c. Quod fuit 
probandum. . • v - 

< i C\ ' ■ ; i-P ^ .tfy. 

COROLLARIVM. I. 

H inc colligitur bajim cjuariu guadrdtricis cjfc mini- 
mum omnium radiorum . 

. Ggg COL- 
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1 j7 Jf dictis etiam apparet KC.eJfc minorem quam LC( 

_j LC.quodCM . namvtPA . adAK.\it\ 'aCC. afi CK. fcd 
PA. ad AK . esi ratio quam QA. ad AL. vt in propofitio- 

ne oftenfum eH • maior ergo ratio eft GC. ad CK . 7»*«* 
ad AL . I e d vt QA. ad AL. ilaHC. ad CL, maior igitur eft 
ratioGC. ad CK. quam HC.adCL . minor autem eft GC. quam 
JVC. ( fui? tendit entmGC . angulum acutum GHC . & HC . 
angulum obtufum HGCiW triangulo HGC. ) Igitur ob ra- 
tionem allatam in fine propofttionis KC. minor eH quam LC* 




COROLLARIVM III. 
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D Inique ftquitur mani feH); > complementa ftmidiame - 
tri inter Quadratrtcem dtuiftuam & Quadrantem , 
'videlicet, NC f KD. LE. MI. oidine decrefcere ita *vt maxi- 
ma Jit NC . ea minor KD . cr ipfa KD. minor LE. & fic dein- 
ceps 3 fi enim en aqualibus AC. AD. A E • A E. deruantur ina- 
qua lesj ex priorgius minores AN, AK. AL. AM . vt patet ex 
j - proi>. propojitione > remanent tn aquales NC .KD.LE. ME. prtmkj 
maior quam fecunda 3 fecunda quam tertia ; atque ita tn re-. 


iauts • 


.m 


< .Cl 


THEOREMA XXXI. PR OP 0 S. XXXV. 


r:i 


- . w . i / j 1 i < ^ | ji 1 1 «11 i m 

B M Afis Qjadratricis diuifiux diuidit femidia- 
i metrum Qjnd ratitis in quo delcribicur > 
in ratione lemidi^mecri ad arcum Qua- 
drantis. 




SIT Quadrans ABC. cuius centrum A. latus crc&um 
.AB. bafis AC. & in eo Quadratrix diuifiua feu quarta^ 

BN. 


'm* KJ 


1 


4*9 
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BN. cuius bafis NA. Dico quod bafisNA.diuiditfcmi^ 
«diametrum AC. in ratione Scmidiametri AG.ad arcum 
Quadrantis BC. fen effe vr AC. ad CB. ita NA. ad NG. 
-Continuetur Quadrans CB.in I.& fit CBI.femicircuJus, 
& ABI. Quadrans in quo Quadrarrix diffcrentialis feu 
fecunda BhH. cuius bafis AH. & in priori Quadranto 
fit prima Quadratrix ij . b ' toni -r 

BO. Erit vt HC. ad; i 
CA. ita CN.ad NA. 


( Nam cum AH. fit 
cxcdfus quo arcus BC 
i fuperar femidiametrum AC. erit tota HC. aequalis arcui 
BC. ) ergo vt arcus Quadrantis BC.ad femidiametrum 
AC. ita CN. ad NA Quod vero fit vt HC.ad AC. itJL. 
iNC.ad AN. ita probatur.. Si enim contrarium afferatur* 
maior crit,aut minor proportio HC.ad AC.quam NC.ad 
NA. Sit primum maior. Quoniam maior eftproportjo 
HC.ad GAVquam NC. ad NA. critconuertendo mjncyr 
.ratio CH. ad HC.quam NA. ad NC.quare erit eadem a^ 
minorem aliquam ipfa CH. vcibi gratia ad DE. paralie- - 
Jam bafi AC.& interceptam inter arcum Quadrantis/S^ ^ 
lineam quadratricis difterentialis,qu« minor eftquam 
CH. ( nam DF.finus arcus DB. etyminotfinu toto AC. 
cftFE. minor quam AH. ideoque tota DE. tota CEL * 9 ' 
ininoreft ) du&ifque AD. CE. rcCtistg tranfibunt per 
idem pundtum huius Quadratricis K. vt patet exdeferi- 
ptione harum linearum 28. & 34. huius atque adeo fitvt 
AC. ad DE. ita NA. ad NC. Sed vt CA.ad pEfita AK. 
ad KD. (oblimilitudinem triangulorum CAK, HDK.) 
ergo vt AN. adNC. i^a AK. ad KD. Sed AK. maior cft coroI.i.jj 
quam AN. & KD. ininorquam NC.cigo maior eit ratio huius - 
AK. adKD. quamAJsf. adNC. fiu ert etiam eadem. * 

Quod cft abiurdum. Ggg 2 Sed 


vt mox probabimus , 
fed HC. cft aequalis 
arcui Quadrantis BC. 



Curui ac redi proportio projnora . 

Sed dicatur ratio HC. ad CA. minor ratkmeCN. ad 
NA. erit igitur minor ratio NA. ad CN.quam CA.ad 
HC. fiatque vt CA.ad HC. ita A V. ad V C. erit A V. rna» 
«ior quam AN. (fit enim eflet sequalis remaneret minor ra- 
tio AN.adNC.quamCA. ad HC, fi minor , minor eflet 
ratio AV.ad VC.quam AN.ad NC. fed ponitur etiam 
minor ratio AN. ad NC. quamCA. ad HC. igitur 
i minor eflfet ratio AV. ad VC. quam CA.ad HC.quod 

eft contra hypothefin^ exdiftantia A V.defcribatur ar- 
cus VK. fecans Quadratricem diuifiuam in K. (feca- 
bit autem , cum continuo huius quadratricis radij au* 
55. huius, geantur in Quadrante , quare fi non fecaret eflet AV. 
maior femidiametro quod eft abfurdum cum fe<ft a po- 
natur femidiameter AC. in V.punfto ea ratione, quat 
eftCA.adHC. ) Quoniam aquales funt AV. AK.item 
AC. AD. acentroadfuas circonferentias erit vtAV-ad 
VC.ita AK.ad KD. fed vt AV. ad VC. ita ex hypothefi 
CA.ad CH.ergo vt AK.adKD.ita CA.ad CH.fed eft etia 
TtAK. adKD. ita CA. ad DE. ( ob fimilitudinem-. 
triangulorum CAK.EDK. ) eft ergo vt CA.ad CH. ita 
9 ’ 5 ’ CA. ad DE. aquales igitur funt CH. DE. Quod eft ab- 
furdum j maior enim eft DE. finus totus finu partiali DF. 
Corol. 19 . & AH. bafis Quadratricis finu FE. igitur tota CH. tota», 
huius, de, m aior eft. Non igitur ratio HC. ad CE. minor eft 
ratione CN. ad NA. fed nec maior, igitur aequalis ergo 
baiis Quadratricis diuifiua?&c. Quod erat &c. 

. • * ' i 1 i • 4 v . , • * •{'.}> f ¥ ’ . 

PROBLEMA V. PROPOS. XXXVI. 

H A&enus nonnullas lineas protulimus > 
quas fua potiffiinum bafi , tetragonilmoi 
ipla vero periocha , diuifioni circuli ope- 

'( f • V < ■ - 1 . 1 t|. i f 

v/i » ram luam conferunt. Ad vltimum autem hoc 

«■ _. - 0 T V* - .» * • - i f • 

V: munus multas alias excogitauimus > quarum ta~ 

/ men 

* 
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mcn vnam tantum, aut alteram proferemus , ad 
quarum imitationem, atque exemplum alix irfc 
numerx poterunt conformari . M 

; S IT Quadrans ABC. cuius centrum A. bafis AC.Ia-» 
tus eredum AB. tangens ciufdem in pundo B. qualibet 
reda BO. moueatur latus eredum AB. ex A. verius Q ita 
vtfitcontinuo*bafFAC. perpendi- 
cularis > moueatur item tangens 
BO. deorfum verfus A. ita vt ut in 


. r „ r ' B 

f 

u/ 

V 





• - • 


- , ] 

Q H A 

■j tHiiist . 'i 


toto motu lateri eredo AB. perpen- 
dicularis : & qua ratione AB. iccat 
AC. eadem BO. fecet arcum Qua- 
drantis BC. nempe cum AB. per- 
uenerit in DE. tangens BO. perue- 
r^erit in FG. fitque vtCA. ad AD. 
ita CB. ad BG. atque ita deinceps 3 cum AC.fuerrt in HI. 
fitBO.in KL. fitqucvtCA.ad AH. ita CB. adBL.fecent 
autem fefedida? reda? in pundp,quod in toto motu fui 
veftigium relinquat ( ver bi gratia in B. M.N.CO de- 
feribetur linea curuaBMNC. * T ’ 

V , . , j 

PROBLEMA VI. PROPOS. XXXVII. 


Vadrantem ita fecare vt du&a perpendi- 
cularis ad bafim arcum Quadrantis, & 
bafim alternarim in eandem rationem, 
diuidat. v 


SIT Quadrans ABC.cuius centrum A.latus eredum 
AB.bafis AC.fpiralis Quadrantis ADB.quam fecet in D* 
femicirculus CDA. centro E. ( quod bafim AC. bifariam 
diuidit ) deferiptus , & ducantur reda CD. & ADH. in_* 
peripheria Quadrantis H. tandemque ex H. reda HO. 

per- 





i 
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41 1 Curui ac redi proportio promota. 

perpendicularis ad bafirn C A; Dicoi 
efte vt CH. ad HB. ita AO. ad OC. 

Eft cnim^cx dihmtionc fpiraJis 3 vt. 

B A. ad A D. ita BC. ad C H. ipfi au- 
tem AD. eft aequalis AO. ( N.hl 
triangula HOA. CDA. habenna_> 
angulum communem ad A. & aequa q\ 
les rc<ftosHOA.exdefcriptione 3 ^' • 
CDA.inXcmicirc:uIqi& b.fes AC.AlLarqu:iIe$ 3 ctiam re-' 
liqua letera AO. AD. item HO. C.D. aequalia babent. ) * 
tgfturvtBA.aci AD.ita BA. id eft CA.ad AO.idcoque vt 
CA.ad AO.ita BC. ad CH. &diuidcndo & conucrtendo 
AO.ad OC. vt CH.ad HB. Igitur Quadrantem itafe- 
cuimus. Qdod tacere oportebat. Quadrantis atitcm^ 
nemine tiim in hoc tum in fcquentibus problematis ip- 
lum arcuiri (Quadrantis nuncupabimus, ne tum cum areu 
partiali contundamus . 

» 1 ,i i , ! : v* ( •. «• * ‘ «a. (1 * 4 # • 
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H inc efficitur poj/e fecari Quadrantem duBa perpen- 
diculari ad bafim 3 ita vt qua ratio Quadrantis j ad 
arcum ea fit finus tot tus adfinum rcB uni complementi^ & 
finus totius ad finum verfum complementi qua ratio fi- 

nus reBi ad filium verfum ea fit arcus rejpondentis fi nui 
ver fi ad arcum rcfpondentem (i nui recto 1 Est enim in vl- 
tima figura vt arcus Quadrantis CB. ad arcum HCl jt<La 
finus totus ' AC. ad finum complementi OA . & vt arcus 
Quadrantis CB. ad arcum HB. ita Jinus totus AC. ad fi- 
num verfum comj/lc menti CO. denique CH .arcus ad arcum 
HB. elt vt finus n etas AO. ad finum verfum OC. Eu qui- 
bus etiam J equitur pojfe dicta perpendiculari fecart ^Qua- 
drantem x , ita vt fint eius' partes tn ea 'ratione alternat:™ . 
tnqtia fiunt vana linea, qua habent eandem proportionem , 
quam aut Jinus totus ad Jinum n etum , aut idem ad finum 

verfum , 
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•verfum , dut fitous rettus ad Jinum verfutn : Cuiufmodi 
quamplurimA occurrunt apud eos qui de finibus ,tangenti~ 
bus /fecanttbus ,ac cbordts fcripfcrunt » ad quos Icttorems 
remittimus . 

• # V A' ft '* 

PROBLEMA VII. PROPOS. XXXVIII. '** 

-• ; ; r ' ; r .» ; ( ) 

Vadrantem ita diuidercjVt ejuxpropor- 
r tio Quadrantis ad arcum , eademfit fi- 
mis arcus ad finum complementi. 

**■ i . ' i J ! ; ^ . i . I ,i 'ii! • • ^ 

Defcribatur intra Quadrantem ABC. quadratrix diui- «• huius 
Eua feu quarta BDE.& diuifa bafi quadrantis bifariam in 
F. centro F. feuud.ametro FC defiribatur femicirculus - 
CUA. lecansquarram Quadratri- 
cemin D. per quod tranfeat fcrtiD 
diameter A DI. occurrens Quadrati B 
in I. & redi i CDH. occurens late- 
ri ertdlo in H.Cum angulus CDA. H 
in femicirculo fit redtus erit CD. 
finus redtus arcus (tl. 8c DAafinus 
rcdiirs complementi , feu arcus 1B. • 

Dico ede Quadrantem BC. ad ar- 
cum IC. vrcit finumdtus CD. ar- 

cais !C. ad DA.finunicomptemcntiJeu arcus IB. Quo- 

Q : U ^'. atr ,' X duilfiua erit vt BC. ad Cl.ita H h r s> 
bA. ,d elt CA. ad AH. id cft CD.ad DA. Ergo Quadran- 
tem ita diuifiinus &c. Quod erat faciendum ^ 
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E hoc Problemate colligitur pofe diuidi .Quadrantem 
ea ratione quam habent vana quantitates eand lm _ i 
cum ratione jmus redi &Ji„us complementi } ac inter cate. 


ros 
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yas e a jVt fit eadem proportio Quadrantis ad arcum qua finit 
totius ad tangentem complementi • 

Eil enim vtCD.ad DA. ideftvtBC.adCl.itaCAfinus 
totus ad AH . tangentem anguli ACH . qui e fi complementum 
anguli DAC . fcilicet arcus IC . 


T <rr\ 



PROBLEMA VIII. PROPOS. XXXIX. 


? ?; '.i r | • ! J [1 «.»*•*- l ff i 

Vadrantem ita (ecarevt duorum arcuum* 
1( qux ratio prioris ad poftcriorem eadem 
ut finus complementi prioris ad tangen- 
tem complementi pofterioris. 


i .defin.hu- SIT Quadrans fa?pedi<5his intra quem defcripta?fmt 
ius • . dua: lineae BDA. fpiralis : & BKE quarta Quadratrix; <3^ 
33 . ums. |^ a (| ACZ« bifariam in F.delcribatur centro F. ferni— 

circulus A DC.-dirfantia FC.fccans 
fpiralem.in D. Quidratricemquar- 
.« .<• tam in K. & ducantur femidiametri 
ADH. AKL. Secantes Quadran- 
tem in H.L.& arcus BH.finusreftus 
fit Bl. & arcus BL. tangens BM. 

Dico effe vt arcum HC. ad arcum 
LC. ita Bl. finum complementi 
HC. ad BM. tangentem complementi arcus BL. Cum 
enim fit vtBC.ad HC.ita AB.ad Bl.vt patet ex progref- 
37. huius. fujy.huiuseritconuertcndovtHC. adBC. itaBI. ad 
Corojl. j s. AB. eft autem vtBC. adCL. ita AB. ad BM. igitur ex 
huius. aequalitate erit vt HC.adCL.itaBI.ad BM. Quarequa- 
drantem ita fecuimus &c. Quod facere oportebat . 
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PROBLEMA X. PROPOS. XL. 


I » 



Vadrantem ita fecare vt quce ratio Qua- 
drantis ad complementum dupli arcus, 
eadem fit finus totius ad rtangentemj 


arcus 


>06 



Sint vt in fuperiori , in Quadrante ABC.defcripta: He- 
lix,<S^ Quadratrix quarta fecantcs fe in D. pun&o per 
quod expundtisC. D. tranfcantdua? re&a? ADH. CDF, 
quarum illa quadrantem fecet in H. hac latus ereftum in 
F. &diuidatur arcus BH. bifa- 
riam in QjJitque arcus BQ^tan- 
g£nsBR.& conne&atur AR. fe- 
cans FD.in O.Dico Quadrantem 
BC.itafeftumeflfein Q^vt qiur 
ratio Quadrantis BC.ad comple- 
mentum HC. dupli BQ^cadcm 
fit finus totius AB. ad tangentem 
BR. Quoniam ADH. rcfta tran- 
fitper pun&um D. exiftensin li- 
nea fpirali erit vt BC.ad CH.ira BA. ad AD. Rurfus quia 
re&a CDF. tranfitpcrpuncffcum D. quarta? Quadratricis 
eritvt BC. ad CH. ita BA. ad AF. aquales igitur funt 
AD. AF. Quare cum in triangulis FAO. DAO. latera^. 
FA. AO. lateribus DA. AO. & anguli FAO. DAO. fint 
arquales ( fumpfimus enim arcus BQ. QH. aequales ) 
erunt anguli FOA. DOA. a:quales , ideoque re&i . Quii- 
re cum in triangulorc&angulo’ CAF. ex A. angulo rc&o 
in bafim FC. perpendicularis AO. dudfa fit erit angulus 
FCA. rrqualisangulo FAO. Igitur cum in triangulis re- 
cfhngulis CAF. ABR. aquales fint anguli rcc5ti ad A.& B. 
&a:qualcs anguli FCA. BAR. arqualesitem AC. AB. 


i. ciefin. 
huius . 
33. huius, 
y. y. 
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4i 6 Curui acre&i proportio proijTota. 

3%.8ci6.t. jpquiangula ,<5^ a?qualia erunt dida triangula 5 vt ergo 
CA. id cft BA. ad AF. ita AB. ad &R. fed vt B A. ad AF. 

. itaoftenfuscft Quadrans BC. ad arcum HC. Vt igitur 
AB. ad BR. ita BC.ad HC. Quare Quadrantem ita fecui- 
mus&c. Quod faciendum fuerat. . ^ 

PROBLEMA IX. PROPOS. XLI. f 

E X Quadrante duos arcui inxquales auferre 
ita vt qua: proportio maiorisarcusadmi- 
norem, ea fit finus retdi minoris ad finum 

complementi maioris. 

* ' . v. . : . f ; • 


lu rmnru 




Super eadem bafi AC. centris A. C. duo Quadrantes 
deferibantur ACB. CAE. aequales fccantcsfe in K.quo- 
rum latera ereda AB. CE.ac (it latus eredum AB. diame- 
ter fpiralis ADB. ciiius principium A. extremum B.bafis 
vero CA. fit diarrieter alterius fpiralis cuius prjncipiun^ 
C. extremum A. qua: fpirales fefc in pundo D. fccent, 
& circa CA. deferiptus fit femicirculus CGH A. Ducan- 
tur autem per pundum D. femidiametri AF. AM. illa fe- 
cans femicirculum in G. Quadrantem BC.in Fi illa fccans 
fcmicirculum in H. Quadrantem EA. in M. & duda 
AH. fccct Quadrantem BC.in H. 

/ manifcftumcfi cum angulus in fr- 
micirculo C GA. fit redus C G.cf- 
fc finum redum arcus FC. &ob 
eandem caufam CH. efie finurL. 

. redum arcus KC. & HA. finum 
complementi. Dico efie arcunu 
maiorem KC. ad minorem FC. 
defin.i.hu- vt eft finus redus CG. minoris arcus ad HA. finum com- 
plementi maioris arcus KC. Nam ex natura fpiralis 3 cum 
pundum D. fit in fpirali ADB. erit vt AD. adAF. id cft 

AD. 



#* • 
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AD. ad AC. ita arcus FC. ad Quadrantem CB. id eft ar~ 
-cijs GC. ad femicirculum CGA. Rurfus cum idem pun- 
^um D. fit in voluta A DC. erit vt AC. ad CD; ita Qua-, 
drans EA. ad arcum EM. femicirculus CHA. ad arcum 
CGH. ergo ex «quali vt AD. ad D. ita arcus CG. ad ar- 
cum CH. id eft arcus FC. ad arcum KC. <5^ coduertendo 
At vero «quiangula funt triangula CGD.AHD.ob angu- 
los re&osad G. H, & «quales ad verticem D. igitur vc 
CD. ad DA. ita CG. ad HA. fcd vt CD. ad DA. ita KC. 
ad FC. ergo eft KG. ad FC. vt CG. ad HA, ergo ex Qua- 
drante &c. Quod erat faciendum . 

PROBLEMA XI. PROPOS. XLII. 

Vadrantcm ita fecare,vt qu* proportio 
Quadrantis ad arcum , ea fit finus to- 
tius ad tangentem dupli arcus comple- 
menti . 

Sit Quadrans ABC. cuius centrum A. bafis AC. latus 
AB. & quarta Quadratrix in eo deferipta BDE. centro 
autem C. diftantia C A.dcfcribatur alius Quadrans CAI. 
fccans quartam Quadratricem in 
D.& ducantur re£i« ADH. fc- 
cans Quadrantem CB. in H. 

CDF.fecans latus B A. in F. & di- 
uidatur DA. bifariam in L.duca- 
turqueCLG. fecans arcum DA. 
bifariam in G. erit AF. tangens 
arcus AD. Dico efie vt Quadran- 
tem AI. ad arcum IG. ita finum 
totum BA. ad tangentem arcus 
BA. qui duplus eft arcus GA. complementi ipfius IG. 
Rurfus enim vtinluperiori probabimus arcum DA. efie 

Hhh a du- 




4^8 Curuiacre&ipropor. prom. Ub.VI. 

duplum ipfiusHB. ideoqueGA. dimidium cfTe aqualem 
jpfi HB. & reliquos arcus HC.GI.cffearquales vt ergo 
i*, huius. £Q ac j CH. ita IA. ad IG. vt autem BC. ad CH. ita BA. 
ad AF.ex dcfcriptione quarta: Quadratricis,Quaie vt IA* 
Quadransad arcum IG. ita BA. finus totus, ad tangens 
gentem BA. Ergo Quadrantem ita fecuimus &c. Quod 
erat faciendum. j 
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PATAVII, 


Apud Varifcum Varifci ad Pu- 
teum Piatum. 1629. 
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